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08 conjuntos s&@o constituidos por elementos, O conjunto
das oriangas da olasse de 18 ano tem por elementos as oriengas desta.glag
ge, 08 conjuntos podem ser formados oom gualguer espdcie de elementos:”Q§"‘
jetos, acontecimentos, idéias, ou mesmo, outros conjuntos, A idéia de "pezx
tencer a" ou de '"ger elemento de" & um conceito muito importante quando se
fala de conguntos, Anteas de poder dizer gue um conjunto est 4 determinado,
importa preoisar claramente ndo #é de qual espécie de elementos ¢ formado
mas também, quais sdo todos o8 objetos (mesmo se &les nao existem senso no
pensamento) que poderiem ser elementos do conunto em questdo. Se nés con=
glderarmos por exempld, o conjunto formado pelas criangas de olhos azuis,
nés supomos, impllcitamente, que nenhum adulto poderd ﬁretender fazer par=-
te déste conjunto, Isfo acarreta (importa em) que nés deﬁemos,reqonhecer e
com certeza em que momento umacrtanga deixa de ser crianga para tornar-se
um adulto, Serdnecessdrio, igualmente, precisar se nés pensamos nas crieam-
¢as de olhos azuls que se encontram na classe, na escola, no pais ou no
mundo inteiro, Serd necessdrio indicar o universo dos objetos susceptiveis
de entrar na conssituigdo do conunto, antes de poder dizer que um atribu-
to, tal ocomo "orianpas de olhos azuis", determina um conjunto,

' Esta dificuldade ndo se apresenta se nés determinamos um
‘oonjunto, enumerando. todos os seus elementos. Ela reaparece se nés falarmos
de un conjunto formado por entidades que nao pertencem ao conjunto dado,
‘Deterpminamos um conjunto oonstituido por duas criangas, por exemplo: Joao
e Alice, Ouais 880, entretanto, oa elementos do conjunto a0 qual ndo per—
tencen Joao e Alioe ? Que elementos, ai, devemos incluir ? ® necessério -
incluir entre &les ‘o monte Everest ? Se nds incluirmos oriangas, quais
oriangas ? Se o universo estd determinado como t0das as crimngas da clag
vse,-entao;p conjunto em guestSo serd formado de tbddas as criangas da élqg
se, com excegfo de Jofo e Alice, Este ¢ o complemento do conjunto tendo
'por elemen%os Joao e Alice, D¢ tudo o que precede pode-se tirar temas de
discussao apaixonanates numa classe de criangas, Engajando as criangas em
discussdes assim, nés colocamos os fundamentos de um pensamento 1égico.
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O segundo ponto a discutir diz respeito, sem divida, & dis

o entre o simbolo e o que & simbolizado, Desenheamos um congunto, por e
xerplo: Jodo e Alice, e colcquemos as duas imagens num paréntesis (ou melhor
entre duas chaves) para indicar que se trata de elementos de um conjunto,
Mas, de que =E trata o conjunto ? N2o sdo as imagens, mas as préprias crian
¢as que constituem os elementos do conjunto, Nao se pode eferecer um bombom
ao Jodo da imagem, nem dar uma tarefa para a Alice da imagem fagzer, NZo h4
necessidade de insistir sBbre isto., Se as criangas se habituam a esta distin
¢&o, elas ndo se admirario de aprender que os sinais como 1, 2, 3, ete. nao
sao realmente, o que se percebe pelo ouvido, por "um" y"dois,"trés", De fato,
um, dois, trés, ndo existem, na rcalidade; €les sZo abstragdes., Os simbolos
820 imagens destinadas a evocar a abstragao em questéio. 0 simbolo 2 nao €
mais, realmente, "dois" do que a palavra "verde" ngo €& realmente verde,

Um outro ponto muito importante a discﬁtir ¢ a significa=-
¢ao das palavras "mesmo" ou"igual", E claro que se d4 a estas palavras sen-
tidos muito diferentés /segundo o género de coisas de que se fala, Tomemos
éo S exemplares do mesmo livro, Pode-se colocd-los sBbre a mesa e dizer: .

Dd-me aquéle 14, nfo aquéle que estd aolado da limpada, mas 0 que estd

mais proéx&mo detl",Isto implica em que éstes dois livros nao segam idénti-
cos, Uma outra vez dir-se-g£ gque se trata ‘do "mesmo livro" para exprimir que
seus conteddos sZo idénticos, No primeiro caso, trata-se de 1dentidade in-
dividuval dos livros: os dois livros sio diferentes, pois que sao obJetos di=-
ferentes, No segundo caso, o térmo "o mesmo¥ nio se apllca ao livro, mas ao
conteudo impresso; dito de outra forma, a uma certa prmpriedade déstes livros,
Quando se declara, olhando dois bolcos verdes, que 's8o a mesma 001sa, isto
signifBca que 8les t8m a mesma cdr, mesmo se sua forma & dlferente. Da mes-
ma Forma, dois blocos quadrados podem ser considerados como "a mesma coisa"
mesmo se &les tém cbres diferentes, porque, neste momento, & a forma que é
.a mesma, Em cada um déstes casos, isola-se uma certa proprledade- ou o con=-
teddo, ou a forma ou a cdr, e a expressio "o mesmo" se refere a esta propei
edade, ndo aos préprios objetos, Um objeto sé é idéntico a si mesmo, Mas, a
prapriedade de ug objeto pode ser idéntica A propriedade correspondente de
um outro objeto, >

A determinacédo dos conjuntos por atrlbutos conduzird, ri-
pidamente, as crimngas a conceber conjuntos desprovidos de elementos, Por
exemplc 0 conjunto de todos os obgetos verdes colocados sdbre a mesa da

professdra nao terd elementos, se &le nao encontra nenhum objeto verde sb-
brp a mesa, Dir-gse~4 qite tais conjuntos sao vaxios, As criancas se habitua-
rédo, rapidamente, a falar decojuntos va21os, 0 que ¢ uma prelimiar emxencial '
para a nog¢Zo de zero, ,

Depois dé&sté estudo de rertinénecia a um conjunto, de igual-
dade de conjuntos e, finalmente, de conpuntos vazios, pode-se abordar as ope~
ragoes sdbre os conjuntos, Ngs vamos ver as operagoes malslmportantes.

a = Reunifo de conjuntos, A reunifio de dois conjuntos €& cons
tituida por todos os elementos .que pertencem seja a um dos connjuntos, seja
ac outro, seja aos dois simultfneamente, A reuniio das "criangas da classe




com cabelos castanhos" com as "criangas com oLhOS azuis!, 8.0 conjuntu
formado por 408das as criancas que 18m -ao menos uma das pvo“r1c€aoeo EnUN -
ciadass velos castenhos ou oThos azuis. Encontrar-se-4 nesta-reunifo R
das as cx riangas dos olhos azuis assim como tddas as crimncas com cabelos
castanhos, comprecendendo também aquelas que tém, simulténeamente, olhos
azeuis e cabelos castanhos, E necessério praticar longamente esta nocgdo
de reunido, estudar exémplos de conjuntos que tém elementos em comum, o-

pondo-os a dutros exemplos de conjuntos distintes (ou "disjuntos®),

(@]

Serd necessério multiplicar éstes exemplos antes que O pro-
cesso de reunido torne-se perfeitamente claro, Poder-se-4 utilizar obje-
dprias criancas.

e

tos presentes na classe, como objetos fabricados pelas p
Por exemplo, pode-se formar um universo por meic de ped@gos de papeldo s6-
re o8 quaie se desenhard imagené de ¢riancas gordas e de eriang &S nagraw,
sendo algumas meninas e outras meninos; cada car t8c terd epenas uma imagem
de crianga$o Poder-se-d, assim, falar do conjunto de criangas gordas, do
congunto de criancgas magras, do conjunto de meninos, do conjunto de meninas
Serd instrutive, util, formar +t8das as reunides possiveiss hé s

oes, se associarmos os cgnjuntos por pares,

A reuniZo de {crlangag gordds} e de {ﬁ J"nos}' s contarg

t0das ,as criangas gordas, tanto meninos como meninags e, nabturalmente, tc-
dos os meninos, isto &, os meninos gordos e og meninos'magIOS° apenas’ as
meninas magrag serdo excluidas, Elas formam entio o conjphto complementar
do préoedentes pois gue elas representam os clementos do novo universo que
ndo perttencem % reunido.

Se formarmos a reuniso de {menﬁnos} g de imaninae} b iRy
se-d a totalidade das crimngas; além disto, nesta o ]
ta (acavalamento} ou mecobrimento pargial, como no ¢ 7
gas gordas} e {mehinos}‘ Chega-se assim 2 oper racau seguintog isto &

aquela que consiste éustamente ' em encontrar a zona Sy
b - Intersec¢do de conjuntos, A inter:aegﬁo de‘dojs con=

juntos € constituida por tddos os elementos que pertencem sinulilfneamente
aos dois conjuntos. No caso das criancas com olhos azuis e das ¢riariges con
cabelos castanhos, a interseccdo serd formada pclas criancas

m.

zuis tendo, igualmente, cabelos castanhos, No caso de coniunto
(ou disjuntes) a interseccdo serd vazia, Por exemplo, n&aoc hd recobrimento
(ndo se sobreplem) entre os meninos e as meninas. Uma crianicdh on €.l

ou menina, jemais as duas coisas de uma- vez: ‘de maneira  gu

de conjpntos {@enlnos} e {menlnas} ¢ vazia, No caso de {cr

£
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3 ' £ : ‘ a int ' p- {
das e meninosf , € claro que a interseccgdo 4 {me Imos g
m

VD

Nakura“mente se ndo existem meninos gordos na classe que se tom

verso, 'esta interseo@éo se encontraré igualmente vaziea,
c - thjuntos complementares, 0 conjunto conplomemtér ae
um conjunto dado é formado e todos os elementos do universo do qugl sé £
la, e que nao pertencen a Este conjunto, Por exehpdo,  se o universo & cons
tituido por criangas da classe e se o gonjunto dado & .o.de
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olhos azuis, o conjunto complementar serd formado de t8das as criancgas
da classe que ndo t&m olhos azuis,

0 complemento do conjunto {meninos} ¢ o conjunto {meni—
nas} ; O complemento do conjunto {criangas gordas} é criangas magras}
O complemento do universo é naturalmente vazio e o complemento de um con- .
Junto vazio é o universo,

Uma nopdo importante de introduzir ¢ a de sub-conjunto, Por
exemplo, o conjunto dos meninos com olhos azuls forma um sub-congunto do
conjunto das criangs com olhos azuis e é, também, um subfconjunto do con~
junto dos meninos, se se toma como universo tddas as criangas da clasge,

E necessério distinguir cuidadosamente os sub-conjuntos dos elementos, 0
conjunto dos meninos com olhos azuis n3o pode ser um elmento do conjunto
de criangas com olhos azuis, porque o universo congiderado é formado de
criangas tomadas individualmente e nio de conjuntos de criancas, E neces-
sédrio distinguir ben as nogBeé "ser um sub-conjunto de" e"ser um elemento
de", A confusdo entre estas nogdes conduzir-4, mais, tarde, a outras confu-
s0es no que concerne X multiplicagdo, fatdres, ete..,

Esta nocdo de sub—coﬁ@unto e sua distingdo da noglo de ele-

mentos, exige uma grande quantidade de exercicios'prétiCOs. As criangas de
verdo ser levadas a tHocar de universo, de maneira a saber sempre, exata-~
mente, sObre o que se¢ apoia o jégo.,ou o trabalho, 0 jogo se apoia sbbre os
elementos do universo, Se se modifica o universo, troca-se de jogos a gen-
te se pde a falar de outra coisa,

d - Diferenca de dois conjuntos, Reitrando um sub~-conjunto
de um conjunto, forma-se a diferencga de dois conjuntos, Se, partindo do con
junto das criancgas da clasce, com olhos azuis, tira-se o conjunto dds rapa-
zes com olhos azuis, resta o conjunto das meninas da classe, com olhos a-
zuls., O congunto das meninas com olhos azuis & a diferenga entre o conjun-
to das criancas com olhos azuis e o conjunto dos rapazes com olhos azuis.,

E sdbre csta operagao entre conjuntos que repousa a nogdo de subtracdo.

E possfvel que o sub-conjunto seja id&ntico ao conjunto,
bor exemplo, pode acontecer que nao existe nenhuma menina com olhos azuis
na classe, Neste caso, a diferenéa ¢ um conjunto vazio, H& mxx al uma di-
ficuldade que n3o precisa 'ser introduzida desde o infcio, Os sub-conjuntes
que ndo sfo idénticos aos conjuntos dos quais &les fagem parte, chamam-se
sub-conjuntos em sentido estrito.(owfsub—conjunto préprio), Por exemplo, o
conjunto dos rapazes de uma classe é um sub-conunto em sentido estrito
(parte prépria) do conjunto formado por t8das as criancas da classe, isto
Se existem meninas na classe, mas ni3o sc a classe possui sdmente ra

As opcragdes que nés acabamos de estudar sdbre os.
880 os prefmbulos essenciais para o estudo das operagoes s8bre yam
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