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Em mesdos do século passado, especialmente com Boole, a légioa realizou a
vango extraordinirio. Boole dotou a 1dégica de um simbolismo matematico que
permitiu andlise profunda das operagoes logicas e langou as bases para desen-
volvinentos ainda maiores.

Mas a légica assim estruturada apresentave pequena importéncia para os
fundanentos da matemdtica, Foi com Peano e sua escola, a partir de 1880, que
a légica avangou de tal forma, que se nmostrou capaz de contribuir decisivemen
te para a melhor compreensio dos problemas relativos aos fundamentos da nmate~.
mitica. Peano eriou uma linguagem légico-simbdlica na qual tratou de expor
todas as disciplinas dedutivaso Isto acan'etou enormes avangos nao somente
para & ldgica, mas tambem para a matematica, permitindo i visao mais exata e
perfeita do mecanismo logico das numerosas teorias matematicas,

Na obra de Bertr russel, lider do logicismo, convergem as pesquisas de
Cantor( criador da eoria dos Conjmtos), Dedekind e Weierstrass referentes
a aritmetizacao da analise, a logica matematica de Boole e Peano e a Teoria
dos Conguntos. 0 prdéprio Russell reconhece essas influéncias e apresenta suas
teses comoParemate de tais investigagoes.

Bertrand Russell assevera: " A matematica e a ldégica, historicmaente fa~
lando, tenm sido consideradas disclplinas distintas. A matematica achava~-se re
lacionada com as cigncias e a logica com 0 pensamento, Todavia, ambas se de-—
senvolveram na época atual., A logica tornou-ge mais matemdtica, e a matems -
tica, mais 1ogica. Em consequencia, ¢ impossivel tracar linha divisdria entre
ambas. sdo de fato uma s6 disciplina. Diferem como jovem de adulto: a ldgica
3 a juventude da natematica e a matematica, a idade adulta da ldégica."

Em sintese, a tese logicista compoe~se de duas partes:

w% 12) toda idéia matematica pode ser definida _por intennedio de conceitos
Seicos( por exemplo, classe ou conjunto, relacao, implicagdo, etec.);
2¢) todo enundiado matematico verdadeiroc pode ser demonstrade a partir de
principios 1ldégicos mediante raciocinios puramente 1og1eos(ex. de principio 16
gico: o princ:(pio da contradigio: " Dadas duas proposicBes contraditdrias,tais
que e a nega¢do da outra, uma delas e a falsa",)

A matematlca ¢ uma ciencia dedutivas par‘bindo de certas premissas, chega,
por um esirito processo de dedugdo aos varios teoremas gque a constitusm.

L verdade que, no passado, as dedugoes matematlcas eran com frequéncia deg
tituidas de rigor; ¢ também verdade que o rigor é um idea:i dificilmente alcan~
cavel, se faltar rigor em uma prova matematica, ela gera, sob esse aspecto,de=-
feituoeae lenhum apelo ao senso comum, Ou intuiqac ou qual. quer outra coisa que
ndo a estrita ldgica dedutiva, deve ser necessario a mtema.t:.ca. apos estabele~
cidas as ,1)1'ennff.ssz:m0 0 que se pode canhscer, em matematica, e por métodos mate-
maticos, € o _que pode ser deduzido da logica pura,

Na deducac, tomos uma ou mais proposicOes chamadas premissas, & partir das
gquais inferimos wma proposigioc chamada conclusio. Para gue possamos estar vali
damente capacitadoa para inferir a verdade de uma proposicio, temos de aaber
que outra proposicao a verdadaira e que ha entre as duas uma rela.gao do gensro
chamado "implieagzo", isto ¢, que a premisss "implica" a conelusao.
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Qualquer disciplina. matematicg sempre encerra cert;as pwoposic;oea aceitaé\
sen demonstragho, chamades mopoaigoas primitivas, Porém, escolhidas as nogdes
e o3 proposigoes primitivas, todos os outros conceitoes da diseiplina, para se-
Tem empregados, devem ger definidos em termos das nogoes primitives, e todas
a8 outras proposigles da mesma sé devem ser aceites mediante demonsirag@o. Uma
diseiplina elaborada estritamn'be de acordo com 0 que acasbamos de dizer, Cong-
titud L teoria aximtica.
/" A spnalise matemdtica toda (aritimética, dlgebrs, calculo diferencial e in-
tegral, teoria des fungdes, etc.) fundementa~se no conceito de mimerc natural
(além dos conceitos e primofpies ldgices). Apds a descobarta deesa circunstén~
lela, Feano foi adiante, mosirando que a teoria ordindria dos numeros naturais
\pods ser construida a partir de tres conceitos primitivos & de cimo postula~
16.080
f! Dos axiomes de Peano podemos deduzir todas as proposictes usuais da ariti-
(;utica elementar. Anslogemente, todas as idéisz comuns da e;rit‘lmtica 880 de~
finfveis em fungio dos conceitos primitivos de Peano.
| Como ja obm:t’vmos que & andlise matemdtica inteira fundamsnia~-ge apenas
,,no econceito de mimerc natwrsl (e na .Logica) resulta qua grande parte da mates
‘matica decorre, por meio de definicdes e de demonstragdes, dos conceitos pri-
. mitivoa @ a.os postulados de Peano., Portanto, verificmnos que ura exten.sa POXe=
gao de matemdtica reduze-se & iég:i.eao

Critica do logicismo: : '
0 log!.cismo ancontra.«-se expeeto a critieaa for‘bea, Realmente, a reduc;ao da-

natemitica & 1081'3& 86 teria sentido se fosse complsta e apresentasse vantagsns,|

Ko sntanto, dsto nio se 44, por que os logicistes tiveranm mmﬂaid.ada de ape-
lar principios extra~logicos em sua tentativa de Tedugic, Alam disso, guande
Bartrand Russell procurow reduzir a matematica a 1dgica, quiqa pretendesse fun
damentar a primeira com suxilic da segunda, aparentemente mais segure o melhor
estabelecida., Todavia, diversos paradoxos e duvides tem aparecido ultimmnta
no dominio da logica, © que leva a cancluir que & doutrina russeliana nao ofe=
rece quaisquer vantagens para a matemdtica. O grande meérito do logicismo remi-
‘de na circumsténcia de ter incremnta.do ¢ progresso da logistica e de haver re.
tenteado que a matama.tica e a ldgica sgo diaciﬂlinas intimomente ligadas entre
8i, na realidade iueeparavoisa Ho entanto, isto nao significa ter sentidoghoje,
gquerer alguém reduzir a matematica a légica, pois a matematica atual situa-se
inteiramente foram dos limites que o 1og.l.ciamo lhe quiz impor. Este afirmagio
constitue wn fato o este fato destrdl a maior parte das aspiragdes logieistas,
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