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MULTIPLICAGXO E DIVISXO DE NUMEROS RACIONAIS
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Notar o térmo numeral misto na lista do.vocabulério. Usa=-

mos o termo numeral misto néste programa tanto quanto o programa tradi-
cional usa o termo pumera:’ misto. Naturalmente e o simbolo para o nume-
ro racional que e misto, nao o numero mesmo. Uma vez que ele e um sfmhg
lo, para um numero inteiro e uma fragao, e preferivel referir-se a éle
como um numeral misto mais do que como um numero misto.

Pag. 126 FRAGOES ® NUMEROS RACIONAIS

A primeira parte do capftulo 5 e relacionada primiriamen—
te com o desenvolvimento do conceito de fragGes em preparagao para a in
troduggo do conceito de numero racional na 61tima parte do capftulo. 0
estudo de fragoes e conceitualmente diferente do estudo de numeros re -
presentados por fracgoes.No infeio do capftulo tomamos o ponto de vista
de que fragdes s3o sfmbolos para pares de numeros; entdo, como inicia -
mos o trabalho com numeros racionais, as fragdes sio tambem usadas como
s{mbolos para os numeros racionais, ;

O trabalho com fragdes equivalentes e uma das mais impor-
tantes partes da primeira parte do capffulo. Isso prepara as criagas pa
ra o coneeito de numero racional. Damos abaixo uma definicao formal de
fragoes equivalentes. ‘

Duas fragdes a/b e ¢/d sido equivalentes uma a outra se,
e somente se aXd = bXc.

Tendo provido as criangas com experiéncias no trabalho com
fragoes equivalentes, conduz{mo-las a construir conjuntos de fragoes e=-
quivalentes, comegando com fragdes nos menores termos como 1/2 e 2/3.
Os seguintes conjuntos sao construfdos com semelhantes fragdes:

Conjunto A 5 ﬁa 6,15., e

COnJunto B %g %, g ecccccccnse

Conjunto C 3, 8,1% A b o0

[

Claramente o modelo estabelecido poderia continuar indefi
nidamente, uma vez que o conjunto contem um numero ilimitado de fragoes.,

E 1mportante notar que qualquer fragao que @ equivalente
a um meio 1/2 esta no conjunto A, assumindo uma ilimitada continuagao d
do modélo obvio e que qualquer fragao que nao e equivalente a 1/2nao eg
ta no conjunto A. Naturalmente, semelhantes exposigoes sao verdadeiras
para os conjuntos A e C, bem como a outros semelhantemente construfdos.
Relacionamos abaixo pontos significativos concernentes a conjuntos de
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fragbes equivalentes.,

(A) A definigao de fragoes equivalentes divide as fragOes
em classes,

(B) Qualquer duas fragoes em uma classe sao equivalentes,

(C) Uma fragao de uma classe e uma fragao de uma classe
diferente nao sao equivalentes,

(D) Em qualquer classe ha um numero ilimitado de fragdes.

() Cada fragao esta exatamente em uma classe,

Construir o conceito de numero racional de fragoes (pares
de numeros) € muito semelhante a construgao do conceito de cardinal de
conjuntos, ,

Nos primeiros textos da Elementary School Mathematics,co-
megamos a desenvolver o conceito de numeros cardinais estabelecendo uma
compreensao de conjuntos equivalentes. Logo, as criangas foram conduzi-
das a pensar sobre classes de conjuntos equivalentes e entao, sSbrec;né
mero cardinal associado com cada classe. Por exemplo, aprenderam a asso
ciar o cardinal 2 com a classe de conjuntos que sao aequivalentes,

A equivaléncia dos conjuntos nesta classe ¢ ilustrada co-
mo segue:

Do mesmo modo como abstraimos o cardinal 2 de uma classe
de conjuntos ilustrada acima, assim podemos abstrair o numero racional
um meio, da classe de fragoes equivalentes

%, i? g, Ig, Ig’ Tﬁ’°"°"°

Podemos comegar com qualquer fragao irreductivel e imagi-
nar um conjunto infinito de fragoes equivalentes., Naturalmente com cada
um dos conjuntos nds associamos exatamente um numero racional.

A linha numerada e muito efetiva para ilustrar estas ide-
ias, Por exemplo, a linha numerada abaixo demonstra que para cada con =
junto de fragoes equivalentes ha somente um numero racional. Como ilus
trado pela seguinte linha numerada mxrkigxzkzx#x mostrando mais da 1li -
nha numerada e etiquetando quartos, auxilia a dar significado a fragoes
1mpr6prias e os correspondentes nimeros racionais,
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4 linha numerada tambem auxilia a ilustrar que cada nimero
inteiro pode ser considerado um numero racional. Isto e, os numeros in-

teiros sao pensados como um subconjunto dos numeros racionais. Embora
pensemos de exatamente um numero para um dadp ponto na linha numerada,




B a = 3-
( e exatamente um ponto para um dado numero racional) podemos etiquetar
o ponto com qualquer fragao do conjunto de fragoes equivglentes para ég
te numero, Assim, o ponto associado com um meio poderia ser etiquetado

com qualquer fragao do conjunto %’ 2y eces

0 fato de que cada numero racional tem varios nomes diferen
tes (qualquer fragao no conjunto de fragoes equivalentes) nos conduz a
considerar ° conceito de igualdade para nﬁheros racionais, Quando escre

vemos
-4
1

estamos indicando que 5 e g representam o mesmo numero racionalg Na%
turalemente isso poderia indicar tambem que as fragoes Sao equivalentes.
Guardar em mente, entretanto, que 1

t-¢
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e para ser considerado como uma exposigao sobre numeros mas, sobre fra-

goes. Em geral, poderdiamos dizer que
a/b = e/d

significa que a/b e ¢/d nomeiam o mesmo numero racional.

52%9¢4é;%21%;74§L7
Yoifaliec ™

o35,/0 7



