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EE d,o (sg &acrrs (ail*rr^r) ,

Lr $'rr reprcsonta al barra, branea eonparada. L bama veruelhd?

E a rrraclh& L eazqll? E a. vordr e]-ars I vrrdr rseura? B e earn1n

I rarrsr? B r anamlla, L alaraaJada?

tr64 obt.qoa portanto ontOda a partr a. B.s&a reepoete pots nt-
rltnoc B.npR. a harrc p.qucna p.Ia grande. $rri o noaro er ads ."aig
DoB a. grande potra p.qo"*?

Sr for:nanoa El eomtrrrlncnto ( eoloeenilo banae poata eor pouta)

depole ura outra, esatmdo duas ylsce a prtnel'ra poa,ta }, pouta, po-

clo.oo coasld,crar dr duaa nanolrae o par foruad,o Alsrct rlols aolprt

;:::'.x:""::" ;:":,::::'i::"";""""::u: : ::::
tad,c. \

tanoe. aAotar us mod,o d.o .acrerer unito eJ.np1ca, utlJ.laand,o oe

parlntot a D,oe quata porcoot, erparad,oa por un ponto o vIrgula, oa

dolr adnuoe ou !.rtree quc r.prcgcntan o par eonsld,erado. ( e; 6) .
o Per de dol,e eorprLncatoa e aaera\rGrotsoa aGoDro o conprlncato qul

srrrt dr rcd,Lda ca senrrclo f&gEE. acst! ( 2i 4) . ( 4l a) r*o dolr ,/

pa;Fo3 fornedoE; da barra vcruoJ.ha e da ear:nln; no prLnclro, I a, oar

dr qur lrdr a vcnnclhr: (2; {) *'lr, tlo scgunr!.o I a voraorha gur

aed.r a eanlal ( 4i a) - ZlL.

Podruor poLs oger.v.r etors er frag8m, erJa sob a forna rh /
Dar,Gl orqdherdso pootor oatr parlntcs.., srja rob foma itr dolc n{
Elroc oeperadoa por ulll bama.

Erertvr sob forna d* par.c ordcnadorc
Llr, 2 t"s,' t3, Lf., 5[r, I y,,,L2lt ; el.,,'7 la,rl /t5. !lAg,
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9' ft? , 4' 

157 , u'lrr.
Ererovr eob a foraa d.o frag6es 06 paras ord,oaad,oa s,Gggl,trtce:

(1;a), (?i1) n GiTl, (8;5), (f;12), (8; Til t (2?;5), fr+;r),
( 6ai G?).

2o Ecercre Bob a foroa d.r frag0cB c Eob a forpa d,c parcc ord,o

uados, oa Barcs dad.os no priacfpf.o do r,9 1.

loaa a bama branca c a vcr{r alara r loraa oa parca gur fla
alst podcu d,ar. E tanb{a ae frag0oe. Pod.ce caeoatrar outroe per.3

que ittcn aa rcanac frag6co?

Eesa o BCaIBo eo& a branea c a earola; GoE a. brasea G B. E na-

rc1e.

Dd, eE frag6ce doc parGc quc fornagtc.

Quantto os parcs orilenadoc df,o a rrGsa& fraglo, dlarmoc quc /
sto qquLvalcatcs.

Assin (1;a), (t;4), (5;6), 65310) Beo todoE iguate ,LyZ.
Eterovcrcmos d,o d,uao naucl.rat ou '1" ='14 = 5/6 * 4/g 

=
E

-'lLO E ooo ou (I';z)* (21+) = (I;G) = (4;B) = (5;Io) I ,r
Pod.cs ascrevGr oe prlnciroe ttuuog da fmfl.iar dc parea rqut

vaileatca q.s

'/t* 't+ 'tr= 'fr* , /n* ,lr-
barrss acuprca quo nEo eoubcrca . para vsrifi-IItLLlaa tuae

ear as rcspoatase

7. Sr te d.cmoe uB par ord.enado, pod,es cncoatrar uE Bar cquiva

kutr gur scJa do arlncroo nonoros? &leal'a eon os parca saguintoel
( 51 10) ( 6i18) (15i 25)

Pod.cuoer'ta.abdu foruar dols comprlnentos a prosurarmos, Ba

3llgtr una baffia qui eontarhs uE nrlmcro cxato dc vezes taeee ilois
compriucntos, observando bcn o admero d,c vCzcs.

Aestn con (143 21) sc d,ol.e comprlnontoE pod,cm scr foraadoe

Gots o aurlLts d,a barra Bcgra quc cntre. duas v0zoo na prlncl.ra c trte
vtacg aa elgunda. rrogo: (14;2r) = ( 2 r+r+*:+)r - (2tr). por lclc
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otltodo obtcree.:logo o par quc tem o nrlnero tsettor our eoEo dircnos d,c

agora cs dlantcr os lgnnos trIe-norlter

lesc par 6 o prlmeiro da fa.m{Ila. H6s o chanamos, }e vCzce,

g Bg,r, irrcdu!{veI, porque n6o pod.emos toraar scua tlmos menorcs. Co-

mcAaado com ( 28i 42) c procedeado da lacgma manclre.r Yercmos {uc sc po-

dcu utilizar ae batpraa vermcJ.has, porque os d.ois tCrmoe c6o parcer ou

as barras negraai assi.n tcmoe:

(zai+zt = (r4 azi 2r x 2) = (14;21) =(2x?i 7r*'l) = (2r5)

(zai+z) = (l - tr; f x ?) - (4;6) = (ziI)
(28i421 =(2 xId;5x14) =(2i71

Bseravcndo trrdo lsto s'ob foroa de frag6es, tcnoe:

2a 14r2 ].4 ?x.T 2E=ffi.=Zi=m=7
N 4*,7 IE=Gl = =tr=

_aq_ ,_3_rJ4_ _ 2T =TE-=,
So ag ?) n6E forra.Bog as fan{Ilae dc frag6cs ou dc'parcr d'c

nducros orrlcnadoe cquivalantes, eomcaando pclae irrcdut{veie, Aqui, '

ndE, coucA&rmos, corB n6o Lnporta qu&l fragEo a cneontr&rGmoa a quc fg

n{tia cla pertencc, tr}rocurando a quc fragEo iredut{vcI al-t 6 cqPt\B

1qntc.

hteontra e fan{Ila a qual. pertenec cada un&. das ffagUcs ae-

gulntcs:

2T

4. Cada ycal quc rma fraglo aos 6 dada, eabouos cotno obter ort-

tras guc thr ef,.o cquivaloatce. PodeE crplicar eotro fa,z;ae?

Sc tserevcrmo& (qU) Bar€L um par ordcnado qua-lqport eo4 o

qual o ooapriueato g 6 ncdJ.do polo comprlmento !r pod.cs dlscr a. oa

parcs ecguintcs sEo'cquLval.cntle ou nEo?

(f r a;b)

(5xai5rb)

(x; zo)

(rai s+)

( Iai ra)

(ai2 r b)

(rxa;I-b)

(81-; 2?)

(?5iL25)

(91;169)

(5ra;?xb)
(Zia;?ru)



(% , blzl

(rt , "/r)
5r Escrovc quats

( *ln)
(B;l)
(l;c)
( z;n)

5r Quancl.o noe d6o

do Lctrae, cJ.as tOn un
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(ft , '[tl (/t , b/r)

' (rr , '[tt flg , b7u)

qucr frag6ee cquLva^lontee A,e ocgulntee:

uma fragEo ondc os termos e$o nrtnororr, eE Ycz

fim para a e6ric das fragdco cqulvaLentcs?

rcc{procaa das fragdes seguintco;

(rI;15)

( 5r;15)

Err 3 
1r, 

=

'/, =

Ao eontrdrlo, cc n6o prccloarnoe quais sBo os comprlmontos c

EG Gscrcvatso' om vez d.2/1 ,7/5, */b * "/az
*^=

'/d =

tqdo leso que te pcd.imos, 6 para notarcs o que fizeste eE cg

da um doe cas,os, preeed.entes e dc o refazcrGs rro cago oadt'ndmerog nf,o

c$o dados.

7. So (a;t) 6 trna frag6o, (U;a) 6 una outra, fragEo, eharnad& EIua

'roe{proce.

Encoatr& a.a

(?;5)

( 4r; 95)

(2i5 )

(ru gz)

,.lue1 6 a reclproca cla rcc{proea dc u-na fragE,o?

Sc concgamoa eola os parca sagulntce:

(1;2) ( r.i 5) (ri +) (1;5) (r;6)

srree rec{proeae a6ol

Mae at6 &gor&., quando a barra" branca cgtava eontlda, un ccrto

nrlaero d.c vezcB rrum eomprlmonto fornado por outras barras' n6s ddva'-

tsos ar. isgo uE nomc; 15 Gra a ncd.Lda da barra J.aruJa c da, vcrda c1a-

ru ponta a ponta, scrrlnd.o-Loe de barra bransa como medida. L, 6 pol,e

equivalentc }qul].o quc a6a Gacrevenoa a8ora, (11;1) or. t?L. 0onseqtra

tcnoatt, qe urlneroe lpteLroa sEo parcs ol&llafoe ondc g scg.traalg SCrao
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I'f (w) r n[o a. cserovQr Qeaado rG.Leoatrgaogr Pof GIEGBpIOI

(5;1) a6c o cgoreverenog 5/t *. 5 oomo Ju}gamoa 1pal,s rttl-l.
o Par

Esercvr quals e6o as fornas poss{vGis quc pod,cu toner:

(rzi 1) ' {r
T f, (1?i r)

72 '5 lt
L}L/L 85

( 5?;1) (?riI)

Pod,cs cncontrar as resPostaa Para:
9/, * (r5;r) + 8 =
(1?;1) - (r.2ir) * 6p 

=

) +(r?;a) *}l:.-6[r-4=
? + (21;1) - 'fi - (15;1) =

g. A rco{proca Ac 15 .flcrcycuor 1rlf5 ec uttlltanos a notaglo son

a barya.

clo a

572,

GOn osea aota46o, podemos Gscrever a rcclproca da rce{,proca

r eabcaoa quc e1a 6 lgua1 a I!.

Eecrcvc a rce{proca da rrc{proea d'a rcc{.Proca dc 15 rrtlllzar-

EGgm& aOtag[O, C Gnqontra gcu va.}or. E1zl o Besmo eOa 12, 121, I

EIe eontl.aua.moe a tomar aa roc{procas, aEo 6 a.ccesl&rto nais

do quc a.Jnntar novas barras o aovos I (rlas) '
Pod.es Ler:

Couega d,c birlxo.

o valor d.ostas frag6as.

I
lL'

1
1T
1
9

Bo conegal'oa lo 
2/5 sua

Podoos tafb6o cscrercrt

at

a aotag6o
'su#sr
ffi_ffi

a recrprosa *,ffij. +
3

L-F
T

aua| 6

Que,I.6

dc

d.c

a

a

quarta rcefproea

sdtlna nec{proca

c assln por

5 /t,
5/qg***=-**-=

t

i' r;

dtantc.
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gLete eono pod,Guroe eabcr eo ur s6 ccfOrgo o valor thrp allnero

qualquer do rcc{proeaa d,r. u.oa frag6o?

9. Sl cecrevclnog 12 + 15 aabGuos quG a. IPcapoats" I 25.

S. oocrcvaroa (rai].) + (15;1) qua]. 6 a mpost&?

Pgdcmoa adleionar dols paros ordenados dc mfneroc, quando o

ocg,ndo t'rno d'*stcs pareo 6 lgua, a 1' 
didos "o, ,no ,r-tlas os, eomprimentos, 12r L, q 25 pod.cn ser nadid,os eoa nEo

porta qual. outra barra quc a6s cscolhcmos. Substltrimoe cntEo elnplcs

acato tsece nrlmeros por parcg ordenadoe, consenrando a ralag6o cla adt

gfloo Sc, por cxcrtrpJ-o, s,r&lnoa Gom:aJud.ard.a bdrra,'asarclar"tcnoe'eatlo

(fa; 51 + (I1;5) = (I? + 11;5); o clnal + do[atto asquerdo sigaifl,ce tU
\--

ncutr que Jrrntarnoa o promclro ndmcro G qne Cciiariroe o ecgundo Lutocto,

poLe quc l}c rcprcsenta a barra quc aGrvc de mcd'tda.

,{uand,o adlelonemocx frag6cs quc tCm a, ucam& trnldado de nrdt de,

baete Juntar a6 quaJl'tldsdea medldas c escrcver a rcspoeta indleando

qu,c a unidado fol Gonsercsf,e Ldentlea.

(?;2) +(5;2) =(I2;2) porquG l+5 =12
(r5;5) + (1?;1) = (rzil) porquo ].5 + r? = 52

Sr utllLE&Iroa a barra, a notagao ,", a sar:

+*+-=ry**
+L" +==# -T
Encontra o va-lor d.ac 'adtg6ee seguintea, opcrando eono oclma:

(2;15) + (4;r5)-+ {9;15) -
a[g *1/g - + =t l']

Lle *'/a *ls6*#ta* 5;8,= {,
'n*u/ra f ,i
(s;r5) *91rn+(?;L5) = {./"t,
(?;cz) + (12;?2$T824;?2) * &{*Ll =I ,I

lo.teuoa que 6=fO - 4[foAc tanbdn Ecr cscrlto (5;1) = (fO;I) -
- (4;f). Podcmog eout#i:f{a psrcs, quudo o s 5und.o t0mo 6 o nce-

no cm eada un doe eols, alnda quc SIe scja dlScrcnto dc I?

MfdifCngt e bafra j,3.rada r.sorrr:.e,r &, l.afanja C a CafB{m pOIa

..
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elara' Tcnoe ocnprc 6 = I0 - 4, o {BGr d.csta vGzr Ggerc-barra vortlc

VGTGIIOA:

(6;])=(1o;5)-(4;5)
Aoefua, quando vamos subtrair dota parca tend.o o ues&o Ecgun-

do ttmo, baeta, subtralrtros um do outro oe doLe primclroe tlraoe o

.screvGr a, resposta sob a fo:cna dc un par so qu@ a unld,ade d,e pcdld,a

ecja I BGSoa,r

(L5i?) (9;?) = (6;?) porquc 15 - 9 = 6

(21i11) (1j;11) = (8;It) porquc zL - 15 = I
Iseo qw notanos ao,sim, utlJ.lza.no$ a barra:

r5_ g _ 15 - e _ 67 7 --? -?
21 _ 1< _ 21 -tj_ I
LL LL 11 -LL

Eaeontra o valor das subtrag6es

(?i15) (airl) =
(1r;91 (?;9) =
(B;le) -Tltg =

IL Conbj.na.mos agora ae duas idCias

firagOee cqulvalentcs.

Sc terhos, (l;I8) + (6;}.s) sabemos

IIas, ( 6;18) = (Ii I) .
Sc poie, nos d.6o (7;18) + (I;r),

fragdee cquivalentcs a (1;5) G cscothcr

igual. a 18.

soguintcs:

(11;25) (6lzil =
1/ts - a/ts 

=
1t/re - (5rra) =

dc adtgEo dc frag6es c d.c

quG6igual-a(?+5i18).

dcvcuos pcnaar ou t0d,as &s

aquela cuJo scgund.o teruo 6

Pnoccd,trGmos eono sc segucs

. (?;IB) + (1;3) = (?;re) + (GirB)

So deecJamosr pod,emos Gscrevcr t0da a seq{.&noia d.as fra46es

equlvalcntee a (1;5) quc a6o neecesErias Ba,ra chegar a uF segund.o ter
mo 1guaL a 18:

(a;5) -(2;E) =(r;g) =(4irz) =(5;r5) =(6ir8).
FIas podcraos gqnhar tompo, pois quG aG sabc que ! r 5 = 18 .

qub (I r 6;I : 6) = (I;7)

Sr nos dt[o (7i25\ + (rt5)] podcremeE"_p:rsstdsr mstnj
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fi;zil +(ri5) =17i2il +(5r 5i5ril =*,Tiz5l +(15;25) =(ZZ;?5)
porquc vcoo$ Lneoatlnentc que 5 - 5 nos d6 o scgund,o teimo da prtncl.

rq fragil,o.

0 mce,mo se nos d,Ero ( 1; ?) + ( 5i 21) r 6 preei.so substlfirtr ( 7i7l
por Bua cquJ.valcntc (9;21) e ajuntar 9 s 5. a reoposta t (14;21) ou

(2.1).

Encontra a resposta para:

( ?;12) + ( I; 35) = (r5; 64) + (u;e) =

(Ur+)1(];28)= (1;15)+(2;5\ =

15;15) + (5;8) = (zi+r) + (15;15) =

'/* * 9lEz =, (lilz) * t1L6 
=

L2. Para substltuirra.oe, podcmoe proeeder da mesma mancl.ra.

l9ncontra a reapostat

( ?; ].2) (s; ls\ = r 4 fil - 1/11=

(5;8) (;15) = 9/to - 1?/roo 
=

L7, Podcmoe naturalmcntc ed.i.ei.onar maj.g de d,uae frag6es, d,eatro

da ned,ida en quc 6 pos,sdvcl cncontrar as fragOes equivalentes d.as fra-
g6os dad.as o quc t&u uma unidade de med.ida igual.

(2;?) ; (3;r4) + (9;28) =

=(2-4i7r4) +(1x2i 14xe) +(9;28)=

*(a+6+9ia8) =(zriza)
Pod.cmos, BGsxao rcualr adig6ee e subtragdee G operar d.a ncama

uaneirar.

lzit\ - (1;ra) + (9;zB) =

= (8i28) - (5;28) + (9;ea)=

=(8- 6 +9;zB) =(rt;za)
Encontra a reaposta pa,ral

'/g *5/re *7h6= (r;r5) *7/5a-L/i=
'fl*5/a*Tfr.* (:;r) -'/ro*T/n=

14'A quo chcgarnos BCr daa duae barras que medea, n6o hd waLa //
quc uE& quc 6 urlltiplo d.o outra coao antcriomentc.

, ScJe por oxcmnplo (5;?) c (?;9) pera adicioaar. Entrc eB fra-
g6ce cquiva]-eatee, b (5i7) tcnos;
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'/, = 
10/t4 =L5ye: - */o *'5 1,5 = 70/42 = 75lrg = 4u/5r-

*45fA5 =Nn, E oor e ontrc aquclas quc sEo cqulvalcntc a (?;9)

tmocr
7/g = 

147ta = 2t/e7 
= "h, = 55/45 = 4'154 = 49/11 =.55/Tu

=651aL =.o.
Nc].as hd duaci

+5 1e7 . 49 lsl
qluc aprcscrntan a masma unid.adc de medldar e,cja aqul 57.

Podeuoe, portanto adleionCo--las, e obterl

(5;?) + (?i9) = (45i651 + (agi63)= (+l + 49i5\ = (94i65).

E neceeedri.o escrevor t0das aa fragOes cgulvalentce?

$ill + (?;9) = (5 x 9;? x 9) + (? x'ti9 r 8) = (+5i55) +

+ 1a9i57l

serfa eufielcnto.

la'so. proccoao 6 nale curto. Pod.es dizer porquc 6 correto 3

cotro fizcsto para cncontrd-toZ

B.eaoJ-vc ael adig6ee eeguinteo procedcndo da mccua uenelro:

(zill + (+;l) = (1;L1) + (I;0 =

(5i6) + (+iZ) = (a;g) + (1;17) =
(?i8) + (l;g) = (a;?) * 65;10) =

'/l *'/, =

3/t *'lr, =

'/rl *Ly6 =
5/r, *?s6 =

a/g * 5Ao 
=

Para ae aubtrag6co optramoo,da noema mancira.

hcontra aE rcapostae para3

'/g - Lr:.l 
=

7/u - 5lg s
5/7 - rAt 

=

(ai 5) ( 2;5) =
(5;5) - (al?) =
(ar?) - (rir.o) =

l.5. 9c rscrevGlnoE d,uac frag6cs ao acaso sru ecgundo tCrmo po-

d.c tcr ru fator 'eouun. fcas torrra oua adlglo ou aua mrbtrag&o maLc

diflei]-?
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tonaot ull crGoplos (?i8) + (5r2-?).

Pod.onoe cgcrovcra

(1;I8) + (5i2?) = (?iz -ii + (5if r 9).=
*(?xr:,2-9 xI) +(5r2i529 x2) =

= (2Li54) + (Ioi54) a

= ( ILi 54)

Aqulr LcvanoE au! eotlslclcrag[o o fato dr quo 9 I r:.a fator
sonur de 18 c d,c ?7 t a quc prmitc obrcvlar pare, cneontrar ils fra-
g6re cquivalcateso

18 = 2 t 9 a tl = 5 z 9, aseLn pa,rar obtc:raoe uma unidadc fl

dc nrdld^a quc eontcnha por sua vca L8 e 27, 6 euflciontc 'caeoLhcr

54 ou J t 2 t g ou 2 r 9 x 5 ou 6 z 9. 0r&; 6 cont6n o outro fator C

de 18 q[uc. 6 2 c o outro fator dc 2? quc 6 5.

il eernpre verd,ad,qiro quando n6e nos cacontra.moe cm. facg d.c

frag6cc d.ceta csp6clo? MA , ,

\.
t

.r{finuii[: oF l|,rfr}r.
tr' S-' -:.*._- "'1.1,.;

{'iaarsa .'11,.
t'r'r,

',rI,l{i.t<4.,. 
, .'oa,rr'".-


