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A TMUADA DE, 9 iIO ?A:},OLEIRO DULLO.

A tab:.tr.tda segLLinte corn a qLtai- experirrtentamos, €, usunJmente,
a ta.buarJa cte p. Esta € w,t ctesaf io d iizente e 6 una sati.sfagac para
o proifeseor, tart.tc c:c;t"o para o alu,rto t)er qu6.o rdptd,at,tente 6 d,otiniria-
da-. A nN:nte capaz d,e urt 

'pourAc 
e ler.tad.o -cie racioctnio reuela sua pers

ciccicia nwTn comprecnsiio LiLLase instantdnea cio princf;tio estrutural
qLLe relociona a tabuacia cle ) oos fatcs do J0.

O t'DLtel Board" d usad,a rlo exper irneizto segiLirttv, junto coirt l.O
bl ocos cle Jt lO cti.bos simples e es )O dezenas. O prof essor poe 3
aezenas rLo Tabr;l.eiro pu,plo. A crianga reconizece 30" As ciezenas sao
retiraclas € srzbstituiJas por 3 bloco-s d,e 9"

loo "lo

3Xq=)o-t

Quererios sabcr quait,tc, € 3 uezes 9" tl6s sabciii,os qi.mnto C j
uezes lO, assinz, simplesrnente, iteciirrtos ehiprestadcs aL:ioLns cubos e
cor;zpletanzos os 9s atJ f azer d.ezenas, A cr-iang;a ctird nouarnante "3Ou"
O prcfessor renoue o$ cttbos efi.Dtestad,os: 6bui(i.r/tente tentos 3O ti?,erlos
3, que sa,5emos ser 21, "fsio € clero", foi o conenta'rio satisfeito
d,e un menino. Ele rutrid,an'tente insert_u 5 aLocos cle 9 e corl,€Sot,L a racio
cirLar : " 5 riezeno,:; silo 5O" J ;zoi;es sdr: 5O - 5; iieue ser 45"; Conti-
n.rta o experinerLto e a crianca cLcha lato ctpds'J'ai'a cta tabuacia d,e g,
seri, ninguem lhe aizer as reApostas oLL au;xil iar rla cortt t nuag|o. {Jma
crian"ca poe cu,iC,a,',osarrrcnte os cubos, tun de cada uez e representa
ci;zco noue$ tirarxic c,gora, j ci.titos dos 50 errtl.)restadas pelas filei-ras cltc:ias cie IO. )utro. simptJesnente insere cs 5 noues, olh"a para
a lcLcttno. e excJantc "5O - xtenos 5r rl5,

Jx9=i0-3=27
5x9=i'0-5=rl5
7x9--7O'7=53
lxp={Q-!=J6
6xP=$g-$=5'1
8x!=66-8=72
ix)=!O*9=Blixi= 9
2x921s

J Ox9-96
Para a pr of es:,:c:r qi.Le ci,it;ticla qLLe 6;;te ,sroced,irttento Jeuard a

U,mLQ f aS,.'tC,;LQ i,:igriiilitt, _cOtt't ci|e riioJ Cotii0 A. i i;LgUAgen ij!, Cf iAngA nUdA
graci;i,alncirte. a plincf p io, os cria;t,c,es ,-llzeii,, 1,5 ciezei'i,cs sdo Jg,
3 ncueS cicuei:i Ser 3O irlerlu;,; J, ot-t "')/"- Et:z i,.ri-:Je, eJas tlize;n, ',3 deZe-
nLTs i0t "i rrorcs 27" " "l,lais tar,l,c 2'l i e;;cr i ta it'is'l:a;rtaneanente. cle
n!o^c!,D q,Le -'€ L1 c7'irt;zgaJcz aigut;t raciociiiio, eJ.a tlci:e Jciz0-Jo,tti* re-
Jatil,2..ga" t)i;,ct.ii,cio in.terr cgciias co;'t.o co]1.oe ./ LLi.ro";t o. rt.ii,;cstLt2 i-Lossas
cr iartcas s ii:i1sJc;:t;,ii:trLL€ a,f t,rrnr,i.. "ii6s o .sabc;it,os agLira,, o

llaturalmi:rlt1., tal iigi;,rc.d,o si € possiueJ sa o*s lfctr.os d,a sub-':t"'L.eic i-lttt:r er'1, s iclo t\o,;ti;irid.b-s " Par i.s:;o', a irt,t,r oCu,;io -clo. 
to.biiatia

d,e i; d urt'i, t.e.s ic s6br,i se a pr cf essor .faz iu:r. bor;t trabalito o,o dtlsinar
c conpi.Ltacldo rios ;t.ti,r:i.er,:s cie- diis aJgor [,si:oos a se o ,!iti,ci Lt;teize)-:.1;o
nen.tal da c:rictn_ca estd, prdisric parc o /?,fuel"

.(
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;.!d ;-m outrc ex,perii,rcnto cc.i,i os 9s no laisuLeiro Duplo altJo ioi

itJanejoi,t ltara;,?.ositut s€t.:t uti cail?,trt,izo i;'r,dis rdpid,c, coi,i,t o t,otal de
uniaades represe,i;taiJes por ciiitersos noues pode ser ccnuerttdo etil d,e-
zerles e uziiiacl,es. A crienga insere qL&lqller de )s no cofrtpartirnento

. d,as cieze;,tns nct llabitleir c f.t-upto -rJigart.os )i. Entdo o iiJiii,trs bToco 9
deue ser .troor;cl,c por :i citbos sin;,ples. Para conp_letar os 3 il.oues pa-
rci dezertas, a. r.:rianga,l,eue usar j d,os ctolsos da tiJtina "filetra de t.
O resto uai parc o compartine;zto d,as uniilades. /ssint a crlanga ues-
cobre cluc I ncues ,fortnar,z J d,azenas e wn resto de 6 wtidaries, -ou, tixg=
36. O ex.per lineiz"to pod,e ser contint.,.atl,o €net-t&.t'Lto €le interessa d
crianga e elci, obt,€n fatcs cono os seguii'i.tes:

Agora o7trcm para o.r d,fgitos d,a respcsta, lua somQ d sernrtre 9! "Que
interest:ante( " disse un menirzo .que foi rdpirio en conrpreen,ier a uan-
tagen deste reJ.agd,o. O fato p nbs^.1O deue ser .lJ, rzos 70 deuen ser
72 e assim por tllante. Atrauds d,€sse truqLte aritm€tico a tabu,ada de
9 se torna w?,a ainiga d;ztima.

AJApttApA pfr "4 B/J:sWpalL. pupLLCAg&

O objetiua d€sse jrasso d aporttar a crianga o aspeto caractertstico
da ta,.t:tacia ie 2; q.ue m d,od,o nitlwro de 2q ad o mesiflo resuJtaclo que
€ obtitio d,uplicand,o-se o izfi;nr:ro el,z quastda. De ulna uez que a ciian-
go, estd segura d,os d,uplos d,e I a JO, el.a domlnard a tabund,a d,e d,ais
seiit ciif i cul txade al gwna.

l,los e)cper imentos segu,intes, o.s bl ocos u,n idos e o conjtutto de
nztr.ltipl icagio d,os bl ocos 2- sdo u,sarJos. Qunlquer nitizer o Ce 2s d cal o-
cad,o laao a laclo. gu,poizir.en'r.cs que h-d 5 fiic:iras de blocos 2; o pra-
fess.o_r. entd,o colgca 5 cto,; blocis 5 ent.-ctma dos 2s. Assin'a cr'ianga
uerifiea a reJagd,o e_ntre os dois conjunios de bloces, e ctesd,e q.irc
eJa,rsa,>e que- dois 6s igualam J2, ela escrct)e 6x2=12" A crlanga pode
e.ntaor_ -trobaLhar s6zinha, d,escabrtnd,o oua B cios Ltlocos tiois liuaTa,n
cioi,s blocos oito, 4 do.s de dois tgun.larn 2 /s e aosira por diante. C.s
criangas- que saber,z cctilo d,u;'t!icar os it;irncros cte I a 1O, geralnente isre-cisan sdnzente utfi,e derto;zstragac pirc. dont,i,nar a t,abuaeh, de _2.'

L WUApa pB 3 No-Suyrltiiio pog i'l.1Vawl

A oi>jetiuo d,€s'te pessa d leuar d crianga a d,om.innr e tabun,d,a
4s 3, mostrando-Lhe ao nesno tenpo un, aspet,c izouo da n,ultiplicar.:6,o.
As nri.tne'i,rQs 3 secgdes d,o Cantirzhdo d,os tiineros (l a 30) e,io,rso'd,os
nest,es eJcper ir;zentos, coifi, os b) ocos J,, I cttbos de qualguer c6r, e 2
cubas oerrzelh,os. O pr of ess or ;tede d er ianga pctra ccizar a es.cala J"
A crianga insere ,.tm bloco j cltie alcctngta o inarc() J d.o caintnhdo. O
frrojfegsor dis-]he pctra colocar wn cubo rzo J com,o ,'utrt iflcirct,,.

4x9=36
Bxl=/2

.,zlq 56?f ,1 .l,b r,
,l

3x9=27
5x9=54

t 2 lr?, iv I s tb tl fi qz?auzt
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hABopr.rOruo DE,

c.riang.t,,,;":,Zn72x?o,r,n,,,,,;""";;x:,,,f:,2;o,?,,,,,,*Z,?,Z,!,rzW/
4xj=3i ZxJ=$ e- assiin pDr c1-'i,ei.nte. O ci;',el i;i.e;il,ct co'ntintia" at€ qi.,t: os
J0 t,i,arcas e itCo ccloca.doe e a escaLa s,silci cLarai:;en-te uisiuel. Opro,res;or pe,:i,e d t,r'iort,r:i ptre ap.orztar t i,iltinio iiiarco. E 3O e a criAnga sa)je. rl,"1e ela ;teci:.,st;il:a iott,os os lo Js parc ci'.:egar ld. o profes- -
sor;sod.e a segui.rpi:rgitztar pe).o qitinto inarco na esao.la. Ela a e;x-contra no r;iei c cla escaLa, coi:to JJl 5 ctos js sdo necessdrios para chegar a 6le.

r"ff{'trr-fr
22 t1r& rSer.- :? rt i* jl.A^

t1b
/?:n/".r,&r/9\r ft{ f;D (, * 6 a rl,, tr tltEtutgtb,t rf,,1 Ji. s,
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Agoro o segu,n,da ato cio j6go corircga. Os ncrcos sdo ^remouid,ose o proT?ssor pct,7b.d cria;zga q'ue os ponha d,e uolta de acircio con
s.ros o'id,ens. 6le pde unt cibo beroatio no fim ^d,a escaJa d,o 3, coffio
o ddciino i,tarco. Isto 6, niituralnenie, 3O, e €Je escrcue )Qxl-=JO.
Agora o outro cubo ue'rnelho 6 posto corio quinto rnaroo-L$; €le es- l

cret)e 5x3=15. O rflarco seguinte suhindo a escala 6 c sextc-lt? gun
€Le regista. A rrzeaicia que isto continfia para cad,a pico d,a escala
d,e 3, a crianga se torna cado uez ntelhor orientada, especlolnente
cotn respeito aos picos saJ'ientes 5 e 10.

A .f ittx d,e im,prititir esta esaaLa rrtais claranente' ent suos rr?,en-
tes, diuersas cri-ahgas podem coinpettr.-nun jigo sefilpre excitante con
o car,zinlziic dos tzrlneros, no qtn,J cada cr'tan4a usa cubos de cores di
lferentest ,r)ttpan trtlm trmn r.-, ,.rrt,,t, ntt ICado utita se reuese com, urna "spirlner" {1ue nost.ra os -nfineros de I a
LO, Se o,spinner aponta t, a criartga coloca a marco n9 espaso pr6-
prio (27), em ctma de qualquer outro Llue j,.i esteja LCi. A c{r do
cuho mals de cina no fiitt d,o j6go decid,e a q.:"Lc €st,e ptco pertence.

Al_guns de /zoasos uisltantes sorriem eont)reerlsiuamente ouando Ise Lhes diz gue o entusiasmo d,as d,o 3g ari.o 6'aeuid,o a wn i6gb ae
conpetlgdo. filas qunnd,o €tes ouuen o que as criangas d,izei ginnd,o
colocai seus cubis, €les qiktse nda p-oaenz acred,tt-ar en, seLls ouuldos.
"Htr- reaebt wn ,3 e Bx3 € 24r- asstm estou no cLuile agorat "3xj 6 9, e
aq-u{ uai o tneu cubo!- "7x3 € 21, estou certo que o ,,Brenco" ganha-
rdt '?6d,a a escala d apot"ttad,ar'enqtnnto a ftgira da escala e-e J setorna inesquectuel. Depots_ de pouco tenpo, cs crlonga^s estdo -pron-
tas para outra escal,a de nfunero para o q-ual o nesi?,o jdg, € ad,oltado.

A rApaapA pE 6 lto cAtutrNHAo pos Np&ta?os:

O passo seguinte d nostrar cono a tabuacia de 5 pode ser dcres
centada a estas- que a crlanga jd d,onina, o j6go d,o unico d,escrito -
pr€yi,amente pod,e, naturalmehtei ser usad,o paVa- o estudo d,a tabuad,ade 6.. llas para uariar, o Erctfessor, pode propor utn j6go de d,ados de
"vaz- e para" cor/t o caminhd,o dos N$neros, d,e I a rcb a os 10 btocosde 6. qwndo o_dado marca: "val," o jogad,or ytde un bloca 6 d,ireto,-
rnente -izo Camirthiio dos Nineros ai;€ o nwr.ca 5.' Con o segilinte oVai"
dle poe outro bl.oco at€ o J2._ Assim, €-le encontra una baLiza ojdsoutra: JBrZ4r.jo e asst,m por dlante, at€ 60. Ete pod,e se revezar
c-ory urn- parcetTo- que segu,ra fO cubos stinples paru -sereiri colocados aolario clo carainhd,o d,os Nilnteros, tarnb€in, cono p'tcos d,o 5. o joiaiir
que Primeiro alc.angar 6O, ganha. $mbas criangas olham por-a is ba-
1r-r2 e.*u__"ncrontraian, ma-roaran d,urante o j{go e iscre'uem os f,atosdo 6. (frste 6 oittro j6go que pad,e tanbdru sel igualmente jogad,i pirttmes).

Antes dos blocos seren renot)id,os, o fr_ofessor pod,e tragor uta
t,abu,ad,a d,€ss-es fatos d,o 5 no qwrdri-rrig'ro e d,ectcltr con aB crtancasquefatossdoc-onizecic],oseqtits<1eueriamserestud,oZ;;..-

P ta.buo'dc- do i'7 @rra.ur.(a.da, e-r,,- e.D!,rIi.rdra-qfeso )d
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F|A?OS COIIHECTDOS

1x5=6
2x6=12
Jx6=18,7x5=24
5x6=3o

6x5-

PROCESSO D8 PET'ISAIfiJNTO
A?RAVaS DE PEOCBSSO ?ATOS DERIVADOS

F'-.tt'd(tlgonar6nr
\Q,,',ryf.''
6=J665x6x

5=30
6=30+6

.7x 6 = 7x3=21
7x6=42 7x6=42

8x$= 4x6=24
Bx6=48

tBx6=48

tx6=54lox$=60

- O professor descobrird, geralmente, que, con/orme se u€ no
quadro acima, hd sornente, 3 fat-os nouos d.e multipJi-caooo para se-
ren estudados cit,idadosarnente; 5x6, 7x6 e Bx5. DescobTf q'ue o rn€to-
do aci'ma de raciocfnio apeLa para a maioria aas criangas e se encar-
rega dos f,ttos a seren aprerrlidos,

e aawzwa _oE ti{_u;;!:t?t rcalio
A mdquina d,e multiplicagdo d wn neio paro testar a nrultiplt-

cagdo e a d,iuis6o" ?€mg'fonni d.e un rettnguto que t€nz a Jargira d,e
11 bJocos unidos e a alt tra de 1O blocoe tutid,os. Na extremtaad,e,
(geral-mente escondtda por fai,xas que forrnam wnn segunda canada) hd
uma f6lna d,e ltapeJ na qunl- 6 imprZssa- a fdOun ae pitdgoras" ge o
criango, deseja uerif ica-r seu conhecimento da tabuada d,e 5, por €t€tl-
Plo, inn guia uertieal 6 colocad,o na quinta colwza. I esgitnrda cla ao-
)u,nn, hd ls,rSat para I a 1O blocos d,e 5, un abaixo d.o otitro. ewnd,o a
faixa cobrin,l,o esta quinta ccluna € nouida para baixo d,e lugar a lu-ger, ela clcscobre os nrtltiplos d,e 5. Se un bloco cte 5 € lruertd,o
g -a fatxa que cobre d abai;:adauma, urzi,dade, o 5 dparecerdl $e d,ois
blocos sao inseri,cio-s (forinnndo o retdngulo 2x5) o 70 aparece e os-
s_in por d,t,ant,et, atd 50" Antes tle n,ouimentar a faixa para baixo para
d,eixar a descoberta a crianga cJeueria expertnentar s-eu conheciniento,
usaruio a ndrluiita sfintente paVa uertficar suots respastas.

Ao testar a crtanga conz exentplos cie_ t6aas os taouad,as2 o pTo-
fe,s.sor ^poderia aband,onar a f orma d,e- equagdo e prepatet pala a nuitt-pl ictgao pelo u^so da f orrna €ftl col.LLnao Os- exeni.p)os deuer iain tncluir
os fatos do zero e os fatos cia tabun,d,a d,e I corrt os tluais iniclomos anultl;.,Jicai:do.

648xZ x8, *! ot35
!2- x6 xo {g_

- Se €sres exernrslos sd'o tc:so.Iuiios sein €rro
ensao, o cr iaitga itode ser coitCuzida ao estudo d,a

ql.gy _e com cotiU)re-
utut sQoo
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Num simples
nesta etapa 3
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Realiz aQdes (.ACIIIEVESIENTS

diagrama podemos resumlr as reallzag6es d.a cri. anqa

Tabuad.a Tdcntca Estrutur"al

10 Estudada
cag6o s6o

no labuleiro Drplo,
lntroduzldos.

O slnal e t6nnros da lp} r-

rela'lilo 6s dezenas: dois 5s=
5.

stlr(lsda no Ta ;Gm-neTa;E
'3-2'l
Resultados encontrados por dupllcaqdo : 4x2=.&4, 6x?a?lr,.6..

Estudo da escal.a 3 no Camlnhfio dos Nrimeros

Estudada no Tabulelro IhpLo em
1 dezena, tr6s 5s = 1 d,ozens .l

Encontrsda por tacloc o arLtm6tlco, baseado na estrutura-
de flguras de nfmeros.

fatos novos -6x6, 7x6, 8x6 derlvad,os de suas relaglies cou6 os fetos oonhecldos

2 fatos novos .- 7x7, 8x?-derlvados de fatos conhecldos.

I fato novo- BxB-derlvado d,e fatos conhecldosr

N6o 6 4enhuna motlvagSo espoclal ou o lnter6oso pelo J6go quo
!6o responsdvels pelo domlnlo dbssa tabuada pelas nosirai cittnqeis.
Quanto a J.ssor.os Jqgos s6 tonnam a aprondlzagem mals_ dlvertlda.
Contud,o, o dQmlnlo 6 obtldo porque o aspeto canacterfstlqo de cada
J6go mostra d crlanga e estnuturo da tabuad.a que ela estd ostudando.
EIa pode esquecer fatos lsolados; tuag pocie reconstruf-los em sua nen-
te, porquo Leva constgo a flgurd mentbl da eseala como um todo e pode
asslm -ropresentar-se os plccs espocl als.

d fiportante acentu-ar que eilslnarnos multlpllcaado sd depols de
ter sldo bdtdlcaAo um conhec-lmento fundanental- de adlq6o e subtragEo.
Nossas cnlanqas trabalharam com us duplos, e pora elas a dupllcaqdo
de 12 ou 24 E um praze;?t Quardo uma 

-cntan,ls ven psrs. atrxffio tenap6u-
tlco em muLtlpllcbqdo ncls geralmente temos de conhuzi-fs de volta irn
a um estud.o compl6to dos fundamentos enr adl96g.e subtragEcr- 

_As crlanqas ussnEo suas hsbil.ldades recentemente adqulrldas em
multtpllcaqffo-no estudo da divlsIq. Nenkruma crlanea que tenho jogado
o jdg-o d.c marco nr: ComlntrEo dos Ndmeros s-e sentird-penplexa quaiai
confnontada ccm qualquer <los plcos nBs v6rlas escalas e sollcltad,a a
encontrar quantos 3sr 7s Du gs, (ou qualquer outro) est6o contlclcs
ne1e.

- A crlanqa-.aprendo t6Oas Bs tabua<Jas do m-odo a ter um.e rosposta
ndplcla a queitdei tals comc 3x4. Mas o que d que representa uina resr
posta prcnta? Represerrta- iransformar lnstent6neanrentor os tn6s 4s.
em LZ -osl rxossa dencmlnaqao d,e dezenas e uni<lades. Se um homem nos
contur que em seu passelo 6te vlu 3 vezes 4 pdsssnos vosndo sdbne os
cqmposr 

-61e rcalme-nte, n6o nos contou quantoi pdssaros 6te vluo 0s
p6ssaros precisam ser meolclos em d.ozenss, nossa medlcla (standardt)
padrdo. O homem farla melhor contandi.r gue vlu LZ pdssaros.

Nossmcnlangas vineu no Tabuleiro Utplc como qualouer quantlda-
cle pode aesJrt ser agrupada em dezenas e unidades. Esta comproonsSo

uisonaT6mo oE

\Q^rttr/tfifl
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ndmenos denomlnedosprepara o_caminiro por4dr
[computaqao corn pesos e

o estudo posterlon
medidas ).

or('('^ll
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