
il{stlr,uto DE EDUcagIo oENER.[,tr E[0R3S DA CUM{A

rAMRAIORTO DE },IATFJIIil.?TGA

DISIIESI S.P.ieOtrDII[G;E.lf. - lgs nrenl,ers pas en math6matiqne*: *_
geb,res et hrlssaneesr.Rc,re+.* a<a.*." a a-r:__l_l . "i-
ila+e*gC+{=e€,s a"t iTiw'l[' c's

gslt

5; s*g*"9.r3"gg,qs
l@,'*ah_Ez.(pag. 6G) ?rad.. A.B.Krebs

como Jd temos subllnhad.o, a operagfi,o aritudtica d,a sub-
tragEo tem por firndannento a operagEto ercr rl&s operag6es aSbre os eon-
Juntoer eonslste om procurar o eonJunto-d.j-fernga entre uB conJunto e
um d'e seuED subconjuntos; ( tout au noln)) pelo menos, esta d a expertt
aaeLa de tls'e a partir d"a qual a raaloriarentre n6s, eonstnriu. a td6ia
ns subtrag8o.Como antes, oe n6s ncs Lnteressamos sbmente pelae ouanti
dadeer n6c pod@uos lirrremente troearruns peloe outrosrtodos oe eonJun
toe equlvalentest mas aqul tambdg 6 neeessd,rio muita atenga6 para ter
somprc prclcnte no espfrLto o gtnero de equlvgl.tncla ao qual recorre#
tDo8r gc e eEuGots quanto se rettra,o que Lmportaro que se retLra ngo
tcm nenluraa toportlncla, d.esde que eeJa a, Dcsrra quantldad,e- M&s, natu
relaenter {$ necesedrio preclsar com clareza ets que cone,iste tste quen
to : sc ae trata d.e nrlmeros d,e obJetos, d.e vorumes d.e EaterLal.s, de
peE'os ou d'e qualcluer outra quantldad.e menstrdrel que se 6ecl6iu tomarqono erltErio de dlasse d.e equlval.gnela.

lsrnemos como erltdrlo d^e equlval0ncia o @toEr e eonslderemos dcod;uat$e objetos seguintesrd.o.,quar cad.a obJeto
E representado por um x i
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os elementos dOste eonjunto estllo agnrpad.os segund.o aspotanc'las d'o nrfme:ro de base sete. Hd um subeonJunto ;" 

""srrol*- o"u"*,doLs subeonJuntos de prfrnef.aar-otrdep e clnco objetos isolad,os. fstoslgnr'ftca qlue contando nossos obJetos* nd.s vanos encontrar qlue a pro-pried'ad'e numgrica daste conJunto poil.en aa';base de numeragElo escorhld.aaer erpreaso por. 
1 2 5

supondo que quelrail.os eneontrar o conJunto-diferenga rssu'Ltante d'a re'tlrada d'e um subeonJunto d,o conJunto acirn&r e supond,o qque asbe urbconjunto conelste em dols grupos d.e prlmetra ordeu e selsobJetos nBo agnrpad'os ou lsolados" A propried.ade numdriea daste sub -eoaJunto" en base sete, g 
Z 6

Retirauos 2 6 obJeloe de nosso conJunto de 6rlgem, e qe
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rremosl sa ber clual serd a propriectade num6rlea ilo eonjunto cle objetos
restantesr0 cdLcu1-o d.esta proprledaile num6ttca 6 eonheeid.o sob o no-
me de subtracEo.

S6s podemos eonegar por retj.rar dois gru.pos de prluelra or
d.emr o que faz sobrar no primeiro conJunto um grupo de segunda ord,em

e 5 obJetos i.eolados. Hasrtemos alnda ile retirar 6 objetos f,solados,
isto 6 na1.s do que temos em estad.o isolad.or ro primelro conJunto.'E,
entilo, $orgoso decompor um grrlpo. 0r&, o rJnlso gr:rlpo que rresta 6 un
grBpo dc segunrl*. ordes :por lsso 6 necessdrlo clndi-Io de qualquer ua
neira".A,s crla.trgaa;6eralmente, salem d0ete g0nero d.e si-tuag!,o, de cli.-
vcr8"8s maneiras. A mal-s frequente conslste eB conegar por delrar Ln-
taatos os obJetos tsibto{os e a deeompor o grand.e grupo, depols de reb
tLrm cttstc fi.ttmo o qlue tem neeessld&de de rctt?&ro Is,to fettor"Gg
tao 6 Snrpos de prlmelrar ord.em e I objeto isolaito sobr*ndo do g:nrpo
de eegunde ord.m que vem cle ser cind,ldo. !Ias, bem entendLd.or o$ 5 oL
Jetoe lsoladde aEnd,a: eCfiEo ld" de sorte que egtareos em presreng.a de uu
eonJunto do qual a pr'oprled.ede nuadrlea, em base seterso exprlme por.:

56
pols que 61c se compde de 5 gnrpos de prJ.uatta ordem e G obJetos lso-
Iedloe.

Oertas crLangae preferem, para retLrar oe seis obJetos 1eo
Iad'oercoa6gar por flfaire plaee nettes rlmpar o lugar se d.esembaragan*
d'o dos 5 obJltoe Lso1ed,os;, ap6e o que, nEo thes rasta ual,s d,omque ret!
rar'u'E obJrto leoLado d'o grupo de segund,a ordeu ero ros:tou. E craro
qu6 o rcsuLtado scrd o Bes!tro.

! evid*nte que hd muitas outrss naneLras d.e res,orv@r o pro
blona' Por exemplo*pod.cmos, canlfestaeentcr. corregar por rell,rg os o!
Jotoc t'eole&oa, d,epots retlr*r os gtBprbesrli.fi.ftctra. ordar. sc rctf.ra
uoc ante obJetos' serf n€cegsdrlo partir (entaner) eeJa. uB grnrpo de
prJ'metra ordeu, seJe o gnrpo de segunda orden. No prlneiro easo ngorostarto anrttos Srupos de prl.nelra ordem para peru.itta os d,o1s grupos
d'c prlneLrr ordcu do subeonJunto. rsto signlfLca que &o r6enos ua ctos
Snrllos d'r prlmelre ord'eu a suprlmtr ( gen8o os ctoi.s) d.everd ser do grypo d'r eegund'a' ord.em.o que rester ao final d,o e{rculo sercrenff.n, 

'.,eaFgnrprd'o' il neeess*rlo subllnhar que todos tstes mdtodos de resoruggoeto eorPctoe : anot6-1os so&o fersos no ead,errro dos alunos nto pod,e tter outro :Fesurted'o a16m de onslnar-lhes td6,ias matemhtlcanente far.sas
Que hd na'nelra$ d'e procedar uals comodas s, outras que o sf;o menos, 6[ar eol'ai' que nlnguom pensa, negar, Bas, nilo 6 necessdrio eonfundl] co-nodidade c vwctad.e ou erro.

, exlste u!0 grand e nrtmero d.e manei+ras &e sr.nbollzar'o processo d.a subtragllo. ]or exempl0, podemos sug@_
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rlr Lg crlang,as de eoloca.rem ) I n7- 7- 7-

no prlmetro conJunto L 2 5

reti.rar 2 6

res,ta.m 6 6

ollr laais slmplesmente :. L Z 5 - 2 6 = 6 6

nla s 6 preferlve]. esperar que as sugestdes venham d,as criangas! po-
demos, ent8o, apL1c6-las, eompard-I_as e dtscutl-Ias.

t{Eo hd, nenhuaa. razdo para nEo utir-lzar agrupamentos d.e u
ua ord.eu mals elevad.a desd,e o prlnefpio. Por exemplo, nao sarC, rmrLto
diffeil, pa,ra uaa eri.anga que possui a bagagem matemdtico-l6glca neces
sllrla, resplver o probLema qtre consiste en retirar ri.o conjunto seguln
te (qurr em bas;e trOs:, se eoupde de I E r r. z obJetos)
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A aaio:ria d.as erlangas, a menos q1le nao as auxirle n,faz

en8olirr o processo t'eorretotf'rataoar6rprovhvelmentero 
problema cla se-gui-nte manelra:

E rdeit retirar d.ois gnrpos d.e terceira ord.em e um obJet6lsoLado' Resta, entEor llD grupo de..giuPf$a ord.em, r grirpo cl,e segun6.a o,rden' l gnrpo de primeira ordem e l obJeto lsolad.oi mas,6 neeess6rlo,alndat retlrar d'ols grupos d'e segunda ord,em. pod.emos rettrd,-los do g:rgnrpo de quarta ord'eu restante : restar 6 entdo, z grr-tpos de tereeiraordem e I gnrpo de segundad' ord,em, d.e sorte que restard, tud.o r.ncluld.o:2 gnrpoi de tcrcelrc ordem, 2 gnrpoe de scgunda orden" tgnrgo dc prlneira ordcn e uE obJeto lsoledo.

22 1 I 
"bJ"t::tlra^uaos 

2 2 o I obJctos do 1

Pod,cmos cntlo aserGycr !
121t2_2201=2?11

2 ll 2 obJctosr, c reetaran
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ourtelvrz, do unr arnolra ne.ia coupleto i
ProprhOedr annlrlca do prinelro conJunto
Proprtedtdr nua6riea do aubconJunto r
cuSrnlalr do eonJunto

12112

2201
Prcprledrdc nuntrlea ito conJunto dlfcrengffi-

sc utlltzarmos o roltcrlar cstrutur*d.o r Ro quil oE gzrrpos
ds cllforontm ord,eas slo subetltulttos por obJetos rlnLcos, hrltlrern
a fs v.t.l lupoasfvcl gcm subgtltulr estcs obJctoo rl,nleos por obJctoe
rquivdcntra ce, fllPerffcle ou en volume. il estr e razto pcla quel 6
noecEslil.o quc ee crlangas eeJan pcrfeita.ucntc scxcrelta, .osh ca trann
forann oo conJuntos cn conjuntos egglvalentcs scJa on volunc, eeJa cm
auporffclo c e fa?,cr rcagnrpanentos.

assln"}ogo que o concelto d,c nrlmero corega a atlngir ne
crlelrge o estdd'lo ondc os nrlmerog sEo consld,crados eomo propriedades
perm+noatrg d'os conJuntos (conservagto d,o nrfmero), E n6ceesd,rlo apre-
ecatar-Iho apllcagdes prdticas tl0ste conceito cin''eunso,:.d.e d.esenvorvi-
mento.Estas apricagdes iupliuam se$a; em contarrseja em medir.

trl' as atlvidad'es de eontagern sro d.escrltas en detalhe naola [athdmatique mod'erne dans 1t enselgnement,: prlmairen 0.g.I).tr.
as ativid.ades destinadas a introduzlr as eriangas na nog-gto &e med.lda sto objeto ile nosso 59 voLume.
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