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SemdsSubtrac¥o.  (pag. 66) Prad. A.B.Krebs

Como j4 temos sublinhado, a opera¢Bo aritmética da sub-

trag8o tem por fundamento a operacfo que, nas operag8es adbre os con-
juntos, consiste em procurar o conjunto-difernca entre_um conjunto e
um de seus subconjuntos; (tout au moiny) pelo menos, esta & a experi®
8ncia de base a partir da qual a maioria,entre nés, construiu a idéia
de subtragBo.Como antes, se nds nes interessamos sdmente pelas guanti
dades, nés podemos livremente trocar,uns pelos outros,todos os conjun
tos equivalentes, mas aqui tambép & necessério muita atengal® para ter
sempre presente no espfrito o g8nero de equivgl®ncia ao qual recorre=
mos. Se & sdmente gquanto se retira o que importa,o que se retira nZo

tem nenhuma importfncia, desde que seja a mesma quantidade. Mas, natu
ralmente, & necessfrio precisar com clareza em que consiste 8ste guan
$o : se se trata de nidmeros de objetos, de volumes de materiais, de
pesos ou de qualquer outra quantidade mensgrével que se deeidiu tomar
como critério de dlasse de equival®ncia.

Tomemos como crité&rio de equival®ncia o mimero de objes
tos, e consideremos dcaﬁjuntoﬁe objetos seguintes,dosqual cada objeto
& representado por um x :

XXX XX X XXX x XX Xxx

= KX X b e A & 4 XX X-x XX XX XX x3¥
X EX XX Xx XXX Xxx
> o - 2 XXX FX X X Xxxx ETRL IR R

Os elementos d8ste conjunto est#o agrupados segundo as
potencias do ndmero de base sete. HE um subconjunto de segunda ordem, -
dois subconjuntos de primeiracordem e cinco objetos isolados. Isfo
significa que contando nossos objetos, nés vamos encontrar que a pro-

priedade num&rica d2ste conjunto pode, na“hase de numerac®o escolhida

ser express;o por 128

Supondo que queiramos encontrar o conjunto-diferenca re
sultante da retirada de um subconjunto do conjunto acima, e supondo q
que éste‘subconjunto consiste em dois grupos de primeira ordem e seis

objetos n¥o agrupados ou isolados, A propriedade numérica dfste sub -

conjunto, em base sete, & > ¢

Retiramos 2 6 objeyos de nosso conjunto de drigem, e que
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remos sa ber qual serd a propriedade numérica do conjunto de objetos

restantes,0 célculo desta propriedade numéiica & conhecido sob o no-

me de subtrac¥o. :
N8s podemos comegar por retirar dois grupos de primeira or

dem, o que faz sobrar no primeiro conjunto um grupo de segunda ordem
e 5 objetos isolados. Mas,temos ainda de retirar 6 ohjetos isolados,
isto € mais do que temos em estado isolado, no primeiro conjunto.’E,
ent8o, forgoso decompor um grupo. Ora, o dniwo grupo que resta & um
grupo de segunda ordem :por isso & necessério cindi-lo de qualquer mag
neira. As criangas, geralmente, saem d8ste g8nero de situacZo, de di-
versas maneiras. A mais frequente consiste em comecar por deixar in-
tactos os objetos isvlados e a decompor o grande grupo, devois de ret
tirar d@ste Wltimo o que tem necessidade de petirar. Isto feito,res
tam 6 grupos de primeira ordem e 1 objeto isolado sobrando do grupo
de segunda ordem que vem de ser cindido. Mas, bem entendido, os 5 ob
jetos isoladds a¥nda’estfo 14, de sorte que estamos em presenga de um
conjunto do qual a propriedade numérica, em bhase sete,se exprime por:
6 6
pois que 2le se comp3e de 6 grupos de primeira ordem e 6 objetos iso-
lados.

Certas criangas preferem, para retirar os seis objetos iso
lados,comegar por "faire place nette® limpar o lugar se desembaracans
do dos 5 objetos isolados, ap8s o que n%o lhes resta mais domque reti
rar um objeto isolado do grupo de segunda ordem que restou. ® claro
que o resultado seri o mesmo.

B evidénte que h{ muitas outras maneiras de resolver o pro
blema. Por exemplo,podemos, manifestamente, comecar por retirar os ob
Jetos isolados, depois retirar os gripossde primeira ordem. Se retira
mos seis objetos, serd necessério partir (entamer) seja um grupo de
primeira ordem, seja o grupo de segunda ordem. No primeiro caso n&o
restarfio muitos grupos de primeira ordem para permitir os dois grupos
de primeira ordem do subeconjunto. Isto significa que ao menos um dos
grupos de primeira ordem a suprimir (senfo os dois) deverf ser do gru
po de segunda ordem.( que restar no final do c4lculo serd,enfim, rea-
grupado. B necessirio sublinhar que fodos &stes métodos de resolugfo
sflo corretos : anoté-los como falsos no caderno dos alunos nZo pode t
ter outro resultado 2lém de ensinar-lhes idéias matemdticamente falsas
Que h& maneiras de proceder mais comodas e outras que o s%o menos, &
uma coisa que ninguem pensa negar, mas n¥o &€ necessério confundir co-
modidade e verdade ou 2rro.

Exatamente como h4 um grande nimero de maneiras diferentes
de resolver o problema da subtracﬁo,existe um grande nimero de
ras de simbolizar o processo da subtracfo.

maneis
Por exemplo, podemos suge-



rir &s criangas de colocarem > 1 0

g2 T
no primeiro conjunto - S R
retirar 2 6
restam 6 6

]

ou, mais simplesmente : L 2 5 -2 6 =6 6
ma s & preferfvel esperar que as sugestBes venham das eriangas: po-
demos, entfo, aplicd-las, comparé-las e discuti-las.

N%0 hé nenhuma razfo para n¥o utilizar agrupamentos de u
ma ordem mais elevada desde o prinefpio. Por exemplo, n¥o serd muito
diffecil, para uma crianga que possui a bagagem matemdtico-18gica neces
séria, resolver o problema que consiste em retirar do conjunto seguin
te (que, em base tr8s, se compBe de 1 2 1 1 2 objetos)
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conjunto que conta 2 2 0 1 elementos.

A maioria das criangas, a menos que nZ%o as auxilie "fagz
engolir"™ o processo "correto",atacaré,provhvelmente,o problema da se-
guinte maneira:

B fécil retirar dois grupes de terceira ordem e um objeto
isolado. Resta, ent#o, um grupo de quarta ordem, 1 grupo de segunda or
dem, 1 grupo de primeiras ordem e 1 objeto isolado; mas, & necessério,
ainda, retirar dois grupos de segunda ordem. Podemos retird-los do e
grupo de quarta ordem restante : restard entfo, 2 grupos de terceira
ordem e 1 grupo de segundad ordem, de sorte que restard, tudo incluido;

2 grupod de terceira ordem, 2 grupos de segunda ordem, 1
8rupo de primeira ordem e um objeto isolado.

Retiramos 2 2 0 1 objetos de 1 2 11 2 objetos, e restaram
2 211 objetos. |

Podemos entfio escrever :
1233 2~-29%0 1 =2211
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ou,talvez, de uma maneira mais completa :

Propriedade numérica do primeiro conjunto i1
Propriedade numérica do subconjunto a
suprimir do conjunto F 201

Propriedade numérica do conjunto diferenga 2 2 1 1

Se utilizarmos o material estruturado, no qual os grupos
das diferentes ordems s#o substituidos por objetos ¥nicos, "retirar"
€ A5 vezes impossfivel sem substituir estes objetos dnicos por objetos
equivalentes em superffcie ou em volume. E esta a razfio pela qual &
necessédrio que as criangas sejam perfeitamente "exercitados"™ em trans
formar os conjuntos em conjuntos equivalentes seja em volume, seja em
superficie e a fazer reagrupamentos.

Assim,logo que o conceito de ndémero comega a atingdér na
crianga o estédio onde os ndimeros s#o considerados como propriedades
permanentes dos conjuntos (conservacto do mimero) , & nécessério apre-
sentar-lhe aplicac8es priticas d8ste conceito @m-eurso~de desenvolvi-

mento.Estas aplicacBes impliwam sefa em contar,seja em medir.

N. As atividades de contagem s¥o descritas em detalhe na

"La Mathématique moderne dans 1'enseignement : primaire™ C.C.D.L.

As atividades destinadas a introduzir as criangas na noe”

¢8o de medida s%o objeto de nosso 32 volume. éy77
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