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NUMENO CARDITAI

rrEs'bamos completamea'i;e familiarizados con qs ros'pos das pessoe.s
que vivem eonoscoe ^-Contudo raramente temos perfet'ba eonstiancta das mrnif-
dia,s das su.es fetg6es, Ser Bo ofhar rrm roeto que eonheeenos bemr- no'r;amos
eou particular ateng8o sei.s pormenoreg l -bais como a curva dos ldbios' ou
u.me rgga na !es'i;a, perece-oos que os estamos vendo pe3.a primeira \rez. trh-
i;do, ao-ver 6s-bes-tiagos em que nunca reparamos, temos repentilamente a.

i-rrpiess5o de qu.e estamos a o6servar o rosto de um eslrranhoo Pocleremos fa*
zei um experidneia sem.elhante com oa ndneros que no€ sdo t6o familiares
na vida cli.otlclianq" Quando utilizamog Estee arfmerosr reeorremos a eerbae
propriedades que 6tes possue&.. No entanto, estamos^de ta1. nodo ha.bitu..ados
A ei'L-as proprfedades qi.e dtfLcllnente tembs consciEncia delasr-_assim como.
da naneiia 6ono as usdmos,t-.-(pag;ij-i-uratemdti"a Moilerna d.e'I.Ad1er-195E)

rA pesquisa dos fundementos da nog6o de ndmero deu -ortgem, nos
d3.'biuos arios i gfand.e ntlmero de trabal.hoe, de perspectivas l6gicas, ma'bemd
'oicas, filos6ficas ou- psicol6gieas. Basta eLiar oB noBes de H&lberi;e [als-
ui, Cirurcfi, Russe]-l Pi6gei;, Iihelder. Os resultados d6stes traballros v6o
seido rcaulatinamen'be introd.uziclos nos sistemas escolares ile todo o mundoi,rl
(i ilratengttca Mod.e:rna no Ensino Primdrio - Z.P, Dienes - ?eris - pe{8.13).
' Os primelros nutneros que j;odos aprendemos a empregar sdo aqu6les
de clue neeesei'uamos lrara responder-L pergun'ba: Quantos ?

Detenhano-nos um pouco nEles.
auendo dots con3ui-i;os podem.ser postos em cora'espond6ncta. biunf-

voca por meio dg un4 o.p1-icag6o, dizemos que possuem o mesmo ndsero de ele-
menioi ou que t6m o *"imo n,imei'o eardlnaf. T6dos os eopjuni;os qu.e que -q6n

o tresmo nrldero cardine.l. podem ser postos em corr'e$pond6ncia biunfvocs. (bi-
JegSo) ,"* gcm cada um cloe ou-bros. Formam uma fam,llia cte conjuntos assoeia-
da-com ac;g61e ndmer.o card.inal. Cada ntfmero cardinal tem una famflia de
conjuntos que the d pg6pria. ?or exemplor os eonjuntos que _possuem aBenes
um Sobjeto perteneem. D fa'of1ia d-e cc,nJuntos associad.a a-o nrfmero que clenonri
nanbs ilur-nln.-Os conju;r:-bos {e pares de 6t1e-i;os per',,'encem L femflia-de eonj.uE
tos'qssoeia"da eo nrLrmero que chama.nos [doistr" Os eopjuntos de ternos perben
een & fauflia de conju.ntos associacla ao nd4gero "'brAstt, e'bc".

Cacla conjunto clue correntemen-u'e consideramos, per-benee a una des
tas-famflias.. Quancl.o nos fazem a per6fun'bat ttQuantbs obietos hd neste con -
Junto?rt d cotro se, na z'ealidadesr-noF Bergun'basgemtrrA que fauflia de eon'-
Juntos perbenee?rr

Usarnoq um mdtodo sutil- -$ara procurar es-i;a farnfl1a, que consiste
emi es'i;abeleeemoe uirla comespondEncra biun{voca en'bre os e-Iemen'i;os que cog
'bamos e os eonju:ri;os dos nomes clos nrlm.eros pronunciados" O primeiro obidbo
d-p6sto em coruesponclQncla; -c-om g conjun'i;o fornrado sbmen'ce p6ta pa,lar.rra rrumrt

p6em-se em comespon.i.SncJ-a btui:{voca os ctoie primeiros qom o conjunto for-
irgo pelas pal-abri,s rru-1qrt, ttdolstt; pden-se^eh eor.,:espond6nej-a biuirfvoca os
tr6s nrimeiros elementos coltr uiu, dotsr'tr6s e assim sucessive,mente. Qu.a. -
tlo a 6on-bagern 'cer'rlina, sabemos qo" o rrttimo nome de nrfmero usad.o d
o.nr.fmero ca::dinal do 6onjunto d{ nomei de ndoeros quq puseno,s em_corest)og
dancra cog oB elemento!..qu" contamos. l.
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Portan'bo, 6 tanbdm o nui,nero carclinal. rJo eoriji"urtcLujos el-ementos cor."6auo$c
Empregando'conjuntos fo::mados dos no&es clos nuimeros d:i-spostos por orrier,
de-grandezao c,'brzdemaagos nur:a s6, tiida rrms sr.lc:ese5o de bper"aq6-es tle cox *
respoolddneia,, pera acahar por respoader H pe.rgrl*r].ta3 ague.n-tos ?i!

Assirtr., eurtodo ecunjunto cle conjLultros pode: ser eBtaheleci.da lailasE
relagfio baseada"na f.ei o ., (, , ., [oesu'i- lnesuo"ndnero' cle e]ementoJ ,ru* " o . ,, ,, , .
Esta-re1.ag6o goua da propri.eti.ade reflexiva, pois ta,cto eorrjuntd poesrri r)
mesmo ntirrero cle elementos q,Lle 6:e, d sinet.riear pois ee A possu-i o mes&{,
nrfmero de elementos clue Bn B possui o mesmo trrlmeros de ,:lsmtnsr: que A-
pols se pode tambdm estabeleeer rr:ns correspo:'rdtlzici-a 'bi'r::{',reea tendo B c,;"-
mo conjunto de parttda e A como conjunto de chegad.ai rI transitiva, po'i.s
se A possut o mesmo nulnero Ce eJ.emtmtos que ts e B possui,o rn.esuo rruimerg
de elenentos que Ce ent6o A pbsaui o mesmo n'.tme.ro Oe elefr.e::toe qlire C.

A :'e'La,;5oe baseada nesta 'leio e de- erliii):a.-lilrr.ciB,, porque goza
ciestas 3'oropriedadeso Se a lei de u&a reiagdo de equiiraleneia. se refere
a rlm. atri.trrrto el.a. gera sub-eoniu"trtos no eori;jun'i,o oitde se ap.Lica e q,,ie s. lo
caraeterizados pelos va.l,ores d6ste abributo,,. No easo em qurs estarooe at,rn.
dandoo o atrubuto em qu.est6,o 6 o nfpero ea,rrlirlalo a qu-antiilade de elerra: *'bos.. Og va1'6res tlo etr"ibuto'lndmero eardlnal*'s6o o -Oe 1s 2e 3u e-ic,

-Dizenaos clu.e dois ec::jtuitos que po,le'sl ser poetos e& eorrespand$*
eia bil,tn{voea e eues portant'oo possuem o rresno ::.,imer:o de e.lementos, sao
equi.poten tes,

Iodo o eorijunto equipotente ao ccnjurrto vazic d vazio"
Chaqa-se rizerc" o nrimero easfrinal do conjuilto vaz:io e se e,serelre

0 = I{.,
fodos os eonjuntog wrttd,rios s6o equipotentes I chhrua*se tru![rt o

ndi:rero eard,lnal. dos conjuntos wlitdrJ-os !
Assi3.; 1=N0
Como os eon;untos rrr.ritdrios nfio s6o vazLos. 0 f l- e ,ouJ e ixri(jonjunto com 2 e].emeutOs"
IoCos os eonjwrtos corn 2 eleuentos s6c eq-uipotentes" Ch.ama-se

'rdoisir o n'fiu.ero eardinal, diistes conjtrntos, trfoi partfcuiar 2 = ltl 0r1 o

0s ndrreros Oe :1., 2 foraur exemplificados pelas fdrmml"ae..
O=N
1-i[O
2 = N Oyl

. Cotrtinuando a Ij-tania.: 3 = N 0e l-: 2
4 =fi Ou 11 ?.. 1

?"-;.T" "9:.;l:, "f t.J:.,a.
2B = N 0s i. 2, 3* r.,c:, , 2'{

i"ob,5.600",,:oo".=" iT'o); 'i;lr,1' 
" " .gg,i.,gg9".9s

Atjrnite*se sem difieul-ilade que os nrlmerr:s 0, f.. 2_" 3 .!i! q gfro di.s
trrr.tos ilois a doiso

Sstes nulme.i:os sHo chama.doe naturais e corc 61es fo:manoa r).n coil-junto deeignado por 11*

Chamau-se corrjuntos finltos todo o &oniurrto eujo eard.ir-ial- .5 'rr.m

nrlmero ffiural-.
Oha.rra*'se eonj'umto lnfJgrito tcdo o crrr.r.;iurrto n#o firli'to.,
(,' eon;rrrnto ll d u!0 con;unto infinitcr
(-rdggllg-ggll:ir:,rr:!--o__,1og_-Illfuer,qrs na,tiuai-s o

ffi
.!e N(Al fli3) equivale a dizer que existe lirrla -i.n.leccdo de A em

8.. A relagdo baeeada na iei. ,,,.. 6 menor que .,r .SAci-'Lmerrtr.: se vb que 6.
urnare}ag6o de ordem.'Para Lsto d neeeeedri.o provar que el-a d'ar.trss'irrdri
ca e Srensitiva" {Uatabmatique Mocterrre * I,apy * I lraris -p6g. '24O)", --

Ana]-tearetroB ainda unal.e o que d uu nrftriero cardj"nal. .

Quando n6s p-Y'o]'j.wio:.amo$ a Bal-avra 'ltr6s " o,i quand,o r:.$s a€rcreatrei.
Itros o sLnbc'.io i:lii, L1 que terrog Firm r.osso espIri br:r ? ']tt i 2 sfmbolo de turi
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