
g;$-?i5i5g.{g--tf:S**rii!1+:IrqrSY*}.LSe*qii:HHSg[q,
gLS#W#-q-JirT:ESSlti*iLliE g

O, If}fe]}rliC{Sbi;,Oi.$S,:ffi#q-t}$. A tecitr,.::a da nossa linguag'em falada ou. es-
crita- eubordlng.;se aos elenentos segeli:rtes, a,o'b 

-qria.is chamayemos mxf
trri-n€{,ntos de ArlstdteLes i
-SenBre. j[g]g,mpLqg*_qsw$e oF_e6Fle*gl$:ugg-_tgl#&,1p

2s

3s

t€m os norilea dos obieto$ e t?.ao os etori enr si.
- 0s nomee' tes dos obJet-os ou tdeias a quais e-:st#.o as*

$53t e n4 +- 2tt sHo C,o n-esno ,'rhJet*

Ixl prirneiro lu.garn nlnguem pode.rd.fa.1a,r {o
rle$iflio {Is pri:refpio }.

vf,.P-ds- Borqueenp,"liadnad.a

lim reg',:::cio lugarr EJ deseJa:nnos ser rfulorosos em &ossa f.i:rg;iro.gem, F&*
r'eco eer i-u.+-1speulgdve1 d.i.ntin*l:.1r o obJeto do i?ome aj;rlbuido a Ssse n:eg

rio objeto; 41e:'ak**nte isso rGo apreeenta ua.loves difJ:euldades porcue se
ria diffczl- (;.are*e) ecrnfu:tdir os sona ou siilal-s eseritos sSbre o papel-
som o oir"i*to ffrleo ao q.u.al 61e estd a,ssociado, iintretanto! represre.nt*,n
ac*se u:r objeto f'fsice porr.r.n sfmlotro, aBr'esenta*ee rlc*\re, difteulda.d.e na
l1-ng-r:.age:t escrlte, i.sio 6; o nome do e{s.bol-o e o Frfpr-io sfpbol-o qrre sfio
distint+,t um Co ouJro; para. u3.trapassar esta diftculoade gssf,r.:j1ip.*e5s doag
tar o sjrii:olo eatre dspan quapd.o aos referirnos a.o .6e1r none. A;slm, esere
veriss B .?rx" g xr evitrrndo a sordt)loxidade 'da L5:rgrragsuir

Tudc ist-o sregere a ccnvenifrrcla d-a for:irul-aEHo ea-e.lfcita 6.a ?s e do 3e

Pri-::r-r{;:io.
1.Lfi*[{$}*j*, 0 stna]. nu=u C u.:m doe,n:a.te rftets na. Itrtesdtiea; ciuand-o .,j*i

o}jetotea.*9is.gs9g*x.oenyuCo'Btuua*$.3a.fi.ri:arque
x 6 y ou entHo: x d i€:r.raI a y

e escretrrer.lios. slmplesaenle

, ; x=S'
i:c:r j-eso n-rr inoiea a g {ou de gru}S*$g) entre os

c,bjeto-o, *.re],agfio oposta 6 denotada pelo slnal g3!r (dif'er"ente dg),
f muito iltfl- considerar x = y-cono exp:rfuci:ado que :r e y s6o ioir: nox:6s
d-e -am ruesrno ob jeto e que u $ z.exBrtrn&N&r que os nomes u e z s6o os de
d'*.e.s cotsas distlntas u-rna da outra. ltrote--se que ae esere.t"ern.ctE

rf6*4+-Ztt
afirraa:rdo. que os nomes

deverianos escreuer!

tu_nao sstauiCIs

pef.s ent6o

r- 
tt6n 

= '|4il + d2ti'

i A fdrnula m5 = 4 + 2rt eontdm s{n}ol-os que desig:ram eer-bos nrtne:"r:s e rr-fio

os itronea dBsses rllmeros(ef-rsbolos); pol3 i*eo *ostrme.*se dJ.zer.. true ela,.

er-prime algp s6bre os nrlrneras,e nfro s6h:'e ss :lcnes d-os i?'.tr,lr+G.

?, &-Jtr*jftp$. Certos aspeetos do sln..ri tisr'{ Le*raia*r,Gs a &ssoeld*i-o eom

o eon.eeLto de'ttcoaJ-rrntatt. Isi;.t.d, direase .qae x'4 5.gr.r.al a.y q.ua:rd.o t
perteneb ao eonJunto d,o qir.aI y 6 ux. ele-oeatoi em o:rt:r*s t$rmos;
Duae coisee x e y s5o tgpe.ie (x * y) t#da Yeu que, par& todo conJr.:nio

A fsrzre wse e s&mente sert d r.r:ta co6Fr.'essEc .da. li-ngd.a.gem matemdtica e-
.:r, '. ' '

soClsdd.os.
.''@

.-*Ar^*ild



e'ulYaJ-erite s

ou entfie:

2z o

I{iiTA.

2

ttd neeessdrio e suf iel-6nte quetr ..t,
tltrna coirdigfro nece$sdyLa e .sufllciBnte para guell oo,

2lClW",}rrbpontociev1stE,.dapropriedade,6udo1ssoegfdro*

SeJam x e y dols obJetos; entdor x-S t6da veE que rJara rxfila, tlrop::{edade

I:.]tomestapropxiedadeSsres6renytemestapropr1ec1-acr'e(1eir]eI'91^Dil.l-Zr" 
i

2ro SRII{Cf"I9*}iJ SiigEtlq$p.llg. S eoneecusnata da 1ei de trelhnlz e consiB'.ffiffi *

Ileja x s S; entEor err qualguer fdruu}a du err qua.!{iuer racior:fnlo aofl-
tend.cri'ir{r, o sfnholo w:gtr poderd ger'substituido totat gu 1mr"*iq1-urente
pelo s{r,t1iolo rryr! e reel-proeaueate.

Esl;e pri:rcf}io 6 l.a,rganentg eulir'egp.do no c4.leuio.
pI103,i?I.{i}A}F:S(I,OSTU],A:J0S x eXIOitA$ } }0 $ l{AL {{-,rt

It - 'Iof.o objeto d lgru.al a. el mesmo, isto 6:
x * x (identid-ade)o

F? * $e x -:: S, entHo y.: x (refl"exividade),
.:. * Se x, =.y e S = zs ent6o ]! -. z (iransttlvidade).
*'listas propriedades s6,o charaadas tambdm f'proprl-edades ig;r.ialifor*

m€gt{ o

J1;,,'i;lCjCIO; I,eraonstrav-; ,Se. a = c e

3' :.,*:i,SS*JIIESFSS[)JI"H.SI cos,:

iie 3-:ai;' poslt, (na na,tuz'. )] ^.
1{f j-nt, nsS'r.t, 

{:::''
)
i nc l:rt.
t

) relat '
Frae, posit.
3r'ac. negat.

4 .;iq9j13j-[ojl$J--Is s;js]d,q- p3p34T$E$qi . 
p€l)I]],HA-Epsg. ?rer]onlaa aq$,i. rr'E

Sf$ffi. sejam xryrz, ni5merss reals; en-t3,oi

b = C, entEa 8. = bc

Y
,

{| ,Si"st.
i dos'ns 1
{ racion. I

f re3-at . 
1Jlnrae. posit. i

Trffic., negat,. 
i

,!

Slste&a do*
nr.taeros ree,ts
rel Fitivss ou.

ea$po d.os rea,i.s.

pi

.,>_ i * * $ + zi = (x + y) u ur\proprted. Aseoclatl_va.

pj lr(y * r') = x6r + x%t prcrpriea" 6.istr'J-i;u'iive,'
Sstes tr6s postul"ados tambdm s$o Gharmdos tEleis de eomposiq5out (d.os nrf-
meros)" Ao propriedades forrirals s$o de etr.,iirti? iui;t.r'i9,rteta pr{'i;lca, e t*d*
rica; sendo elas regras operat6rlas rlo cdLculo falgdhrlco ) convdre que

peu domf-nio de -rr.l.ldad-e seja'b8o ex'benso o,uanto posisfvel e, portanto,
t8,las as v€zes que f$r u.ecesed::io (po:: qu.a-'l-cuer mottvo).estender a d,efl-
nlg6o de quel"gger uma clais ,rpera.;6ee, E rror{7, rlef*ri-qHo deve ser foruBlada
em t$r:qoe tats qu-e. a el-a ai-u.da seja,m a.pi5-cdvel.s as 'uroprled.ades fot'inLls

i( {- y = trr + x i proprled. cour.z-bativa.,
ry =yx J

)



3

da operagE.o de que se trata; €ste 6 o t:g;fue$pg3q_{ag pqe*
.tgiS-{a*gs.fgryris (devldo a 11. Hantrel) e estd tuplfcito ilos postuLados
Pl , PZ r ?3 r qrqrira. a rurttutaEs pots n61o se fez nealrr::na. restrigso ors,n*
to a. valirlB.de dos mesnos se n&a o3leragdes com nttmeros na'bu.:rais ou se na,sr

operag6es eo.il oa arineros fraclondrloe negatLvos, For exenpLo.

5 " SUI)$AS ..p* _oir"pEilA$'g0 Jgg*IL'Jr4rRoE *sEA.Iq,.
Pot Ou x = y y oit x(y CIi.l JE).y (arirttanente exclustvas),
P3-" Se x(Xr ent6o ls, tal. que x * z(y * n..
Ioo Se ie O (x 6 posi.tivo) e y,0o ent5o xy> 0,Z
Pr. $e x) y e y> 2,, en'bEo z.> z, (traasittvidade do sirral n) ")"J

13). ,rx 6 positivo gg nuLo' e rrxlo'!" ba" frtr y,t o a

23). tlv d uegatl-vo gB rrulos g tty 
"{ 

0Eq -5A o tr2 ryan**t f*, o J
.*rtS.aX'n -O.'i. ffgt**1-E$lAffig, Cr:B.ndo houver neeessidad.e de consi6erar um nrf:nero

r'eal ind.eperrdente e ex?ressi?,nente da sua quallfi-eagHo om positivo oli
::egatlvo, d,a.r-se-\he.*& o rrone-de g&f,q}r.}gi rspreseala-se pe}-o ef$bo*
lc ircr e 18-se edgg.lp" de x (ou lgllgq. B&gglqtg, de:x). SerS p':r-tauto,

isto 6
1+xi rE N*Jci = X

fir0iilil',iA IIRETO r Se a >
,etrr' .I":"; - -':::;':: * "

i'jSiH3-EEg#Ei Se aa} 6 -& S x * a, eai;6o ixl$ a."

I}em. Se x { 0, ent6o {xi $ *x *4 &o

$e x> O, ent6o lxi= x 5 ao

*ra, ern ambos os c&sor d

ix{ f a.

Wltt$end'ca}os&condigEonecessdr1aes1tfteien,cep8,ra
que-a$x$a 6que lzf Sas,

lrlLF],lA -qg$gB$E!At rrsendo &>rQ serd cNfl -< a Ee e sd ee *a, $ x g atr,

desS"gualilacles --a S :( *< &.

equtrraleirtesil,

f S, sex)0,
r*l I

{ ^; izt
i-"-, se x $O"

O e tri * eo. ernt$o "":a $ x { a."

r'Sead.o a7,Oo as
(L8gtcaruente )

e txg sa s5.c

gP.EEeIS€g,o A caraeterfstiea eoaeilclaJ" da equlvaL&neie 16gtea. de

duas proposlsdes 6 a reflexlvldade da lmpltcagHo e estd cara.cterl-
zada(sl-ubaLtea.nente).pe16 slne.l +.*+- coao Be Lndt*a no esc{u.er*a.s

Se a*CI
q.*xda.6---+ fx[*e

7r o LTglUt0 DS,.S9IIA" g$g$ruA;n0 mdduLo da aon'ra de vdr,las parce}.as nd"e sr.x.-

pera a sorts.

$Bm, Pel-o

doe udduLos d.ae pareela.s" o

teorerns trreeed.ente r B6gJs*R€ r

e -!xf *. ,c * txi
-fxl s Y s: lyi *



a. ?..

,r cuJa sorrn. C

O:ran afinda- em. faoe
Ieva & re3.agffo r

-(txt + tyt)sr+yGtxl + lyl .
do nesno teorera p.recedente, esta fupLe deelgualdtaite

que .6 precLsamrrte o
fx + yls lrl t lyt

enunctaeto do teoreng.
Cq}[SqgqryIAS. a) - &$rdand.o y por .{f ns deslgrral"rlarle aoLmr

e cono
vat6.

ou eeJar*O addulo da

do e do subtraeadon.
b ) .- ffiudando :r por y

lv

IrOgOt ......i.

7 ot . .q,$t-93s,!rEAfl0gs.

'1:r-yl -<lrl +l-yl
f-vl = f xl r
fx-Sl *(lxl +lyl ,

dLfereaEa nf;o arrpexa a Bom. rtos nddtrzloe dlo mlyruen-

-x tra deslgugLdade ao1m, 6ggtra-ao. aucssslEmeate:
-x-1cl -(iy.-xl +lyl ,

l-xl siy-xl +lyt t
lxl*<lx-yl + lsl .r

lx - vl>,lxl - lyl .

Lg).

23^).

1x*rl f ,xl

4,

t lyl a

l**l *4
2-, Ix.l n

l=1
I o a a a a a a a aa aa oa aa aa a?rrrr;rrr?r?irIr)r,,

Q"raprl*,.
hrye ttt4tary&" &l'2rc"'

. a:.=%
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