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Resumo da auls cedido pela professBrat

IGUALDADE E EQUIVALENCIA

Nos livros og antores ora usam igualdade, ora equlvaléncia, no

caso das fragﬁes. Gonsultando vérlos.professﬁres de Matemética, hou~

ve grande controvérsis entre 8les. Para uns,‘equivaléncia‘é caso de

igu&liade.:Para outros, igualdade & completamente £ de equivaléncia.

Vamos entﬁo tentar explicar porque emprega-se a expressao "fra
¢Bes equivalentes" que para muitos pode ser dita,"fragﬁes iguals" ]
ll Vajames ent#o o signlficado de igualdade nas duas grandes éreasr”:h
da Matemética; llgebra e Geometrisu -

0 homem n¥o se limita a observar colegles de objetos, a vida le ;

va-0 ainda a comparar.

As principais relagﬁes algébrlcas que 1ndicam ) resultado da //
'eomparagﬁo s&o a igualdade e a deslgualdade.

Os sinais de‘igualdademmais usados s&o ; que se 1& "igual dﬂlc
= que se it ”id&ntico a’. ‘ - |

Assim.asruiagﬁcs:

AsE .s . A=R
devem ser 1idas, reSpectivamente: A igpal aBe A id&nﬁico»a,B‘
A relagﬁo A= B-chama—ae “1gualdade prbpriwmente dlta” ou simpllsment

: tc igmaldade. A mlagao A =3B ehama—se "identidade"
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Rﬁta»aq o séguinte:
“mida identidade & uma igualdade, mas nem t8da igualdade & uma

i&entidade“

oumd
- Por isso, é comum. empregar-se '= nas identldades.\

Em vista da afirmacfo acima, a identidade & um caso particular

da igualdade. E as igualdades que n%o s¥o identidades?

Vamos expllcar a,aflrmagao. Duas express8es algébricas llgadas

pelo sinal = formam uma igualdade algébrica. Ex.:
e (x + 2)(x - a) = ﬁ-é o B A
Também se forma uma,igualdade algébrica, colocando o sinal = en
tre uma expressﬁo algébrica e um némero ou entre uma express¥o algé-
brica e uma éxpréssgo numéricas “’ '
x +3=0 (2).
it o | N
Esta dltima se reduz ao tipo t2). Dai. HA duas espécles de ////
: igual&adea algébrlcas' a identidade e a equacXo.
Identldade
‘Iguéldades alg%bricas
| quagﬁo : | ¥s

A identidade alg&brica é uma igualdade incondicional, independe

- dos valores &tribuidos bs letras que nela figuram. Assim g igualdade
(x + a)(x - a) = %% & 5 (1) ‘
& uma identidade, porque ¥ que sejam os valores-atribuidos 3s letras
X e 2, ela se transforma numa igualdade nnm&riéa.'(iéentidaée)
Br.: (2 4 5)(2 - 5) = 2"~ 5"
o Ts (oB) =4 - 25
T |
As exéra#sﬁes. :
: (i.+ a)(x'; a) e - ﬂfsﬂm identicas porque t2m o mesmo va

_ lor n¥mérico pera todos os sistemas de valores de a e X.

Parm”caéacterizar as identidades glgébricas emprega-se 0 sinai;;




e i8R TORIO BE
(x+a) (x-a)= "-J’ rid $ M,qT,-..A'\r?‘/)

! preclso notar que o uso déste sinal n#o ¥ obrigafgilos e o si

nal = & empregado freqHientemente nas identidades, quando n¥o hi ne-

BNy

-

cessidade devdestingﬁfelas\de @ufra’espécie de igualdade.

EquacXo & uma igualdade cbndicional, depende dos vélores atribu

fdos 2 certas letras que &la contém, denominadas "incégnitas".
Assim a igualdade
s ‘ 2+ 5w e~ 2

é uma equac¥o, porque ela sé é verdadéira,para alguns valores das in ,g
edgnitas que nela figuram . Np caso para X = 5 as expressSes assumem %

o mesmo valor numérico. Para ¥ outro valor atribufdo a x skas” valo— lf

res numéricos s¥o diferentes.

Identidade e Igualdade n@.Gedmefria

Congrudncia : : g

Igualdade

Bquivaléncia

As relagBes de igualdade entre figuras geométricas sHo dadas //

através da congrudncia e da equival®ncia.

Dé-se o nome de figuras geométricas a um conjunto formado de //

pontos, linhas, superffcies ou volumes.
Na figura geométrica consideram-se a "forma'e a"grandeza".
Assim quando se observa, por ex., se WUma linha & curva ou poli-

gonal estd se considerando a forma. Quando se procura verificar se /

certa figura & maior, igual ou menor do que outra, estd se conside-

rando a grandeza.

\

Chamam-se figuras congruentes duas figuras que se podem trans—

portar uma s8bre outra, de modo que coincidam exatamente em tddas as

_ suas partes, isto &, que podem coincidir‘por superposic®o. Além_dis—

4
5|
= |
i
.
|

so, estas figuras devem ter a mesma direcHo, isto é, por ex.:

- - - - - SN AR,

1381n-w;congr&bneié éfuma r@lagﬁo'de igﬁaldadé entre a forma
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t'ezw,dévﬁuis figuras geométricas. } \<221L£££é;;;/
f".»' Podeﬂhaver‘iggaldade sem'querhaja congruéncia. Por ex.: doiéy -
seguimentos curvilfneos podem ser 1guals, sem que sejam congruen-
tes. Ex.: //’—~\\ \.._4, | Siae | : .
36 com uma rotacfo 8les c01n01diniam. A congruéncia de flguras—

& vericada pala translagﬁo.

‘

Ghamam-se figuras equivalentes 4s figuras que tém 0 mesma gran

o

=5 deza e formas diferentes. Por ex.: Um triﬁngulo é equlvalente a um

’ ‘

S quadrado quando &les possuem a mesma Area. Uma plr&mlde 8 equivalen

te a um prisma quando tem o mesmo volume.

{5k

Rstas figuras tenham formas diferentes, suas Areas e seus volu

mes pédem-ser'expressos peléd mesmo valor numérico.Anotac¥o: A€~B
A relacHo de equival@necia é mais usada na Geometria.
b Certos autores pretendem na Algebra chamar a identidade de eqﬁg

\

vzléncia; mas o nosso ponti de vista & que o t8rmo equival®necia e A

Geometria.

Na Aritmética surge o caso: >
1 & uma fragBo equivalente a 2 . :
g -Zi . i
1 & uma fracfo irredutfvel; 2 & redutfvel & 1 . Em dltima
2 : 4 e S
anflise elas sﬁq iguais. Podemos estabelecer a relac¥o de igualdade

e S PR 0

28

e Loy

como também a de equival®ncias: ; | E

, x i
SErce ; : 2 4 : :
Certo preflessor disse que n#o sabe porque empregaram esta termf

nologia "equivalente" para as fracBes d8ste tipo.

Talvez por analogia eom z Geometria: pois a fracfo _1 ‘repreSQE

ta2 o inteiro diﬁidido em 2 partes, das quais foi tomada 1. A fracHo

\
PG PRl ok R e L TR
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2 reprememta o inteiro dividido em 4 partes, das quais foram toma—
_4 -2 » : : - 2
das 2,

e SN

e

: A unidade foi dividida de tal modo, que se apresentia com esta

> )

1
s L




.j&iﬁigﬁo'em forma diferente, mas tem a mesma grandeza, isto &, pode

y

 ser expressa pelo mesmo valor numérico.

i
2

i _ Formas diferentes
Equival®ncia de figuras

. \valor numérico igual

. Eorﬁés diferentes .

Equival®ncia de fraces

Yaior numérico iguéi

Gonsiderandé as ffagﬁés como parés ordenados de nﬁmero&,'iguai—
dade e equival®ncia s¥o diferentes. - ]

Dados os pares ordenados:

(a, E) = (a® , Bb*) Se;e sdmente se, a = a' e b' = bt

Um éomprimento pode ser'reﬁresentado tbmaﬁdo umvcerté némero de
v&zes,um.outin cdmprimento. Esté}propriedade que possuem os doié‘cog
primentos de éerém relacionados por éste‘nﬁmerb pode ser considerada
ﬁna relagﬁo de equival@ncia. %

: Os conguntos de pares ordenados, tendo a,mesma/proprledade, 8

uma classe equivaléncia e 8les s¥o equivalentes.
- Pademos entSo formar classes de pares ordenadoé'equivalentem re
unlndo todos aqu&les cuaos dois t@rmos sﬁo iguals ou mdltiplos de um
comprimento dado. (a, b) e (a‘ > b')_. a = nb i

“a bQ (a? - b') ka'a nb

(a £ h@ onde a = n.c n e m fixos




