
Profossrrrr baoha,ltil.e s tlrtadt1car
ASaAr Ysr*l

Harla lguode d,c O. Fral.tas

ProfeeaCra Ad.ftlr Yera

Sar-t*one - II'fLfA

!{onteLror tntOnlo Anl.octo
o

}auJ.o, Joed tla $lJ-va

tr*sH[fir11o DB ffSUeAqEO noEtr.

gfrud.o {r nifuas de tdeto#tlo;

li aur..so na ilatmdtloa proaovld,o

Bcauno'4e aula erdl"do pela frofes$Bl

- Ia'broclug8o

- Defrrt1"gAo

- Iroprrledades

DS f, A t g, I,{,E.r ;o .4

rfionng Di, finrEri

pde O{rEufo

AltI fl[61'ICA rLrtUluti{A-L

d,a lglra].darie

- Reflexiva.

- Slsr6trloa

- *rana1tl.va ( fret rlc ltucLld,es)

{t
1.

2.

7.

a)

b)

e)

Ogar .^atuntla

t. - Irroprtcdadeg das k-acics

d - IraOoes ooa BaEEeo

no rur&eado:1.
-D) - Plrggeo fu8a,1 a uE

do OaonLnador.

dctrgnlnador c 'glrolcs th Ecs-

l^atslro s nnnerador 6 d,ltr- --



I
r
l
i
r
[,,I
?

[. Ife$o r"'--'

I e"erru*"t'r,F-, ,. ,f Sry ttltrrrl
r) - trts'aofro mrla m cragf,o 3Er
f) - III$ fratua I nute ;d ar c 8G Et{tnior * raro.

r) - hea hg0er tr$ral,c a d.c ErsD nlntraAor th ernm*.aaAoft /l
tgual,;.

f) - lrujltlpltcando nuaerador e dmouluador d.e rrua f?aE0o por ur 4
rsrol digo. por rlr raamo adnerol obet&-Bg utsa tltofrs fgeal L tntl
rlor.
g) - O relmo quando se d.tvi,doi

5. - Proprleadade d,a AdlgEo
:

rJ - Uu-{voea (let }

b) - .Issoej.a,tl-fa (l"ol)

e) - SGd tsodu].ar

f) - I,ei. d,o Cortt

A - Hcdtrla ge, trgege@g

s - $r&.ef,o ge aEg}*.Gige ![g dlvlElo sxate

rrcRI,A ue$ ERa9OBS

A aog8o tl,e nducro latetro 6 1nrnrftelents .?ar$ resol.vcr ocrtt
prablerac ootso por exeenptr ot so quatp lndlvfduos Csfcoreu repcrtlr
lile. taOA rrGo utittsera o at6otftturo 8a rii'rirr?o S = q.O+t que attlhri.

51Eg, naaEs para cada l"ndtrrlduo, ourilo o reaio lgual a, [,9 o quo t]es
facr I eortar a neq[ o quatro p**:tes iglrrrln e caria. rnn d,f,les floa '

om rus quarto* da ra68 ( m ceJa coe una, fraclo da nagt)

O crtrrdo que farenoe a B6{IBtr rr[o serd prtprlamenie uno, rreoe'

pefuhqlo dac dlvem{u} L&rsrp}etap8eo oo3orgtqs. Ee nogdo d,a fra;.

S&r ras tnt aascato o .rdfae ds dalorapEo rla uee. teoris das frep



':.. D .

.i

?

."6 -

-?
glel f,c:Elpl.+cmtg ipdee.en*entc decsae tnteraretag0es. S6e nos lot{g
dud.rmos *gcJ.ia rnlna tdentca dc ooaatrug?o ilc rirtraeros frac1ondrlolr.

Yam.oe parttr entf;o clo se.grlnter 0onslderemos a oquag?lo do 1l
Sraut bx=a
oad.c g I E €o nrlperos lnte{roe sond.o b # o. Bsta equagil,o n6m tsGL-

pre 6 resoldvel na elasso d.os lntelros. (&rtend.enos aqui oresolverr

a ccluagEor, d.eterslnar o vaJ-or da lnodgnlta, g) . sd ser6 reso}dvcl
se b fSr fator d.e g.

trataz'ea:os entf,,o de genera-Lizar a nogfr,o cle nrirrrt:::o, de raod.o &

t a]-berar egsa. situaeE.o.

Ya$os partlr entf,,o

0I=8

O conhecimento das

da equ.a46,o de 1s greus

b rro
ecluagdes d.o 19 trari noc leva a

eorugEo d.esea equagEo pelo sfmboLol _g_ (t6-se & sObre

0 lnteiro b iem o nome: ti.enoml**Xor. (irlorle-se que

Levado em eonoj-c"eragBo o fabo d.e ser ou nfr,o h un. r'ritor
nents consld.erc,J-cos o gf.qbo].q. _g-.

b

Uof_qg;, ond.e : - g! U*e:tsg, (OrI111.............)
b

pt gq[5ggf (f. ? 3, ...0.......)

Arrreseyrtarenos pois a se6ulnte et.efrnigso:

Deflnj-?6or A clLasse F das fragOes 6 forrnad.a por iod.os os

ord.enatlog d.e intei-r.os (ruc representarernos po1. *g_r(on,:.e b lo)
b& = llllriieradort

b = d.enomlnad.oir

desde clue €,e estabelegam as seErlntes defJ-ni-gfles:

L:L0't_car a

E).

aqui n8o fol
ele &,. S:inpfcg

Pois bem, o nus$o objetivo 6 cstucrilr a _c-l.,aqe-e_ de tori.os os sf-a-

Para queiL glpbglq q- se poasa dar o nosre de fragfu 6 aj.nd,a /
b

necee'sdrto $e;[J.nlr uma re].ilg8,o <ia j.,..lra-lclade e ciuas operag6ee ( aafego

o 4r[L&-J*lgAq€.o) sCrbre aqr:01es e{mbolos.

Dii,rea

a

t-\
tt 1) - Imra].drad.e:\r'

'-Q- =b
o-

T
aeee6sead=bc d*c



WW

I

*{*

@ - 4t+eqer D6-ee o noue cle amq (* * fl 
tlas duas

g-. -S- L f:racto ad * bo (aotlnoe que btt # O)
T _:i: 

ffi *Tr

€> rtrLtr.n}l.oa,qf,oi D#se o norn€ de produto 
+ . *

frag6cs & b c- [ frugee qp, (aoto-rc que bC , 0)
bd.bd

IBo Penta rortanto r3'truc' ,ooa rr, ,"r' otd*o*r, U" ,ot"trtr ,,
1 6 neoesodrlo que cetcJa.r sattofel,ta,e ac do-

t-
,.f I

f,Lntg6ec, 1r 2r'5. h'Erea.s dcfirrl.gOes fagog parte lntog:ranffe de t:or{,a

dac fr..,cde$ elaborada a partir cla aogf,,o d.e nrfraero lnteJ,rs.

S.e atefjsdgOes L, 2, 5, allo ato dadr-rs erbltrtrlauento, nae rfio

ftrnd.anentadas na reao].:r0?to rie prnbf.ema,B coneretoa.

O obJei;i.vo da teorla dre fra.gUes 6 agora. estrrdar

de;s d.a re1a,e4q d.e J-gtr€-L{arlo e das gf.ggggles, de A4lcEo

;?tc.

I - Tff]r'Idgde

A reLrg6o ,..u lgual-d.ade goza dao $€ilr-:-.rrtr:R p::opriedaclesr

l-- rtglr}eElrsr

#,.
?/, ,.;

freger

i

dec &rla

as proprd.eda.

e lhl].-lsallsg.

&e
bd

2 - dl#.*ft'rqpl

a * _.9._

. t. r"b = bio

a
aa

= ad,

*bc

\,.,)
\

do (r)

i- = --EL-db
arL = 

'bc . !. bc

a0=bo ad

5 - tranaitlya

* I - G-l
bd

BeselEgefu.r
fc
bd

(1) ad o bc

ltul.t1'pl.iqueuoos os menbros

tcg=ghg
IIl * ilfr

( ou Lel, d.e iluaLtdes)

a 8r C C

b f ' d t

&c
bt

( 2) rrf =- be

por E e d.e (a) por g

S$1, - 0bc



t

r,l

I bgi

Prlr ]-el d,o eaneclanento

ou rpJa

t

Pronrlodadeo dag fraeUee

l. - Sl duas frag6es ttu o BBmo d,anoalnador e sgo igual.e, cutilo os

anrnqradoroe sE,o lgualg.

*/*rd b*o
Iel d.o eortc

.&-G

2. se una, frag[o +- 6lsual a un Lntetro g,rent8o g 6 mtltlpro dr Lb/
I -O a = bo o - f t bA--

a - Chanarsmos de fraqEo APAitllNllE ['queLa euJo numerad.or 6 d1tl-
p].o do denoulnad.or; una; frag6,o aparcnto 6 lguat ao quociente crtro o

uunerador e o d,enominaclor.

-.*,-r=ei3b=O
b

b - Un nrlnero I.qpqI+g 6 ieual e una fragEo que tem para d.enoratne

d,or un lntelro arbttrdrto cllferente d.e zero e pa,re nuner.aflor

o produto do tntelro dade pel.o inteiro arbltrfulo.
o - [r nrlnero lnlelro pod.e e,er representad.o por ( a , 1)

5 - Uea fra,gEo 6 nu}.a ee 6 nuLo o aeu nrmorad.or

--Q-=o=-9-b-1 &- - -.9,- .t. I o J. = 1r . O = O
b '=

&r1=O
,J...,,.^\.., /. !..i

(e-O i
4 - se d.uae fragdee n6o nure-s . It ; ,.';, ntaerad,or e sEo 16ualr,

entBo os donominaclcres sfl,o !.gualo.

I --E+ fi" =rb &#O
-=---
Do

lel, ato sorte o * b

5 - llu,ltlp}.leando o nutserador e o d,enonlnador d,e uma frag6o por uE



--- -T_--.-a -

-6-.,i
rltlrretr Or llrrlo' oi1ftr* u*, frryto fgnf,il- L mtcnrLor.

'.*,* r I'r-^S n tJO
b boR

a(b.a)-b(a.n)
..-.r*\^t't

aDra = ba.t8 ,.tFr'*--t-^-'

Fo sam a16se16o f,i.z-s* qro a8 tlaq0ca rlsaln sbtlds # r$rttr
}srtco, !0a8 4c ea0rd,o oo$ rrorras dof,l,ntgfro lntotEl d,o lgraldedcr tllli
noa qlre as* tlec0es Go l$rals.
6 - I)lvt.dtndto nrmerqflor c dsnonlnerclor flr rrraa frtr}to por nlD dlVLmr Cl

eun obt&reE uma fragso 16rm"1 L prlm1t!.va.

& elE'
-_!b btn
8(blE)=b(a:ni
a,btneellru ,

._.n- \- -r - - -i.

'ebtE-ab3r

II - Aoicfu,

& o1;eragHo rte ai,l,ig$o 6oa* das se;uinces pxoprieindcs:

I- jiei.lalirlie&&3 rle-s-,o afi 6-Jl,-=-.E.-r en'iEo
i: b d i1.r

--e.- +3- = -.s. + -9-tdord;

't rl+rr0.: r';I'.rCtoi

{l-} +_=_'L.'. tr1 ,r.i;
bbt

l.+--9.--;.) C!- l
)

S- + -lh,- :ai14fti
'*ruGroEBog d,ei..longtrar que cgteB d,uas fragues ailo l6rra:Le ou o quc /

or";rilva1a at

\ ol (td + bo) - bd(riq * b?.t ou atnd,ar

(r) (q f,)(a,q ) + (brb)(cq ) = (dq )(r,1 r) + (bbd )(g a)

Ierveuou Dostr&r qua (T) 6 rur* eoneecJthncta *r (f) e (a). aa,a //
f6lmlr].ae (L) c (Z\ reslrltalo respoetlvancnto as 1g-ieLd.a.r.lesr

dd{ (aq ) - oq (", b)

$r('gq) r (*C)Itt

\et

# + uo 'i
.u.al

.Jl*

\
arrj{i,i&r et.- r-.

,,H,lt 'i'



t-.
I

I

I
I

I

I

I1.._ _

--.--.".-, .!r . !..J... 
r

.a
rIa

Sof,arjdr Eerobrg e [enbro t

. dq (&br ) + bht ("ar )

o quc aoo d6 a reilagd,o ( r)

- ddr (rob) + (q d)

-\
,

a,- f,ef Aseool,attv*!
l'\(" '-f;)++

\1

+.(*+f)
a

(1)

lzt

t *, c'it
l-d!. + {*
\h, .lu

t-'rf'* -i]= * *
,.,.-.....-.=r.-^+/'-+\ffi

iedf + bcf + bd., I=@
(1) = (z)

Lel.biodrrlar

5 - I,e1 ModuLarr Exlste uma fragf,o_.,1[ tal- oJre i * 0 = iibb

Conslderemos a fragf,,b 0 = 0' ri,'/rlra.J- d-arr:',ros o nome rle fragse //
1

+o=*++=?.}-rro.b=+
4 - Lq! 9ssrta!-lga:

+--;---E- -+
_3_ .. -g_ = rld + 'og

bdbd

. -Lr a -bc+ad-A---6---dE 
.

Corqo ad + bc = cb + ari e bd = d.b, teremos:

5-Lel. {c'.;c;'teilje & c a r eT-'A-=T--T',
DeuonatraeEo:

,t
e ^ c 'ad + bc ,

- 
=b d ibd i
,)

-E- q, e -\af + be Ib f Lpl _-r_ r,

f=* 
'8, = 

*

of +, 4o - arlf S b( eb + de)- _ilf bdf

f.

4Eg.
3.a

T-

c
E-=

d

.a
b

('-\--&\n-\'tta e i
I-A- - -7- t
1- -.-r---y'

a,5-*
-a-

entds

-g



' -:i,i :i, ,. vl {,d * lc).bf - (Ea + brlb0

).
t

I

I

I

)

l

I
!

:

I

G-

-J

o.i

tit
I

,\

[,
I

I :::j*. :: "":Tffi.:-Slffi?f4'f**ror * (t r o)

n$f +tef rafO+bct r I

;,8 * Pda hl 6o oanoriLalots da atlgilo &c r(rrmr lntctrrtrl *

bof, r br0


