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l\ . . COMBINAGOES . . ,//:62,}4,_( _é&kéh

-Simples —HAigaq?r Muhhqzlmﬁgder em "Cursgo de Matemdtica - 22 Livro Co-
legial"; 4a. edicao, pag: 8l.’ ™

"Gombinacao simples = Combinag8o de m elementos, tomados n a n, sao 0Os
e, diversos agrupanentos que se podem formar com os
elementos dados, tomando n de cada vez, e de modo gue um se ddstinga
de outro por conter um ou mais elementos diferentes. il
Og objetos-a serem combinados podem agrupar-ge um a um, dols
_ "4 doisg, trés a trés, s.. n a8 mn. ‘ '
‘ ' Consideremos alguns exemplos.
J ., Com as tges‘primeiras letrag do alfabeto podem ser formadas
: o combinacdes bineriss
| aby . acy Dey _ 3
Combinando, duss a duass, as letrss a, b, ¢, e d, obtemos as
combinagodes S

1. ab, be, cd,
ac, bd, "~ "
Ed. il

combinagBes com repeticdo - Thales Mello Carvalho em "Matematica - Para
i os Cursos Cléssico e Cientifico" - 2a. se-
rie; 4a. Edigso; pags. 73-74,

"Gombinagles com repetigfo. Dados -m _elementos digtintos,
chamlam-se combinagoes com repetigao ou combinagbes completas de classe
 désses m elementos a todos os grupamentos de p elementos distintos
ol nmo, tirados dentre os- m elementos dados, de modo que cada agrupa-
sento se diferencie de outro pela. natureza de seus elementdos. =

Conslderemos m elementos distintos numa certa ordem 8
o M R L Suponhamos formadas tbdas as combinagdes, com repeti-

gdo de claase p-1 désse .m elementos e que, em cada uma, ps .elementos

cstejam ordenadgs. Demonstra-se, por um raciocinlo andlogo ao de n? 7,
que 86 formam todas as combinaghres com repeticao de classe D dgsa§s

!" elementos, acrescentando-ge & .cada combinagao de classe p-1 seu ultimp

~

elemento e 0s elementos geguintes a gle se a combina;ao nao terminar

pelo dltimo elemento ay.

Congideremos, por eX., trés elementos a, b, c. De acordo com
g regre anterior, formam-se suas combinagoes bindrias com repetican, g-
creoentando—se a0 elemento & sucessivamente os elementos a, b e ¢, ap
1 emento b sucessivamente b e c, e a do elemento. ¢ ele proprio. Ob-
ag bb ce
ab be
ac

c.ll!l.tl'oloos.o.c'clol..n.'.""""""."'°""'"'!'lo-

5 ~ £ g
\ Formam-se sndlogsmente as comblnagoes ternarlas...ceeceoe..,

prosseguindo ansldgicamente, formam-se as combinagfes com re-
iqgo dos 3 elementos 4 a 4, 5 a Os Naq ha, como ge Ve, limitagdo pa-
pet classe des combinagoes, 0 que gignifica dizer que se podem formsr

fi gombina Ses, com repetigap, de clasgse P de m elementos, sgendo
a
@ﬁ/&’ x n)
%R Ai' j
M/I
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Tebusda - em "Pequeno Diciondrio Brasileiro da Lingus Portuguésa
(Thales Mello Carvalho -. responsavel pela parte de Mate-
mdtica). ¥l

"Pgbuasda - Tabela contendo combinagoes de slgarismo,"

- -

(Algumas anotagbdes do trabalho de Esther Swenson "Arithmetic For Pres-

FATOS BLSICOS. - ADICAO E SUBT2ACKO school and Primary-Grade Chil:

(pags. drem" -em The Figtieth.Yegpe.

Prontiddo  56-57) 'book of-the Nstional Soclety

————— for the Study of Education -,

A crianga deverd 3 Part II - 1951). >

g - ter sdquirido certas habilidades e compreensfes com refe
b erba — tanba Drdiﬁa%s.como cardinals o de % a 10; '

b - ger capaz de contar até 10 (de preferéncia até mais), com e senm ob-

etos; . -

o ier c;paz de ler e escrever 0s numeros de 1 a 10;

= conhecer o "proximo maior™ e o "proximo menor",

i Ania® 2

nos" nag serie; = sl -

- ter idéia clara de "colegao de objetog"; - '

. gaber dar ps nomeg dos numeros tanto as colegdes de objetos,

& sus representagao escritas; 5 e

- ser capaz de reproduzir as colecoes de 10 ou menos, quangp 0 nime-
ro & dado; o . At

ser capaz de comparar as colegoes - maloreg, lguaisg e'menores; e

- ger capaz de agrupar, dessgrupar e reagrupar coleggeg, :

réncia aos

o0
[}

Mam mais"e "um me-

H ®©
]

como

P m
d 1

Bl e —

Significagdo do Numero e Processos

a - 0 professor deverd &le prdprio p
tica; o _

b - Palg ¢ familiares devem ser informados
os quals devem auxillsr as criangas;

- As experlienclas da crianga devem ger g

Os recursos auxiliares de ensino também gde

: : : Vem ser aprpve i g
- As atividades do proprio aprendiz devem- ger Valorizgdg:e;tauqsf e
. ; e ; iy © an. maxim

0ssulr uma boa compreengy, aritmé-

3pbreos meiosg Priticogs .com
proveitadag;

(ol e o]
i

D.
X , .
X X 7 i S

b

- Fatog Fundamentais e de' Dezensag, eXt}afdgg'de*
"Teaching Arithmetic In the Elementafy'schoolu
e o vol,IIT, Uiper Gp 5 "
G Robert iee Morﬁon?des K 1939 = B

Combinaqses e fatog .

(pag. s8)
Adicso e subtracgao

il

Se cada um dos digitos, de 0 g g e i
Prio e com cads um dos outros, héL ath Hdicgo; 5 bggitpadUNGUMﬁgo pro=
i ‘omb%nagoes, com excquo das dog Quplog lnagﬂeso Gad? gg
8 combinagdo de adigjo em doig sentldos; oomp 200C ger arr;nja
""" - : OU como
1 s 2]
(com os 10 duglog) 0 nimepp totay 8o 360 agru;émen‘

&
: Ha asgim
tos.

Ch A j
émamgs 8 cada um desses 100 Egrupamentos WSl Qdiqu
. ; B o R ; m ato de
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“DD me sho modo, hé 55 combinacbes em subtraqao e 100 fatos",

H4 conveniéneis em gserem ensinados em conjunto-com os da adiqao, comp-
unidsdes de ensino - ex.: 5 7 e os fatos da subtragao 12 orEe
o S : 2 el

ulimlnando as comblnagoes com Zero, ha 45 comblnagoes e 81
fatos tanto en adiqao, comb em subtraqao. Muitas degsas 45 comblnagoes
sao mails facels do que as outras.

Eliminando- -88 com 1 e 2, ficam reduzidag a 28. comblnaqoes e.

%? fatoﬁ-

- -

Testes de revisao para graus superiores - Teste 1

Ogs Fatos maig Diffceis em Adigao

y (pag. 59)
4 5 7 3 4 6 4 8 3
SO L - B0 e T e S
8 9 2 5 6 3 9 4 5) 8 5] 6
B g By h 8 e -8 S <] 3 9 8 i U
3 5/ 8 4 3 T 6/. 6 9 E 5/ 49
370w B0 4 g 8 SSETie Raol T it 5
8 6 i 6 9 7 4r 7 9, 5 7 U
3 B BB ¥BU 4 L8k 5 gamk b NN :
i 7 4 8 et ;
9/ e TEE €
Fat | ;
atos bagicos e fatos com dezenas A (pag, 62)
AdigHo - Teste e os Graus Superbores-
Colunas de Adlqso : \_ :
9 BT bo' g wE e T R e
2 8 Bis hitia GF WG I e 2 6
S R AT 2 Brias. 5t Ul .
SR e SRR  eR . Top ggr BRI T 08 bl
7 6 3 6 5 9 7 4 4 3 6 4
9 7 76 5 7 8 7 6 9 ) 9 7
1 6 g A 2 a 8 1 6 3 1
g VL CWEReEeE o SO SR B R i d
8 9 9 8 R 4 2 5 7
) 7 1 7/ 9 6 9 9 ?
3 2 6 4 1 5 4 5 S
g gl VISR T B e D
subtragdo - Teste 3 - Fatos dificglb em subtracao (pég.71)
14 ‘14 9 15 10 8 16 10 19

8
g ' gl 2 ) 8 7 & 5

oo




8743
7408

6200

523

4002
1966

5930
5041

[ @ o

j© ©

| ©
o
e

i 0
L
O 3

0w

17 12

10 Sl

15 7

.8 4
11 8
L
i 13
e

J00 ©

Teste 4 - revisio

7380 2657 6000 8641 6347
6717 743 . 2179 8298 5068
5.23 . 6402 3008 Y155 9536
1064 3985 1462 3457 3975
9870 85622 47 52 78562 7094
5798 4039 3523 988 2397
8720 7761 3581 6428 5041
6892 2484 2611 1376 4052
Multiplicag8o - Fatos Dificeig ‘(ﬁgg.78)‘
Teste 5 - 36 fatos | e

6 i ol A SR s o v
e L B g i i cws LT
7 6 8- 3) 4 9 7
el B " z 2
. oenee B B O F 4 L 2
3 4 4 3 9 T 6
9.
G R T 7 6 4
AR .2 B B g 3
M 1 = S ’
UWltiplicagso - Teste 6 (pég. 80)
GO Regervag,

849 8

6 33 693 687 674"
389 478 647
= " e b 6

10 6
=2 3
13 9
4 o

8y + 10

4 =8

gy =tV

Shis i

()
(02]

|

NS

para os 100 fatos da subtrangp

oo @

8754
901 6

[0 o

joy >

12 14
4 _g
15 12
I -3
12 9
» 3 )
(pédg.72)

7
<]



462
96

254
38

48

56

32

42

72

21

624
a7

e E.FF g

284 479 486 374" 502 8413 846
4 9 3 B e iBa 8 7

368 501 679 b= 1y A (51 RSN (=1, SRS | ()

9 5 4 9 2 3 6

'Mditiplicaqu com 2 algsfismos no multiplicador (pdg.81)

Teste 7
906 153 807 375 12% 247
580 :.- 49 . B2 17 28 54
214 135 | 809 908 608 395
21 56 47 39 18 27
897 768 849
16 52 84

— e— —

DivisBoé Bl fatoa de 1+ 1 a 81 .4 9.
Eliminendo os zeros, 1, 2 e 5 ficam 36 fatos - (pdg.85)

Teste 8 -~ Fatos Diffceis

6319 546 Zonfiine aatliaio. . ol
8119 36]|9_ 21 {7 48 |8 24 |4
56 | 8 63 |7 _ 24 |6 64, |Bute.  RagliBi
82 e s 4 dadiy 00 agdlae saliongl - 151G
L3 a2 | 7 v L. 16 {4 36 |4

27

S4lD e deny T 36 |6 72 |9 12 |4

Teste 9 - Divis8o com transporte (psg, 87 - Morton)

BoL0 LS 3087 | 8 933 |5 o72 |2

5501 | 6

1077 [4 2550 l9 719 LE#_ 741 | 3

376
94

1395 18 2740 tﬁ 2299 ‘4 387 l2 1986 ]7

2862 ]5 68705 | 7 5776 19 502 | 2 1974 | 5 21 56
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Teste 10 - Divisfo - zero no quociente ' (pdg.87 - Morton)
3883 {4 “-1741 |2 - 32er |8 " 6308 |7 . . -333 L9
876 |8 9029 |3 2049 |5 2762 |6 b0l | 5
=y ] | . -"""‘4‘;"
1004 | 2. 14209 |.6 1123 |7 6760 18 ...\ 1401 {4
2124 | 3 6444 | 7 2763 | 9 2003 | 8 5419 | 6

Teste 11 - para Graus Superiores - p&g. 90

2 algarlsmos no Divigor

1107 | 48 513 | 11 . 785 | g8 7207 [ 82

3771 192 1789 | 38 7774 | 81 e WEEH ]99 2484 { 69

2412 {28 Siaealoe e 3292 La1 6002 |91 - 3538 |68
889 | 49 3528 | 51 seeehliast™ 7 Jogmlgs 992 | 71
7306 | 88 5386 | 59 688 |18

.799 |19 2113 | 31

3148 | 42 3713 | 58 7193 | 79 ST W 1383 | 1g

2304 |39 L2232 1923 |41 728 | 29

4995 | 78
1623 |22 1337 | 89

Teste 12 ; Divigor com 2 Algarismos
2930 | 47 5028 | 63 2BLO lise o - gsemayl o4
8400 { 87 1189 |15 6320 | 73 _ 7111 Ljfl_ 3211 | 54
1850 | 23 4237 |45 1494 |83 980 {17 2000‘-75
1749 | 56 2845 | 37 4666_] 94 zosé‘tgz_ 2431 Lié;
717 L}ii.. 54?} L66 2005 L84 _ 1957‘L§¥L_ 769 L4§
5502 | 95 4963 | 53 5é84 iz, . 1782 ngq 5055 |86



3121 | 64 2580 |27

6922 [ 93 822|16

4096 | 55 6877 |76
1150 | 14 3766 | 65

o

5518 | &7

2796 | 44 2124 |74

987 | 25

1892 {33 3991 |46

6573 | 96

5921 |85

Teste 13 - Divisao: Quociente contendo zeros - pég. 92

13472 | 33 43252 | 61 -
5517 | 12 13804 | 48
20965 | 98 28591 | 76

9197 | 84 20415 | 34
42802 | 56 39020 |71

6552 |16 40348 | 67

HERde 8 5427 | 21
gt R

37443 |_54 20809 | 41

31503 {32 32254 | 79

Teste 14 - Divi sor com 3 Algsrismos - P2&.

12922
57281
17622
15044
471?1
25507
15668
62832

14733

|

|27

|83 28914 | 59
|29 | 8838

Lkg_ 26561

L64 47386

|35 61563

g0 53024 | 87

|

e 194893 LEE_

95 627 |13

94

25678

588260 | 788 20666 | 226 361621 | 599 o7164 347

526954 613 69364 874
319540 [ 462 - 532845 [146
188255 | 677 321691 | 498
30626 |76l 166061 | 329

23465 | 243~ 408670 | 488

288480 [ 935
463826 | 554

129045 | 151
172361 | 882

150753 | 235

925825 {913
Saonoiolgnr. 231472 a3
206923 | 799 222871 |123

63



82657 | 962 521378 | 656 306217 {375 1649209 | 548

167262 (214 63822 (826 626853 (661 266007 | 392
446215 757 21584 (433 1103938 {185 - - 379594 L979

. Exemplos de divisdes com doig 8lgarigmos: Dificuldade do:

aluno: a svgliscdo do algarisio do quociente,

Passos (pég.88 - Morton)

1) avaliap . o algarismo do quocie nte;
2) escrever o algari smo

ga do qupg%ente em lugar adequado;
3) multiplicar o divisop pelo numero representado pelo algariamo do
Quociente;

4) escrever o produto em lugar adequado;

5) comparar o produto com o dividendo parcial;
6) subtrair o produto do dividendo parcial;

7) comparar o resto com o divigor;

8) tomar os algarismos do dividendo; e
9) verificar o resultado,

(= flo/ (=]

FATOS BASICOS

4 ‘l,‘__,f\‘ N e\ A\

</—
(iGrossmicklé\>
N

1. A significag8o de um Fato

(pég, 219)
2. Os Fatos bdsicos de Adicgo

O que se deve entender por Fatps bésicos;

0s fatos Gdsicos em ‘adi¢do cp
: . todog pg - ramjo 8
meros de um algarismpo de 1 a 9, inGlUvazr Coio
a0 processos opostos, hag um fato basico rélaoiona-
s, _-h'-—i—___‘__—. &
s © v1ceQV6rsa. Em cada proces
2 48ndo 0g fatpg do 26"
; atos
08 bagicos em ¢8da um q8ggeg dois

Para cada combinacdo feitg de dois nimep '

2 2 'r'0s de y lggriamos
com excegao feitg dos casos que i ’ m alga fal~-
i g : s q nelusm os duplpg, 18 dois fatpg bAst
Asgim numa coleg8o de 8 feita pels ~
dols fatos bisicos em adlcio, sdo 3 + 55 gD%b;n%Q§° de 3 ¢ 5, 09

mostrsg pg
meros de um glgarismo, Nas 55 combinaggeg,

atos bésicos na adigapn, rocando g ordm sug sdgis
ada combinagdp, cop ~ em dos

T €Xcegap p 08
tos basicos g3p formados?‘ des 9 contend

Quando um aluno ggbe um fato bgsico 9
"Signi £y

; LCaC80 o compreensdn g3
gprendizagem do NUmero, Também i

(298 =784

¢ . na
Primeq, {gitos B2
frequ ros requis a0
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sao objetos deominantes no ensino do nimero . Ve%ocidade e preclsdo sao
ambos. egsencials, mas velocldade de resposta so sera acentusda depois
que. o aluno tenha compreendido o fato numerico e seja capaz de uga-1o

~

em virias condigbes.”

. -V Um gluno dominou um fsto bédsico em adic8o quando éle tem os
geguintes conhecimentos e habilidades: ulé

it - 1, Pode.representar o fato com materlais concretos.
.~ _ 2, Sabe que adicao significa por nimeros juntos.
i - - -3, Pode reproduzir o fato prontamente e com geguran¢a pela
dramatizagabs, pelo uso do marcsdor, .ou por um- 4bsco. 4
4o Descobre que,mudando a posicao dos‘numeros‘(psrcelas) nao

muda a somas, :
.5, Sabe como escrever o fato tanto na forms vertical como na
horizontal ¢ ; - . -
: 6., Pode verificar o resultado pelo uso de outros fatos conhe
cidos. , : _ _ : - .
i + 7. Pode usar o fato num problema. :
" 8, Pode dar. a soma facilmente e com segurangaa. )

9, Pode expressar s soma de um fato totelizando 10 ou mals
e seus diversos agrupamentos ou nos seus valores.

Nots -~ Do.mesmo .modo se pode verificar em referéncia a subtragao res-
guardadas suas caracterfsticas peculiares. : :

Os Fatos Bésicos de Subbragdo.

-—

Adigao e subtragag séo processos lntimamente . ciu%gdos

Para cada fato de adig8o, hd um fato correspondente de £ el Scdbaces
3+ 5 e 5+ 3, os fatos correspondentes: sas 8 3 e 8 - 6, 4
: ,&’”‘ M); :

Ensino dos Fatos de Adiqgo_eJSubtréun junto s,

t *

p. HE poucas pesquisas psra determinsr se os dols processos de~
vem ser enginados simul tanesmente ou sepsradamente. Sem desconhecer gue
o aluno. enriquece g significagao de- 6 + 5 e 5 + -6.ausndo €éle conhece
ps correspondentes fatos de ‘adigao, 11 - 6 e 11 - 5, o autor recomends
que na gprendizagem inicial dos fatos bésicos, 0os dols processos sejam
ensinados separsdsmente, A colsa que é nova psra o.alunp, & 8 notagao
pu 8 representagao simbdlica do fato, Og dols processos sao multo ge-
melhantes em nntaQEo, ssgim sendo parece que O aluno iniciante devs
dominar alguns fatos de adigap para trabalhar com.os correspondentes
fatos de subtragas, ; - :

E importante que o aluno dé significacdo a cada processo per-
ticularmente para nao os confundir, O proiessor deve resoclver quando o
gluno conhece o§ fatos cuja soma ndo excede 6,8 ou 10, e entao os doig
procegsos poderao ser apresentados gimul taneamente.

(0] D

o a0

08 FATOS NUMERICOS EM ADICAOQ

Extr. de "Elementary Arithmetic" de B. Buckingham) =pags.94-99,

Meteriagl da Prof. Odila Barros Xavier
Tradugap de Julia Petry

A digressao concernente aos primeiros 100 nﬁmerog visgava,pre-

S % X A
i gamonte, langar o fundasmento para o "dominio fécii", Dominio implica
3
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exatidao. Facilidade no dominio pode. ser mals -ou menos do que veloci
dgde- mai-s porque exige firmeza, liberdade ou.melhor facilidade de es
forgo.e resistencisg s fadiga; menos porgue.no trabalho feito por unidsg
de de tempo pode gser modarado, O dominio fécil veria, portanto, de pes
S0&8 & pesspa e na mesma pessoa, de um tempo parg outrq. O contrdle que
uma pessoa'pode ter doswndmeros.de,l a lO,egtabelecepa seu limite de

compreensad e de execugao com 0s:numeros ate 100, = &

.Egforce=ge, portanto, pela mesma Qualidade, sendo pelo mesmo
A ~ LR ) » » » 4
grau de domfnio sdbre a série ate 100 ‘que tem na série atd.10. Bsse al
tlmo=domigin € ‘esgenclalmente ‘mental, Pensa-se. -ngo. se escreve- a adl
~ . » . -
¢Gao dos numeros de.dols-algarismos. A mesma €specle de dominio dos nui
meros de 2 glgariamos. requer um processo mental, A

A “‘Mas primeiro assegure-gse da prontidao de suag reagoes mentais
N8 soma dos numeros de dois algarismos, Uma vegz que hd 10 nimeros de 1
8lgarigmo. (incluindo o zero) e uma ves Que cada um pode ser trabsglhado
com um désses 10, hd ao todo 100 possiveis fatos. Og que envolvem zero
Nao apresentam dificuldade na S0ma e, uma vez que hg 19 déles, os restan
tes 81 s3o tude: o que precigamos.considerar. 0 Quadro. desta pédging &
felto parsg refferencig. gorgl ; G d prem 1ot .

; A soma 5 e 8 € o cruzamento ds fila 5 ¢ da coluna 8, Vé- ge
Que ¢ 13, Se nap estiver familiagizado%pom este quadro, use~-o pars. g-
char g soma de alguns-pares de nimeros, L T - e
Abaixo hd um exercicio de-prética congi

4 clo stindo em 8] f
aditivos, Complete éate sxerclcio, dizendp (alto, b

99 Posalvel) g5 .peg-il
postas, R
.. - WUADRO DE REFERENCIA PARA' 0's FATOS DA ADIGKo
S 2 B | R i T T o = ]
oo i ¥ : s F h__—-h—‘—'h-
i R R S g L ST 91| W lrgid
5 : . ; _F______ . il
2.| 3 ol A T T N
- .—-‘p-'-_;--'-____ .‘ &
3 4 5 6 74 S MR R B S
4 BTG % 8l GO 99 12} "9
“*"-*ﬁ"——-':—'-:*—*‘— = e -'. ““""“‘""—'-““*“——-—-—-'—_-.-_._dk.ﬁﬁ__:_m.
o O e e R i (BT Eo
o : *“*“--4~h;~_
0% S s O e ST Ml
B MF‘“‘"%“&——-—__M
7 g o L] AREasY gy 15! 16
T P,
¢ e 6 *f*f~**-~-wﬁ_q_
ST e (111 12) 13} 14 15 =il 1 :
.4__"___.._-_-‘___“_ —“.....______4 7 .
Ol 1O dgled - 55 S o .
WaT g a9 1 % 1
; o __-._"“’“—--‘..,__J--—“._.,
* 3 H { RNy
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Depols de ter passado o guadro uma ou duss vézes, comece a
dizer ss respostas, visando a firmeza.-nao .a velocidade, tsnto quanto
regularidade, Sugere=—se Que sera Er RS g e

$a_5 medida due vai sendo. dita. Note. os. fatos .em que heslta, H4.alguns

que lhe gao mais dificeis do que os outros. Anote os fatos em que he-
glta e dérlhes-tratamento-esgecial. Sugere-se degois-que T
sos 81 fatos difrismente, ate que ppssa’ correr sobre éles a um tempo

Tatie o raznévelm’nhb rapido. N3o comege’ sempré pela ponta egsquerdsa da

’

. 1inhg atima, Pode achar interessante marcar geu proprio tempo; mas como

fol: dity entes, exatiddo com -um ritmo flrme € o desedo principal.

50 exercfcio‘éspeciel~p0de‘ajﬁdar nog fatos de malores dificul-

- dades, Seis ou olto-invegbtigagoes foram feitag quanto & dificuldade re-

o ks fatos de -adigae e enquanto og investigadores nao concordem
muito uns com og outros, seus achados sao suficlentemente merecedores:
de confianga para justificar a seguinte 1lista de 18 fatos especlialmen=-

te aiffcelse

7 400 B 8 gl EEs : 5

Paremos Um pouco.e apllquemos a egsas gdlgdes menores @ mals
umas das cousas que conhecemos sobre &sse processo. Estamos
traigieg aqul com aflrmagbos generalizadas, 5 + 7 = 12 e topdos os outros
L pasicog de adigao afo afirmagfes altemonts gonerslizadass O abstra
by pIesDiD 8 918 TREE Nl generalizagao, Significa 5 de. alguma colss.
Afirmagbas gemelhantes podem ser feitag sobre 7 e_sobre 12. Alnda mals
éVidentemente abstrata o generallzada e a-afirmacgao como um - todoe Signi
lca aug 103 colegao. 5 de quglquer coisa, guando combinada:com uma cole

fgo de.7.colsas da mesma ospécie produz ums colegdo de 12 colsas da mes-
na;naturega.t;‘- 5 e v ‘ | 2 oot aes
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. Aﬁiei.da : B cbmutéggb é abuhaantehdente 1lustrada
no.s 81:fatp

dog i
s bdsicog de adicéo, Na lista Qe fatos diffceis,- ‘dados hd |
ouco,. talvez tenha, notadp & ocorréncia de ambbog 7 e 5 ST
‘PO, ;? o . : ; e 8. 7, Cada ums de§593
combinagfes g2 12, .Uma delas pode gep chamads a combinacio direts e a
outraa a8 Invergs,

~iQugl ¢ g direts e qual g invergs, é~relativamente_36m importancéa. -
~Algung eseritores chamam g combinacgap em que o nimero maiop esta, em ¢ |

mg de combinagao direts e g8.outrg de inversa.'Asaim 7 seria o direto e
5 : r A : - 4 5

o, invefspb.(assumer ara.bglxo),

se aqui 2dl¢ao de cimg p

Entre

o i
8im pop diante g

Ds gl fatos de adigao hé g duplos, s gaber 1 2 e as-
té e T Vi = ] P i TR - ’ o

~du€ as parcelasg g3p degi-

9. Isto delixa 72 fatos em
&uals e enm que, portantp temos y

> ma @ombinaqao-direta € umg inversa
com g meamg regsposta, : . 7 5
Alguns preferem ngg considerar 5 ¢ 7 como duas
Combinagoeg diferentes: ‘

8 € D-mesmo com tpdpg désses pares., Com &ste ponto
99.reduzem .a 36, Se g iasohadigionarmos 0s nove

7 e
r 45 fatog bas%cos, Pode-ge achar|
S€ com-  &gge Pequene - nimerg de i&eias'e.pejeitar o 8L
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diretamente,

: A Pode-se obsepvap que muitpyg dos fatos ten T -l dols
algarismos (h4, ge fato, 45, on g6 8 respogty éulo'ggﬂ FESDDSta de
80 que chegue- gog numeros de doi g algarlsmos, o 8tinlm&rd ¢ oo o OIS
¢a a afirmar-ge, Isto ge da negge Caso com resul tado o T merico: .
Nao ha nads digno de mengao em

~ ga, por exemplo, § 9 mE;S.BﬂaIgU“aﬁoﬁté@é T S mag co-
legoes o gg 88 Ireagrupa, Tgmfse,uma;gqleggp de 9 * Lomgm-ge
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0 snmar,_rearranaam-se'as-cousas de modp g fazéifaggg Colegdo dei?;_
rentea,’umg das qualg ¢ 10 e g outra 7, o OHE! e 83t§ %Dleqoes d g
fouts, b dizens 15 4 g = 1O H Faz-ge 1sgp PorgQ g 9Zendo, rea

maig Sonvenlente 4 eaigs:g gi%gggﬁigg !
2980 de dey maig outga colegao
agrupamns em 10u. Se 3 ba§6
Por um 1 ‘e yp S. De fgrﬁfar §§S§23ufﬁgign-
a reagrupamggaggégg o Dressar o realridl
PIUEE Dorguntl o gm 5. Se 9 e 8 forem bolegadag nyy oSPresentamos as
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2\ 840 pes quags Pdunds) ge¢ s =
Casas ou Pessoas, usamos 1 e 7, 8dos por e 8, Mag se 58

tog
= 3 . 88 mg Al=
5 D3 adultgg 8 obterem d?ﬁ%ifs'féoil
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muito 1gtellgente,
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; : 1. Fglamos sdbre fatos diretos e inversos. Ponham-se tais
fatos juntos no pernsamentos: 7 + 3 com 3+ 7, 9+ 4 com 4 + 9, etc.
WY 2o Agruper de acordo com 8 gsoms ajudara. Por exemplo, os fa-
tos seguintes fdzem 1I: 6 + 5 S ¢ 6 .7 + 4 4 deaplf B R 9 L.
9.+ 2 2.+ 9, Semelhantemente, tddos os fatos que fazem 10 podem ger
pensados‘e revisados juntos, O mesmo com OS que fazem L2, 3, 14508
gu-lﬁ.;SDmente dois fazem 17; 9 + 8 8 + 9 e somente um faz 18, é 9 +
. e . & ~ c 3 A
458 i 3. Uma.vez que Os duplos s&0 sempre fdceis, os 14 fatos for-
mados de rumeros adjacentes podem ser tornados igualmente facels base-
andosse: nalea, 3+ 2 @ 2.+.3 = 5 porgue 2.+ Bi= &5 4N 3 e 3+ 4 sdo
7 porque '3 + 3 sdp 6, 5 + 4 e seu.lnverso g80 similarmente, derivados
de 4 + 4, 5+ 6 de 5+ O, € agsim com 6 = 7, 7 +. 8 e By Ot g
. " 4, Uma vez que os fatos que somam 10 géo geralménte bem co-
nhecidos (e se ndo o forem deve-se fazer um esfbrpgg geral parg apren-
dg—los), todos os fatos que fizerem 11 ou 12 sap facilmente deduzidos.
Hé 15 deles. ’
; 5, Reagrupsmento em 10 fol mencionado, B especiglmente util.
Aplica-se somente quando a soma excede 10, mas isso inclu® todas . 08
fatos mais diffcels., Agsim 9 + 4 = 9 + (1 ~ 3) = (9+ 1) + 3 =10+ 3.
nt1l armentey & + 4 =.(8.+'2) #2 & 12; 64 Ti= (Gt )h Baske :

=10 + 7 = 17; etc. . - 0 i
0
........... oo O 0O n ,54?, yﬁf;.,“
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FATOS DE ZERO EM MULTIPLICAGEO

Afiebkners VG BOTHC IO RECRE B i HEES P
2) Y ' A
Fatos de zero em multiplicagéo g8o usados prlmelragentefquag
do ge multiplicam nimeros de dois ou mais algarlsmose ¥ possivel a-o

zer dois "ensAips" em um JOgo e gﬁo obter nenhum pontoe O fato,2X0= 0O,

’ -
& o registo escrito dessa experiencla.

De modo geral, entretanto, 08 fatos de zero em mgltipl;cgqao
rgramente 550 Lsad@s Lsolades; mas isto nd gignifica que 68868 afos
nao devam ger aprendidos. Hé tanta juatificativa pars eacreveriDaRlas

tos de zero e 8 0
m multiplicagao na forma e para escrever DS fatos

mal tiplicar por 1, exceto em cD=

de 1 na forma X ~ e ario 3
1, Nao e necess N ear Lemoa, como 15 X 36; mas o

nex&o com um nimero de dois ou mals a : :

aluno aprende og fatos que envolvem a unidade. Ble tambeﬁ general lzg

sbbre a resposta quando um nimero é multiplicado por 1. CRIMEE
14

o produto de 1 x 36 & o préprip nimero. Bste pontioapode SSTNESHRNYLLY1-
do comD uma generalizaqac que 'é gempre verdadeira.
egentados ou como um agrupamen-

edrdo com o 12 plano, umas pou-
icado por um numero, & zero.

Os fatos de zero podem ser apr
to, OU em conexio com cada tabuada., De a

cgs ilustragbes mostram que zero multipl

’ = 2 —
Esta é 8 generalizac8o Importante que 2 claggg_@evefadfﬁzer com r elg-
Ggo 808 £Btog de zerd. O proiessor Jovora lempbper=8c @8 dile 0 zero' pp-

36 ser MUlbiplicado por um nimero, mas daue 0 in%efso nao 6 verdades
o %

pgaim, X 3, & um fato de multiplicagdo, mas X_% néo o ¢, Em exemplos

como 20 X 4B e 306 X 421, 0 zero nmepamente serve como um "ocupante de
juger" (placeholder) e ndo comod um multiplicador ou um operador,

.....,..c.l..‘.‘.l.-...........q.a...""""°°"“"009uu.on...q.“n...
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: HA 19 fatos de zero em adig8o e em subtraszio, respectlvamen=
te, Mas s6 ha 9 fatos ‘de zero tanto em multlpllcaqao como em divis3o,
-fazendo um total de .90 fatos bdsicos para cads um’ desses doils proceg-
sos, Muitos p*oxessores asseguram que realmente nap ha fatos de zero
em multlpllcagao porgue o zeﬂ>e um ’ ocupante de lugar" (place~holder).,
® ey ha, entretanto, sltuaqoea em que o zero & de fato mulbipli-
cado, Isto é verdade quando demonstramos a corregdo de um produto pela
“a4dic¢do, pe.eX.: no exeémplo 2 X 30, que tambem significa 30 4+ 30, O alu-
o agors acha 2 # O btanto em- mult*ollcagao como em adlnao, Ele verifi-
ca o produto pela adlqeo, somandn dols zeros e também os dols tnés no
lugar das dezenas. Entretanto, nio é a mesma situagdo quando é necesgd-
rio mu*tlpllcﬁr um numero por zero. O produto obtido pels multlpllca-
¢80 de um numero por Zero, Nao node ser verlflcado pela adigap. No ex.
30 X 46, 0 zero é um "place- holder como seré mostrado mais tarde,
ngo um multlpllcador, ) -

: . Dgste modD, ‘0 ZEero ‘podendc ser multiplicado - por.um numero,
mas o invergo nio serdo ver dade, hd sd 9 fatos de - -zero neste procesgo,
-fazendo um Total de -90 fatos bigicos de multiplicaggo. Hd o mesmp nu—

‘mero de fatos baslcos em divisao. A divisao-de um'numero .POr Zero nso
é real e nfo poaera ser ensinada em classes de arltmetlca element ar,

nou.c:oo.t.‘n.cauun--noﬂon=‘5.IIounl--'o..tao.o.onun.--o..............
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