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! - Apresentacdo e Objetivos Gerais

0 objetivo inicial do trabalho do grupo, em 1982, era pre
parar um estudo sobre o conteldo programatico de Matemitica da 6a
serie do 10 grau, que pudesse amenizar as dificuldades de aprendi
zagem apresentadas em alguns de seus topicos. Estas dificuldades,
acentuadas nas escolas da rede oficial, sio decorrentes de falta
de continuidade na aplicacao dos programas, falta de base dos alu
nos, precariedade de material didatico nas escolas, baixo poder 2
quisitivo dos alunos, insuficiencia de carga horaria, nimero defi
ciente de professores, falta de oportunidade para que o0s mesmos
se reciclem e falta de motivacdo dos professores para a prepara
cao de aulas e de material didatico.

Levando em conta os aspectos mencionados acima, comecamos
a elaborar este trabalho visando melhor compreensao e fixacao do
conteudo, dentro do tempo disponivel através de material diditico
simples e de, facil aquisicao.

Dentro desse espirito, optamos por apresentar os assuntos
sempre partindo de um problema cencreto, estimulando desta forma
a participacac do aluno a fim de que, o mesmo, ao tentar resolve-
-lo, formasse conceitos matematicos que depois pudessem ser apli
cados em situacOes identicas ou anilogas.

Em 1983, comecamos a divulgar o trabalho, elaborado em 1982,
em alguns Distritos Educacionais do Municipio do Rio de Janeiro e,
paralelamente, demos continuidade a sua elaboracao. Ja temos no
ticia de que o trabalho esta sendo aplicado por professores da re

de municipal com boa aceitacao.
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(*) Encontra-se ainda a terminologia de inteiros relativos

2 - Avaliacao e comparacao de livros didaticos

Observando alguns livros didaticos de 64 serie, concluimos
que a apresentacao do conjunEo dos numeros inteiros* (2) e dos con
juntos dos numeros racionais (Q) &, em muitos livros, essencial
mente descritiva, dando todas as definicoes e resultados prontos.

Por outro lado, mesmo que o Tivro utilizado preencha os re

quisitos necessarios para ser didaticamente bom, esbarra ainda em
dois problemas basicos:

— 0 aluno nao esta preparado para utiliza-1lo adequadamente,

por ma formacdo de habitos de leitura e interpretacao,
falta de maturidade;

quer

quer por

— 0 mau emprego didatico, por parte do professor, que muitas ve-

zes se restringe totalmente ao livro em suas aulas, ao inves de
utiliza-lo como um recurso para sistematizar as conclusdes dos
assuntos ja abordados em sala.

3 - Avaliacdo do programa e da metodologia da 62 serie aplicada

nas escoTas coficiais

0 programa da 62 serie das escolas municipais e o sequinte:

— Conjunto Z: reta numerada, modulo e oposto, relacao de ordenm,
operacoes em Z;

— Conjunto Q: fechamento em Z, ampliacao de Z, subconjuntos de

Q, reta numerada, modulo, elemento inverso, rela-
cao de ordem. Operacdes enm Q;

9
— Equagoes, sistemas, inequacoes: resolucao e problemas:

— Razoes e Proporcoes: conceituacao, elementos, leitura razoes
equivalentes, proporcoes e suas proprieda
des, divisdao em partes proporcionais;

Regra de tres, Juros e Porcentagem.

€ racio
nais relativos em alguns livros.




A partir da analise do programa acima, concluimos:

~ A 52 serie @ extremamente. importante para o bom desenvolvi
mento da 63 serie. Usa-se, na 63 serie, um conceito novo;. 0, de
numeros relativos, cujo desenvolvimento depende da parte operato
ria ja desenvolvida na 53 sarie.

— 0s itens do programa da 63 s@rie sio dados como partes iso

ladas. Entretanto sao assuntos muito integrados.

- lazoes, proporcGes, numeros proporcionais, juros, porcenta
gem, :'gra de tres, apesar de sua importancia, de um modo geral,
nao vean sendo dados devido a insuficiente carga horaria.

— 0Os objetives primordiais da 63 série sao operar bem com os
numeros racionais e resolver equacoes do 19 grau.

Em decorrencia das conclusGes acima foi colocada a seguinte
proposta:

Como apresentar, de maneira integrada e
mais criativa, o programa de 638 sarie?
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4 - Proposta de trabalho

Apos observarmos o calendirio do ano letivo de 1982 e i
Cau-se que, ‘a partir do infcio do 29 semestre, os professores es
tariam trabalhando, em suas'turmas com o conjunto dos numeros ra
cionais. Para que o trabalho pudesse ser aplicado em sala de au

la, ainda neste ano letivo, demos maior atencao a este conjunto.

Visando a continuidade e integracao entre os assuntos, op
tou-se tambem por fazer um estudo, em linhas gerais, do conjunto
dos numeros inteiros, baseado em experiencias de eleme entos do gru
po. Este estudo foi aprimorado e redigido em 1983.

Convem porém observar que as ideias aqui expostas e desen
voividas ja apareceram em alguns livros d1dat1cos e foramidas
plicedas por muitos professores. Sua inclusdao aqui visa torni-las
vivas no dia-a-dia da sala de aula, para colocar em piratieada preo
cupacao constante de que a introducdo de qualquer conceito novo,
sempre que possivel, deve ser feita a partir da vivencia dos alu

nos.




CONJUNTO DOS NﬁHEROS»INTﬁ;ROS - I

I - Objetivos

Mostrar ja necessidade do uso dos sinais '+ & -~ nos nimeras como
indicadores de situacoes opostas.

Introduzir o conjunto dos numeros inteiros.
Representar os numeros inteiros na reta numerada.

Conceituar modulo ou valor absoluto de um numero inteiro e nu
meros simetricos ou opostos.

Operar com numeros inteiros.

Observacoes:

0 professor nao deve entender que este trabalho se tra

=

ma aula pronta, mas, sim, de sugestdes de atividades que u.ve
rao ser analisadas anteriormente e adaptadas 35s necessidades
de cada turma.

Apos um estude sobre o conjunto dos numeros INtelrosEs Chieqolls
-se a conclusao de que seria mais importante utilizar mais tem
po na conceituacao e identificacio deste novo conjunto numér;
co, reconhecendo situacoes que sejam distinguidas atraves do u
S dos fisHindil SEEHI VBB M ou el st darhianm detal el Slbeg:

i !

* *

gin.t oiside oL La TS Cbo: LRI LR Z+, I , que atualmente ocu

pam grande numero de aulas.




11 - Introducao do Conjunto Z
0 professor, com a participacdo dos alunos, devera cons-

truir no quadro de giz uma tabela de um campeonato esportivo. Pre

encher esta tabela gradativamente segundo as etapas abaixo:

13) Completar a primeira coluna com os nomes das equipes partici
pantes.

23) Completar a segunda e a terceira colunas com o numero de pon
oS ganhos ou perdidos em cada turno ou rodada, fazendo uso
das palavras "ganhos" e "perdidos",

Nesta etapa o professor devera ter o cuidado de escolher
nimeros tais que conduzam a uma situacdo final que tenha, pe
To menos, dois resultados simetricos e um nulo.

34) Completar a quarta coluna perqguntando aos alunos qual a situa

q a

cao final de cada time, ainda usando as palavras "ganhos " g
“perdidos®

42) Completar a quinta coluna cam a quantidade de pontos de cada
time (sem o uso de sinais).

Mostrar que apenas com os dados desta ultima coluna nao se
ria possivel dizer a classificacio dos times.

Neste momento, observar que quantidades iguais podem carac
terizar situacoes diferentes e com isto ressaltar a necessida
de de diferenciar estas qQuantidades, o que pode ser feito com
0o Uso dos sinais positivo e negativo.

tn
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Completar a sexta coluna com a representacao matematica, isto
e, colocando nas quantidades de pontos o0os sinais adequados e
observando que 0 Zero nso vem acompanhado de sinal, visto que

nao representa pontos ganhos nem pontos perdidos.

63) Completar a setima coluna com a classificagao dos times.




Exemplo de uma tabela construida com uma turma:

—— e e — s s

Times 19 turno | 29 turno Situacao [Quantidade epresentacao|{Classifi-

i By L e g IR de Spontas matemé&jga cacao
Flamengo |2 ganhos [4 perdidos|? perdidos 2 - 2 49
Botafogo |4 perdidos|4 ganhos 0 0 0 30
Fluminense |1 perdido |2 perdidos|3 perdidos 3 -3 50
Vasco 2 ganhos |1 ganho 3 ganhos 3 + 3 10
Anerica 3 perdidos |5 ganhos |2 ganhos 2 + 2 20

e :::J; == =rrrrme———

Neste momento, o professor podera apresentar para a turma
0 conjunto dos numeros inteiros,

Observacoes:

1) 0 numero de rodadas ficara a criterio de cada professor;

2) 0 tipo de competicao tambem podera ser mudado atendendo 3 rea
lidade do alunc como, por exemplo, competicoes internas, saba
T st e bl

3) Ao construirmos a tabela deste trabalho nao nos preocupamos em
reproduzir as tabelas oficiais dos campeonatos de futebol.




ITI - A Reta Numerada

0 professor devera introduzir a reta numerada utilizando a
tabela acima da sequinte maneira:

19) Desenhar uma reta na posicao vertical.,

20) Marcar um ponto como origem e acima e abaixo desta origem mar
car pontos egiiidistantes.

39) Convencionar que a origem e 0 ponto zero e que acima da ori-
gem marcam-se 0s numeros positivos e abaixo 0S numeros negatj

VOS.

40) Marcar nesta reta a representacao matematica obtida na sexta
coluna da tabela acima.

+3
+2

Observacao:

Esta reta pode ser representada na posicio horizontal.




IV - Modulo ou Valor Absoluto

Utilizando a quinta coluna da tabela, onde est3o registra
dos apenas o0s pontos de cada time, sem levar em consideracao se
sao ganhos ou perdidos, teremos o que chamamos de modulo ou valor
absoluto, isto &, o mdodulo ou valor absoluto representa a quanti
dade, mas n3o identifica a Situacao.

O professor devera dar a notacdo usual de modulo e fixar o
conceito com exercicios.

Duas pessoas estag paradas no degrau do meio de uma escada.
Uma delas sobe trésdegraus e a outra desce tres degraus, Pergun-

ta-se:

10) Como representar matematicamente a posicig final de cada pes

soa, considerando como origem o degrau de onde partiram?

29) Quem se deslocou mais, quem subiu oy quem desceu?

Apesar dos movimentos de subida e descida serem opostos, o
aluno respondera que o deslocamento (a distancia entre e
a posicdo final) foi o mesmo. Explorar este fato, mostrando que
0 modulo, que representa o deslocamento, & igual apesar da repre

sentacao matematica (+3 e -3) ser diferente.




V - Simetrico ou Oposto

Utilizando a reta numerada do item III, observamos que o}
+2 e 0 -2 estao localizados a igual distancia da origem. Nameros
deste tipo, que utilizam a mesma quantidade, ou seja, o mesmo mﬁdg
lo, mas que definem situagoes opostas, sao chamados simetricos ou

opostos.
Para fixar este conceito, o professor podera voltar ao e-

xemplo do item anterior, observando que os numeros que represen
tam a situacac final (+3 e -3) sao simétricos ou opostos.

VI - Relagao de Ordem

Utilizando as duas ultimas colunas da tabela, introduzir a

relacao de ordem no conjunto dos numeros inteiros.

Observar a representacac na reta da penultima coluna da ta
bela. Explorar que os times com pontos positivos obtiveram  lhor
classificacao do que os times com pontos negativos.  Mostkpar L po

sicao do zerc em relacio aos numeros positivos e negativos e com

parar ainda dois numeros inteiros de mesmo sinal.




VIT - Soma algebrica de numeros inteiros ’

Induzir o aluno a encarar.as parcelas de uma soma algebri
ca como sendo pontos obtidos em competigoes, isto e, as parcelas

positivas representam pontos ganhos, as negativas pontos perdidos
e o resultado o saldo final.

Exemplo:

— Calcular a soma a]gébfica +16 -15 -5 +8 -3

pontos ganhos —— +16 +8 = 4124
pontos perdidos ——s -15 -5 -3 = .23

salde final +24 -23 = +1

Logo 1,6 2 60- B8 =3 = S 20 S 23 a1




VIII - Multiplicacao de numeros inteiros

Seguindo a mesma linha de .raciocinio na tabela dos jogos,
propor a seguinte situacdo: se um time, durante quatro rodadas,
perdesse tres pontos em cada uma delas, como calcular o saldo fi

nal?

-3 f3 =30 dR = Dot g 10

Nao foi possivel criar uma situacio concreta qiLrel S sty ik
casse o sinal do produto de dois numeros inteiros negativos.

Chegou-se a um exemplo que pode ser apresentado a alunos
que tenham maior interesse e melhor dominio das propriedades ope
ratorias:

Bt 15 SRR ) 1R SR D
flele e S R E S I S G R By R )

Colocando (-4) em evidencia:

(el S 3] [ i
[z

[ S e S

1]

(-4) x 0

0

i

0 que permitiria concluir a "misteriosa" regra que (-) x (=)= (),




[X - Divisso de numeros inteiros

Normalmente, ao introduzir o conceito de divisao de nume-
ros inteiros, preocupa-se apenas com a regra de sinais, cons ideran
do a divisao simplesmente como a operacao inversa da multiplica-
cao, esquecendo-Se que a maioria dos alunos nao tem dominio, mu i
tas vezes, nem do conceito nem do dlgoritmo da divisao.

Por isto, antes de serem dadas as regras de sinais da divi
sao de numeros inteiros, pode ser feita uma sondagem cujo objeti
vo sera medir o grau de conhecimento dos aspectos mencionados aci

ma.

Daremos a seguir sugestdes de problemas sem numero, que nos
permitirac verificar se os alunos distinguem uma situacao onde de
ve ser usada a divisao, de outra em que deva ‘ser utilizada.a mul
tiplicacao, ficando a criterio de cada professor a ampliacao des

ta lista tambem com problemas numéricos.

Problema 1: Para comprar uma televisio e paga-la em doze p a-
COes mensais iguais, o que devemos fazer para caicujar
0 preco de cada prestacao, se soubermos o seu preco

total?

Problema 2: Sabendo-se o nimero de questoes certas de um aluno em
uma prova e que as questdes sao igualmente valoriza-
das, o que devemos fazer para calcular a nota do alu

no nesta prova?

Pfggi§§§_§: Un vendedor de peixes pescou e vendeu uma quantidade
de peixes, recebendo uma determinada quantia pela ven
da. Sabendo-se gue 05 peixes Sserao vendidos pelo mesmo

preco, como poderemos calcular o preco de cada peixe?

Uma outra etapa consistiria em testar simplesmente a parte
Qperatoria, preparando, por exemplo, um teste em que as dificulda

des surgissem gradativamente:

a) divistes exatas em que o divisor tenha um algarismo;

Ly 1
i



b) divistes exatas em que o divisor tenha um algarismo e o divi-
dendo contenha o algarismo zero;

c) divisdes com resto em que o divisor tenha um algarismo;
d) divisao por poténcia de dez;

¢) divisao com o divisor contendo dois algarismos, etc...

E conveniente que o professor, ao efetuar estas sondagens
e ao tentar sanar as dificuldades encontradas, niao perca de vista
o objetivo da 63 serie que, nesta etapa, & efetuar a divisio de
numeros inteiros. Para acelerar o processo de revisio 0 profes-
sor podera utilizar uma dinamica diferente das usuais, tais como:
trabalho diversificado, trabalho em grupo, campeonatos de resolu

cdo e elaboracao de problemas sobre divisao, listas de exercicios
para serem feitas em casa, atendendo as dificuldades especificas

de alguns alunos, etc.




CONJUNTO DOS HUMEROS RACIONAIS - 0

Dbjetivos:

Introduzir o conjunto dos numeros racionais.
Representar os numeros racionais na reta numerada.

Concluir que entre dois inteiros consecutivos, existem infini
tos numeros racionais.

Identificar os numeros inteiros como elementos do conjunto Q.
. - oW,
Perceber que existem fracbes equivalentes.
Verificar a relacdo de ordem em Q.
- Lerd ‘.-
Determinar fracoes equivalentes.

Identificar as diversas maneiras de representar o numero racio
nal.

Efetuar operacoes com nimeros racicnais.

Material:

™

Para 0 aluno:

1 tira vermelha - dcm x 2cm
1 tira azul - 8Bcm x 2cm
28 Likas anjarelas S 6ot 2am

1 folha de papel almacgo
e
1

M\
w2l

u

|
o)

(o %)

pis preto
netas azul e vermelha

’ara o professor:

1 tira vermelha - 16cm x 8Scm
1 tira azul - 32ecm x 8cm
1 tira amarela - 6d4cm x 8cm

giz colorido




Observacoes:

3)

0 professor nao deve entender que este trabalho se trata de u
ma aula pronta, mas, sim, de sugestoes de atividades que deve
rao ser analisadas anteriormente e adaptadas as necessidades de
cada turma.

As tiras do professor sao quatro vezes maijor que as dos alunos
de modo a permitir melhor visualizacao dos instrumentos com que
B D rofes sarsvaiiitica halihaine

No desenvolvimento das atividades cabera ao professor escolher
a unidade de medida mais adequada, pois uma mesma tira estar;
representando diferentes unidades de medida,

Se a turma encontrar dificuldades neste tipo de abstracao,
o professor pode recordar que na vida pratica existem varias

unidades de medida.




INTRODUCAO DO CONJUNTO

1. Lembrar aos alunos as diversas.maneiras de representar uma di-
visao:
a
IR O P e S 4 a|b o
= b
Trabalhar, dai em diante, apenas com a ultima representacao a

cima.

2. Atividades a serem desenvolvidas

Primeiniwqﬁiyjdade:

Objetivo: Localizar os numeros inteiros na reta numerada nesSsa,l

tando o conceito de divisao.
Nesta atividade a tira amarela representara 4 unidades de

medida, a azul 2 unidades de medida e a vermelha 1 unidade de
medida.

Com a folha de papel almaco aberta, o aluno devera executar
as seguintes etapas:

« Tracar uma reta com a origem na dobra do papel.

» Colocar a tira amarela em cima da reta, a partir da origem pa
ra a direita e marcar o numero +4.

* Repetir o mesmo procedimento para a esquerda e marcar o numerg
=4, dstE &y o SipEtricodde o a8

_4 0 +4
o L iy B e sy SIS i S UL, ! = i
P REDe T O SpROTEdRMento e e nanamarcan. 2o 2, +1 e =1

tilizando as outras duas tiras na mesma reta.

=6 =2 . 0 +1 +2 i 4
y s i i LD, Sl ey < == ey i




- Dobrar a tira amarela ao meio e marcar na reta a partir da ori
gem nos dois sentidos os resultados obtidos nesta divisao.

O professor, neste momento, devera perguntar ao aluno:

— Quanto deu a metade de 4?

— Se voceé nao tivesse a tira, que operacao vocé teria fei
to?

Diante da resposta do aluno, o professor deve aproveitar

esta oportunidade para enfatizar que o numero 4 dividido por

2 pode ser escrito g 3

- Agora dobrar a tira azul ao meic e marcar na reta a DEHRE k|

origem, nos dois sentidos, os resultados obtidos nesta divisao.

”

2
Lembrar que o'F 5
+ Repetir o mesmo procedimento com a tira vermelha.

Perguntar ao aluno como representaria numericamente a meta

de de 1. Espera-se que a resposta seja %

Observacao:

’

Dependendo da turma podemes falar em nimeros decimais, 1is-

to &, se os alunos quiserentefetuarta "diVisao e souberen:

1|2

0,5




Segunda atividade:

Objetivo: Levar o aluno a concluir que entre doic inteiros conse

cutivos existem infinitos racionais,

Nesta atividade vamos utilizar duas tiras amarelas, cada
qual representando uma unidade de medida. No verso da folha de
papel almaco, o aluno deveri executar as seguintes etapas:

1) Tracar, na primeira Tinha, uma reta com a origem na dobra dao
papel.

- Usar uma das tiras para marcar na. retta 4+ @ -1, sempre a

partir da origem.

-1 0 +1
__Luuwmy_r“_wn_"m“_mmkﬁnﬁ_m__*u$4__“_ﬂ_mm._“~_”__‘ﬁ_ﬁ_,F gt 1),
2 MDobRar estattira ao meio e marcar +% e -% com lapis preto.
-1 0 +1
Sl o e 4,4__*_ —_— .,,,__...___.-,._!-_1__. -_— ﬁ._{A £ .
1 1
7 ko

Perguntar ao aluno:

— Se voce ntar uma metade desta tira a outra metade da

Ju
mesma, quanto da?

Conforme a resposta da turma, explorar bem o tato de que

duas metades valem um inteiro, dsto e, g = 1; marcar na mesma
2 2
) ¢ T ST Y e e
reta 5 P
-1 0 + 1
e 3 % {_4,. = ——— e --L4~~{»w--—-~~‘--- e A,,<1; - - 51
t "
? — .T_ ,+. .1. _l, —
0§ Vi 2 2

* Dobrar a mesma tira em quatro partes iguais e diZer %30 aliung

que cada parte chama-se quarto. Marcar esta partes na Mesma

pela com o ‘caneta vermelha, ou seja, marcar




+l +_2_ +.3_ +£

4 ¥ 4 ? 4 ! 4

a1 2 e W

e 4 s ] Pl q ’ i
=1 0 +1

— S e —

AR N e GRS BTGRP
MR T 2 4 L e S T
1 ] I
4 i cle :
q 4 4 T

Observacoes:

a) Ressaltar novamente que se tomarmos 0s quatro quartos, isto
e, quatro quartas partes teremos um inteiro.

2
b) Levar o aluno a observar que ele marcou tg no mesmo lugar

2

fs 1 - :
onde ja estava +5 e, tambem que S foi marcado no mesmo

1 2

lugar que )

Dobrar a mesma tira em oitoc partes iguais e dizer ao aluno

cada parte chama-se oitavo. Lembrar a turma que duas part
das oito sao g (dois oitavos) e assim por diante até tomar-
mos oito oitavos voltando a unidade, isto e, % =Sl

Marcar, com caneta azul, estes numeros e seus simetricos na
mesma reta em que ja estamos marcando os meios e os quartos,

-1 0 +4
T RN e e e s ) U e S
(] 1
2 B, | U S R AN 2l BESRIRIES, L
2 B AR B2 B TS ST qu e R I T TS
1l ] 1 i I i1 1] 1
_.-4; _--6- -g- —g +g_ +g _Lé +,ﬂ
4 8 4 8 8 4 '8 4
I I 1" "
8 ¥ 44
g 8 8 8
2) Tracar uma segunda reta, logo abaixo da primeira, e utilizar a

segunda tira amarela dobrandc-a em tres partes iguais. Dizer

aos alunos que cada parte chama-se terco.

3
] 3‘ = 1

(SN

1
-~ £}
9




L

. Marcar na reta estes numeros e Seus simetricos.,

—H 0 +1
L el ARGy LB R L :

gu .2 il 1l 1 s

3 3 2 3 3 3

0 professor poderia agora utilizar a mesma tira para divi
di-la em seis partes iguais, nove partes iguais, etc.

3) Tracar uma terceira reta e copiar nela todgs 0S numeros marca
dos nas duas retas anteriores.

-1 0 +1
RaZe) Ty 4-4‘4—4«-44~-|~~|—~4—_4—-4~4+—+— e Ly :
I ]
A0 5 e R 1‘_3_4,51372
b isiininie T S Sl i
5 2 2l i 2 3
3 %'5 4 3 4 4+3 l 5 % i
4 6 ? 2 2 6 4
'q 8 _'{f 8 G T ‘g g
8 24 5 gt
8 8 8 ‘g

0 professor pode tambam sugerir, oralmente, 3 turma outras
divisoes,

Este mesmo raciocinio deve ser explorado considerando ou-
tros inteiros consecutivos, por exemplo, +3 e +4, visto que a
distancia entre estes nimeros € a mesma que entre e B e por
tanto, deve-se apenas ter o cuidado de considerar o inteiro ante
rior acrescido das infinitas partes existentes entre ( Bl

Caso a turma nao tenha conseguido concluir que entre dois in-
teiros consecutivos quaisquer existem infinitOSrﬂcionaig o profes

sSor podera utilizar outros recursos, como por exemplo:

Tracar cutra reta com a origem na dobra da folha de papel alma
€0 OU no quadro de giz.

Utilizar a tira vermelha representando uma unidade de medida.




»  Marcar na reta +1; +2, +3 & +4 e seus simetEicos.

- Dividir a tira mermelha em duas partes iguais e marcar todos

os meipgs com a tira dobrada.

- Dividir a mesma tira em tres partes iguais e marcar na reta os

tercos com a tira dobrada.

« Dividir a tira aem quatro partes digudis e marcar na reta 0S
quartos com a tira dobrada.

-4 -3 -2 -1 0 + 1 +2 +3 +4
e 4—1r¥4——44ﬂ4+ 4~fﬂ—A4ﬁjﬂJ—4*444h4~~4-—4~m4—*4— == ~
i it Vi 1] L 1 1
SES TN O vl S " TR TR i
AR B0 20 T i?! i?l+2 POl Tl o Ry
1 Hi
“ ok el 203
S IR 34,388
0 professor deve verificar nesta etapa se os alunos ja con o

cluiram, de fato, que entre dois inteiros consecutivos quaisquer, o]
existem infinitos racionais.




RELACAO DE ORDEM E EQUIVALENCIA EM Q

1. Comparacao de numeros racionais com sinais diferentes

Explorando a ideia de comparacdo utilizada no conjunto dos
numeros inteiros, isto &, pontos ganhos (positivos) e pontos per
didos (negativos) e observando a localizacdo dos numeros ja marca
dos nas retas, poderemos concluir que todo numero raciona] positi

vo & maior que qualquer numero racional negativo.

Exemplos:
=t -% < TR -% < +% 5 -% < 1%
eefConipolieeaon de nineroctracionaislicon ozic o
Usando o mesmo raciocinio do item anterior, concluirzmos
que 0 zero e maior que qualquer nUmero racional negativo e nenor
que qualyuer numero racional positivo.
Exemplios:
S LU R A B

3. Comparacﬁglﬂﬁ_jETEﬂgﬁ7fg§j9pais de mesmo Sinal

a) Numeros racionais positivos

Observando atentamente a localizacao dos nlimeros racionais

positives na reta concluiremos que:

e D oot ©

Vi
o N




b) Ngmerosgﬁggjpngifngggativqi

Utilizando novamente a reta observaremos que:

=1 <;_A1. 3 _E :_,{l_ 1 _§{,E<nl , _.:_3.-:_21(_1(_?,(_1_
2 2 4 3 3 3 2 4 8 3 2 .
Sugestoes: j
a) Propor exercicios que oS alunos possam resolver com o auxilio e

de retas numeradas.

b) Fixar com exercicios do tipo:

— Complete com os sinais > <

wj—
N —

e
o #eEy

LI

8
9

O -—

— Coloque em ordem crescente os seguintes nimeros racionais:

; 1 5 1 2
1)» +4 ’ ‘“g £l 0 ] 'H‘ s "§
o 6 3 5 z 1 4
0 = fa g e Fyiod e e gl
11) 3 & 3 6 s 6 s 6 » 6 ] 6
A 6 9 : i
131) 0 a2 i3 E) 3 ) +§ > ""g 2 __3' 3 +'3_




GENERALIZACAO DA RELACAO DE ORDEM

1. Comparacao de numeros racionais com denominadores iguais

Utilizar duas tiras de comprimentos diferentes e dobra-las
na mesma quantidade de vezes, isto e, por exemplo, utilizar as ti
ras vermelha e azul e dobra-las em trés partes iguais. Identﬂﬁca;
0 racional correspondente a cada pedaco obtido e compara-los.

Usar exemplos de comparacac de numeros racionais com mesmo
denominador a fim de que os alunos concluam que a comparacao e fei

ot
ja 5]

pelos numeradores levando em consideracdo os sinais,

Exemplos:

v

1

I

s
£ O

v

+
Sl

A E?@paFQFéPuﬁﬁqﬂgﬂEﬁPEACQQiQQQi5 com numeradores iguais e deng-

minadores diferentes
No caso da comparacdo de numeros racionais de mesmo SSliniaile

com denominadores diferentes, poderemos comecar com o0s de mesmo nu
merador.

Observaremos, entdo, que:

il e I N L 0 LAl
7 2 3 & 8
peis aumentando o denominador, o numero de divisdoes efetuadas cres

ce e, portanto, o nUmero racional diminui ou aumenta dependendo do
seu sinal.

Representaremos este exemplo na reta para o aluno visuali-

zar melhor.

‘3 0 +1
- o = Jlo i S ORI, ..’_..‘”4, a1 S ) L [




3. Comparacdo de numeros racionais com numeradores e denominado-

reg_diferontqi

Para compararmos estes numeros racionais torna-se necessa
rio fixar o conceito de equivalencia e levar o alunc a calcular

numeros racionais equivalentes a numeros racionais dados.

Primeira etapa: Equivaléncia.

Material:

As tres tiras vermelha, azul e amarela.

a) Sugestao para fixar o conceito de equivalencia

Comparar +l com +§ e -l com -g
P 7 q 2 g
Verificaremos onde esta +% patireta s Pakpal Tstossviamos:di
vidir uma tira vermelha, representando uma unidade de medida,
em duas partes iguais.
=03 -2 = 0 +1 +2 +3
SMEBRTL L e Lo e
= Sy =]
0 +1 +1
2
Agora, O mesmo para +g. Vamos pegar uma tira azul, repre

4
sentando duas unidades de medida e vamos dividi-la em quatro

partes iguais.

=3 =2 -1 0 + 1 =7 = )
PRI B e VI 2t | il S, RS
S . S
0 12 +1 42
4

Verificaremos que a localizacao destes numeros na reta nu

. 1 2 = = : 4
merada e a mesma, Ou seja., +E & +‘4- Sa0 nNumeros racilonails e

quivalentes.

Repetir este mesmo procedimento a esquerda da origem para
1 2
= LS

marcatr e

4




=t =2 = 0 +1 +2 +3

S e e T S o i
f— o]
w1 s o
2
R .
-2 L0
q
Observar tambem que a localizacdo de —%— e ~% € a mesma,

isto e, estes numeros racionais tambem s3o equivalentes.

Poderemos concluir entdao que numeros racionais que locali
zam-se no mesmo ponto da reta numerada, embora representados de
formas diferentes, chamam-se NOMEROS RACIONAIS EQUIVALENTES,

Poderemos dar outros exemplos tais como:

Comparar ol e fé stk o

‘I +
1 3— E e =

(o}l N ]
g —

Observacao:

Todas as etapas a serem realizadas, daqui em diante, com ng
meros racionais positivos, deverao ser repetidas com numeros ra-
cionais negativos.

6) Sugestoes para calcular numeros racionais equivalentes:

i i ; : 2
18) Encontrar nameros racionais equivalentes a +

2N
3 2

Vamos dobrar uma tira azul, representando duas unidades de

medida, em tres pedacos iguais. Cada parte ficara valendo ;

Aqui

w| M

e interpretado como sendo a terca parte de duas uni.

dades de medida, isto @, £ [l de 2

3 3

2 unidades de medida

BT

| 23 ]




Observar com os alunos que

do como % + } onde dividimos 1 inteiro em tres partes 1 -

guais.

tambem pode ser interpreta

|

0 aluno ira marcar na reta numerada, +§ e -é 3
B 24 0 +1 +2
s ahe e R b s e T
B e
3 3

Vamos utilizar agora uma tira 2 vezes maior, isto e, uma

tira amarela, representando quatro unidades de medida. Pergun
taremos aos alunos:

— Se usarmos uma tira 2 vezes maior, quantas divisaes ou

dobras teremos que fazer, para que cada parte obtida seja 1gual
a anterior (isto e g e

BRI W T

4 unidades 2 unidades
b, (5

Esperamos que 08 alunos respondam que devemos efetuar o do

bro do numero de divisoes anteriores, isto R R
O 1 2 = 2 = ,X,, _,g = ﬂ_.
u seja, R 6
Logo: 42 = ‘%
0g0; hE e e
g 9




\TEA e

Pedir aos alunos que marquem na reta +

o

Verificaremos, entdo, que a localizacio destes numeros ra

C10N3is na reta & a mesma, 1Sto e, estes numeros racionals sao
equivalentes:

LR R gt
S Stk iE g JH gl AR 7
-1 0 +1
e N e e ! B } i R S
" i
3 2 Z 3
3 3 i3 i
" 1l I I )
6 Ll e 40
b 6 6 6
23) Encontrar numeros racionais equivalentes a 1% i

Consideremos, a seguir, uma tira amarela, representando qua
tro unidades de medida, dividida em oito partes iguais. Marcar

i
na reta ok
-4 0 +4
AN T e e T S RS e L AR
> i
8

Agora vamos usar uma tira 4 vezes menor, isto e, de uma u-
nidade. Perguntaremos aos alunos:

— Em quantas partes devemos dividir esta tira, gue e 4
vezes menor gque a anterior, para obtermos os mesmos pontos na

reta numerada?

R A A M i T e r.._.w,i
J ._.__i. N i Bl j_, s A ’ “.___J_ I L_ﬂ_ -
4 unidades 1 unidade

Wil =




Esperamos que o aluno responda que devemos dividir cm ape
nas duas partes iguais pois a quarta parte de B & 2, isto s,
8 4 =2 e anova tira 2 a quarta parte da anterior

(4 =4 = 1).
, ) 4 - A1 i fvimi ey
Ou seja, R 1sto e, T Lt M
e A ]
Logo: g +2 I
ot 4l
el A0 285

Se for necessario, dar mais alguns exemplos e concluir que:

Para obter numeros racionais equivalentes, multi-

plicamos ou dividimos o numerador e o dencminador
por um mesmo numeroc diferente de zero.

§?ﬂP”ﬁE_QE5PEF Comparacao de nUmeros racionais com denominadores
multiplos.

Considerar outros exemplos de comparacao, tais como: 4,

Lembrar que e facil comparar nimeros racionais de mesmo de
nominador e que, sempre e possivel encontrar nimeros racionais e
quivalentes aos que foram dados que tenham denominadores Tguais.

0 que e maior, a metade de uma tira ou tres quartos da mes

ma tirar?




Vimos que 1 - g. Comparamos entao £ com d (em vez de
1 : 3 ) 2 4 4 4
2 A i

Logo: +% < 3 BN S E, +% < +§

Perguntar ao aluno:

— Como vamos comparar -% e +g ?

Esperamos que o aluno lembre que nimeros pesitivos sao sem

pre maiores que numeros negativos, e conclua que:

il A
7 e

Estas comparacoes também podem ser verificadas na reta nu

merada:
24 { +1
ey .,7i¥~*ﬁ_ T jiiA ,*_,__,..-.}_.___-_LA__{_“_ —— :j_‘_u___“,,éh___ u__,._=_ 8 T e i
2 2 T
e
4
E aconselhavel dar outros exemplos, tais como:
— Compare os seguintes numeros racionais:; !
1 ' 4 2 & 16 5
+— + b t— I == =
a) R ) P e c) =+ R

Nesses exemplos iniciais, os denominadores s3g multiplos.
O aluno tentara encontrar um niumero que muTt1p]1que 0 menor dos
denominadores para iguala-lo ao outro. -

Mas, como fazer para que esse numero racional nao se altere?

Devenos mulibipl {ear o' nume Radok elo denoninadonds * il lors
racional dado, pelo mesmo nimero, porque ao multiplicarmos o deno
minador por um determinado nimero teremos multiplicado ©o numero
de divisoes do todo inicial, precisando, portanto, multiplicar tem
bém o numeradar pelo mesmo numero, para que o numero racional 0b

tido seja equivalente ao anterior.

t

No caso do exemplo ({a):




e
AR
AN A \\\
ANSANN :\,\L\“:\\t y

L=

. M-
Figura 2 E§§J§£§§§§§ﬁ§§§§ %

Figura 1

W —

0 pedaco retirado inicialmente (figura 1) foi subdividido
em dois, representando, portanto, duas partes da nova divisao.

0 aluno vai marcar na reta numerada estes nimeros racionais

e observara que:

-1 0 +1
_—tttt——tf-— Tt —+— - -4 — =
4 1 1 4
6 53, s, i
[} 1]
_e +2
b 6
+,,‘IA = _+g. ..,.g < .[...1
AT 6
1gia vz A1t
—3' o= 1—3 < +-6—
TGRS L 1 4
AT N s e R

Terceira etapa: Comparacao quando os denominadores nao s3o multi
plos.

o) —
w

Comparar d

0 aluno tentara encontrar um numero inteiro que multiplica

do por 2 dé como resultade 3 e ndo conseguira.

0 professor podera utilizar duas tiras de mesmo tamanho, u
ma delas subdividida em duas partes iguais e a outra em thesi pian
e dguais,  Ele mostrara aos alunos que ao redividir cada metade
da primeira tira em tres e cada terca-parte da segunda en deiis o
gar-se-4 a uma mesma divisao das tiras.




1 W
2 N E\\Q\ NN -_____1 _J 6
2 ‘””\\“‘ AR [, 1%
: HANTINNY | j 3

Estaremos mostrando que a ordem das divisoes efetuadas nao
importa, pois chegaremos ao mesmo numero de divisoes no final
00 L B T 7 T

Concluiremos assim que:

4] S
7 6
———D +.l < _fg.

ol ;
3
Rl T 013
? BE e

/__ RO ¥ a
2
L

Vale a pena, nesta etapa, dar outros exemplos. Convem res
saltar tambem que, em exemplos deste tipo, o aluno naturalmente i

ra multiplicar um denominador pelo cutro.

L conveniente o professor terminar esta parte dando exem-
plos, em que o produto dos denominadores de um numero grande, pa

ra estimular a utilizacao do M.M.C. (minimo multiplo comum).

Iremos comparar por exemplo

5 N
et

1 1

b

Pergquntaremos aos alunos (no exemplo (a) ):




— Sera que podemos encontrar um outro denominader comum,
menor do que o produto de 12 por 157

Concluir que as fracoes devem ser reduzidas a um denomina-

dor comum que pode ser ou nao o M.M.C,




OPERACOES COM NUMEROS RACIONAIS

I - Revisao de adigdo e subtracdo de fracoes

0 professor levaria para sala de aula seis tiras do mesmo
tamanho e uma tesoura.

Caso 1: Adicao e subtracdo de fracdes de mesmo denominador

Pedir a dois alunos que cortem duas tiras em sete partes i
guais. Cada pedaco chamar-se-a setimo.

— Se o primeiro aluno pintar um pedaco de vermelho e o sequndo
pintar dois pedacos de vermelho, quantos pedacos teremos pinta
dos de vermelho?

Quando ¢ aluno responder que sao tres pedacos, lembrar que,
como cada pedaco e um setimo, esse total obtido representa ftres se
timos, ou seja,

IR s
7 T
3
0 7 1
et i 1t R R SN RO R
(T
/ 7

— Se o primeiro aluno pintasse a tira toda, quantos setimos te-
ria pintado?

Lo L B ER e N
7 L BT RO R T L TR S SR
— Quantos setimos o segundo aluno deixou de pintar? Esperamos

5 : :
que os alunos respondam 3 € que expliquem como descobriram a
resposta matematicamente, isto e,

Caso os alunos sintam dificuldade em dar esta explicascio o




professor pode lembrar que a tira toda representa e que so fo

l
2 7
ram pintados j :

Caso 2: Adicao e subtracdo de fracoes de denominadores difcrentes
Nesta etapa utilizar quatro tiras de mesmo tamanho.

Um aluno vai dividir uma das tiras em duas partes iguais,

pintara % de vermelho e recortara este pedaco,

Outro aluno ira dividir uma das tiras em trés partes iquais,
vai pintar % de azul e vai recortar este pedaco.

Un outro aluno ira dividir a terceira tira em meios e a quar

tda tird em tercos, semirecortar ©s inedacos.
Nesta etapa, o0 professor poderé perguntar aos alunos:

— 0 que vai ocorrer se juntarmos os dois pedacos e tentarmos co
loca-los sobre a terceira e a quarta tipa?

0s alunos irao observar concretamente que este novo pedaco

nio e uma parte da divisao em meios nem da divisao em tercos.
0 professor pode perguntar a SEqQuUir:

i ! 2ran 8 : 1
— Ja gue nao podemos adicionar diretamente = com

5 , COMO po-

| —

deremos faze-1o07?

[spera-se que 0Ss alunos observem que se o nlmero de divi-

sges fosse o mesmo, seria possivel efetuar a adicao.

— Podemos achar uma divisao comum ao mesmo tempo a meios e tercos

S 1 1
para podermos efetuar a adicao e ?

Neste ponto esperamos que os alunos lembrem que podemos &
' ; 1 ! : 3
char fragoes equivalentes a e ey de mesmo denominador.




Quando os alunos tentarem responder as questoes antericres
e recordarem como encontraram as fracoes equivalentes obteremos que:

D e
Z@es " {E
U he e
S (5
Os alunos irao perceber que efetuar a adicao n ) sera

3 2 i b 2 3
0 mesmo que efetuar g 1 € e esta ja e uma adicao conhecida.

Poderemos, entao, concluir com a turma que, quando somamos
ou subtraimos fracoes de denominadores diferentes, devemos, ini-
cialmente, encontrar fracoes equivalentes as que foram dadas, de

mesmo denominador, e depois efetuar a operacao.

Outras sugestoes para rever adicdo de fracdes:

a) 0 professor pode colocar para a turma o seqguinte problema-

Dados tres quadrados de mesmo tamanho, onde um deles ta
dividide em quatro partes iguais, tendo % pintado de a:z.
o outro em cinco partes iguais, tendo % pintado de vermelnc,
0 que devemos fazer no terceiro quadrado para que tenhamos

B % pintado?

b) Caso ¢s alunos nao recordem o modoe pelo qual encontram fracoes

equivalentes, o professor pode mostrar para a turma, graficas-

mente, como encontrar % e

5




A

=
oo
oty
|z
27
Pzl
2
| |
=
~
Pd
Pd

0 professor divide um ?i)/

quadrado horizontalmen

te em quatro partes i- : g%%z

guais e verticalmente

77
em cinco partes iguais. 2;2?
7 2

A A ESEESSE SEREt i S -

Observamos que ja aparece naturalmente a divisao equivalen
te a quartos e quintos.

AN Sk
T

Aqui os alunos perceberao que =

0s alunos tambem irao visualizar, apenas contando os peda
. =

¢cos hachurados, que a adigao de } com % e igual a 5

(Observar que o pedaco que faz parte das duas divisoes de

ve ser contado duas vezes).




11 - Adicao e subtracaoc de numeros racionais

Superadas as dificuldades de somar e subtrair fracoes pode
mos somar e subtrair numeros racionais, aplicando a mesma ideia u

tilizada na adicao e subtracao de numeros inteiros,

Os exemplos abaixo tambem poderdo ser visualizados com au

Xx11io0 da reta numerada.

a) Se um aluno ganhar e % de alguma quantidade (tiras

3
7
la

w L‘--li—"

de papel, chocelates, bolas de gude. balas, etc...) quanto te

ra ganho ao todo?

1 3 2 6
('.’r'? ) 2= (‘}? ) + (‘f? ) = +7
. 2 4 1 ;
b) Se um aluno perder 39 e 3 de alguma quantidade, quanto
tera perdido ao todo?
2 4 1 7
(=5 0+ G5 1+ (g ) = -5
3 2 1
¢) Se um aluno ganhar 7 perder i ganhar T perder .
3 /
]

depois perder novamente 3 de alguma quantidade, qual sera a
sua situacao final?

(+; )~+(-§ )-+(+% ).F(_% ) +(_; e
Neste caso ele ganhou ao todo g N Loken (+% 0o (fl e
/
6 \ A
= +; e perdeu ao todo = » OU seja, (_? i (_% s (_§ )4_-?

Logo ele perdeu mais do que ganhou e para saber a situacgao
final basta efetuar a soma algebrica:

4 6 AR
(‘+-7 ) + ('j } = ?




Neste momento o professor dever: fixar a soma algebrica conm
exercicios em que estas aparecam sem parénteses e cutros que mos
trem aos alunos que os parenteses podem ser retirados,

Exemplo:

Calcular:




Jogo de dados.

Colocar no quadro uma pista com 13 marcos, convencionando-
-se que 0o marco central sera o ponto de partida, representado pe

lo zero.
P Rle o 7
Sl 3 2N
Convencionar, tambem, que cada intervalo entre 0S5 marcos

estara valendo 1/6, isto e, as pistas a direita e a esquerda do
marco central estao divididas em seis partes iguais, (Escolhido
1/6 por ser um jogo que utilizara um dado com as seis cace s

Regras do jogo:

12) 0s alunos poderao participar individualmente ou em grupos (de
dois ou tres alunos, ou a criterio do professor).

238) Fazer tabelas separadas para cada .grupo ou participante
3d) Determinar o numero de rodadas.
4a) Em cada rodada, cada jogador devera jogar o dado duas vezes.

5a) 0 nimero obtido na primeira jogada, indicara quantos marcos e
le percorrera para a direita, a partir do zero, parando no (]

timo.

62) Em seguida o Jjogador ira a tabela e marcara gquantos sextos po

sitivos percorreu.

72) 0 jogador efetuara a segunda jogada e os noves pontos obtidos
ele percorrera para a esquerda a partir do local onde ele ha

via parado.

83) Novamente o jogador ira a tabela e marcara quantos sextos ne-
gativos percorreu.

92} Agora, o jogador devera efetuar a soma algebrica e colocar na

tabela o resultado da rodada.




Termino do jogo:

Ao final das rodadas, cada jogador fara a soma algébrica
dos pontos obtidos em todas as rodadas e o vencedor serid o que ob

tiver maior numero racional (neste momento também estaremos recor

dando comparacao de numeros racionais de mesmo denominador).

Exempleo de uma tabela: _

19 jogador 29 jogador 39 jogador
D?OS £+) Resulta-
dd ](_. 1 d
o, do a
1e jogada |.o4ada
rodada ptos (-) Gs6ma. al :
da 28 leebrica)
jogada =
+.4_
22 g :
— = = 64 = = ] — — - .
rodada ¢ 5 7
6 ’vl
34
i rodada
!
|
l " 22l 5y e RSN o Wl el o B R £ i
i
|
i 43
; rodada
i
i Resultado Soma de todas i
! Final as rodadas ;




111 - Revisao de multiplicacdo de fracfes

 Sugestoes para recordar multiplicacao de fracoes

0 professor, nesta etapa, ja podera utilizar desenhos cu,
se preferir, continuar trabalhando com as tiras.

Optou-se neste momento por representacac grafica, levando-
-se em conta os seguintes aspectos: um possivel desinteresse do a
luno pelo uso constante de tiras e por considerarmos que ja esta

apto a comecar a abstrair.

a) Como calcular a metade da terca parte?

1
de §)

,-.
o) —

Iniciaimente desenhamos um inteiro dividido em tres partes lguais.

TSR R

: 17 LA ik
Retiramos 3 IS EoNet l,mw “} e agora o dividimos v
duas partes iquais, pois queremos calcular % de %

Ficaremos com k;f”
i

— Este pedaco representa que parte do todo inicial?

Para responder a esta pergunta precisariamos ter o inteiro

dividido em partes iguais a este pedacinho.

Vamos entao fazer esta comparacdo e verificar que este pe

dacor esta uconiciday baaveze snotodolinicia i




b) Pedir aos alunos que tentem calcular:

bl
% de %
S de
g de %

Sugerir que utilizem o mesmo procedimento, ou seja, que cal

culem graficamente como foi feito anteriormente.

Nestes exemplos, esperamos que os alunos observem que ao

! 1 e, 3
5 de 3 efetuam a multiplicacdao dos numeradores e
dos denominadores, ou seja, efetuam a multiplicacao de fracoes.

calcular

el o itz alnd e g naf icals’:

2 3 3 2
a) = de i b) T de =
1 3 3 1
2) Calcule:
R L e pe | L ol
3 5 7 2
3) Efetue:
TR e
T e
i e N OTH A .
M S ) A e | !
eVeig A s EIE e 1




IV - Multiplicacao de numeros racionais

Pedir a turma que calcule alguns produtos do tipo:

1i
1]

a) (+5) x (+3) d g (A k=3
B 3w )

e et S e

e) (+§) 5 (+%)

Esperamos nesta etapa que, apos a revisio de multiplicacao
de fracoes, o aluno seja capaz de efeutar o Gltimo produto pedido.

Logo, para multiplicarmos numeros racionais devemos multi
plicar as fracoes e obter o sinal do produto como na multiplica-
¢cao de numeros inteiros.

Deverao ser propostos exercicios de fixacao de multiplica
cao de numeros racionais. ;

Observacoes:

1) Se o professor quiser pode propor exercicios em que 0 alu, v te

nha que efetuar simplificacoes.

2) Como sera necessario na divisao de nlimeros racionais a nocao de
inverso multiplicativo, o professor podera incluir nos exerci
cios multiplicacoes do tipo:
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No fim destes exercicios o professor poder3 definir o in-
verso multiplicativo de um numero racional, diferente de zero,

como sendo um outro numero racional que multiplicado i@t

meire de como resultado a unidade.




V - Revisao de divisao de fragoes

Com o objetivo de levar o aluno a entender o processc ope
ratorio da divisao de numeros racionais poderiamos apresentar as

sequintes situacoes:

1) Uma escola recebeu 60 sacos de leite em pd para serem consu
midos igqualmente num periodo de tres semanas. Quantos sacos de

leite serao utilizados em cada semana?

0 professor depois de ter feito uma leitura do problema com
a turma, devera analisia-lo, isto &, verificar quais sao os da
dos do problema, qual e a pergunta e como devera solucicna-lo.
0 aluno respondera que sdo 20 sacos de leite, nois ird di
vidir 60 por 3. HMostrar entao que quando ele divide 60 - W

port s esta achando na verdade a terca parte de 60.
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ou seja, dividir por 3 e o mesmo que multiplicar pelo seu in i

Verso que e 3

2) Se outra escola recebesse 60 sacos de leite para serem consu
midos igualmente em duas semanas, € que voce faria para saber wa

quantos sacos de leite serao utilizados em uma semana?

0 professor deve proceder como no exemplo anterior para in

duzir o aluno a responder que vai dividir 60 por 2. €Ele de

ve mostrar que dividir 60 por 2 & o mesmo que calcular a
metade de 60,
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3) Se uma cutra escola receber 60 sacos de leite para serem con
sumidos em meia semana, o que devera ser feito para saber quan

tos sacos de leite a escola ira utilizar em uma semana?

>

0 proressor deve agir como anteriormente para que o aluno

responda que aulitipinEEre & 608 Fen S B




Logo (B0l %2 = 120

Dos exemplos anteriores Sabemos que para obtermos o gasto
semanal dividimos o total de sacos de leite pelo numero de se

manas. Logo, neste ultimo exemplo teremos:
60
B DR = 1200
/e

0 professor devera observar com a turma que dividir por um
numero racional, diferente de zero, & o mesmo que multiplicar
pelo seu inverso multiplicativo.

- Dar exemplos em que o aluno tenha que efetuar divisGes do tipo:
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A seqguir podemos dar excmplos do tipo:
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0 professor deve fixar com varios exercicios e problemas ou
seguir outras sugestoes como as que apresentaremcs.
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Em divisoes do tipo W 15 % 5. 40 professor tambem pode
explorar com os alunos a ideia de divisdo, isto &, quantas vezes
1

0 acta contido em 1.

0 professor pode mostrar graficamente;

0 aluno ira responder 3 vezes, logo, 1}§ S T N P




Se o professor escolher divisoes em que o divisor esteja

contido um numero inteire de vezes no dividendo, também pode ex-

‘plorar o raciocinio da divisde. Por exemplo, na divisao qﬁg 0
porofessor podera mostrar tambem gqraficamente.
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3 - 3 + 3 = 9
Conclusao: e S B 6 =9, ol seja, c esta contido 9 ve
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Em outras divisoes, como 2§§ , 0 professor tambem deve per
guntar gquantas vezes % esta contido em 2 e mostrar graficamen
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zes em 2 inteiros.

sugestoes de exercicios e problemas:

1) Qual vai ser o salario mensal de um funcionario nas seguintes
condicoes:

a) quando recebe CrS 90.000,00 por 3 meses de trabalhe?

b) quando recebe Cr$ 90.000,00 por 2 meses de trabalho?

0

¢) quando recebe Cr

90.000,00 por ; mes de trabalhg?
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2) Calcule graficamente divisoes do tipo:
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Y1 - Divisdo de numeros racionais
Pedir a turma que efetue .divisoes do tipo:
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Fsperamos nesta etapa que, apos a revisao de divisao de fra
cdes, o aluno seja capaz de efetuar a ultima divisao dada.

Logo, para dividirmos dois numeros racionais quaisquer, de
vemos multiplicar o primeiro pelo inverso do segundo e obter o si
nal do quociente como na divisao de numeros inteiros.




