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 GEOMBIRIA PLANA 

À — ELEMENTOS FUNDAMENTAIS 
Os elementos fundamentais da Geometria são: o ponto, a reta e o 

plano» 

Designaremos os pontos por letras maiúsculas do nosso alfabeto 

(A,B,CoD, -co)p as retas por letras minúsculss (a, b, & cco) 6 08 
planos por letras minúsculas do alfabeto grego (ec, à 9X, cce). 

2. = PROPOSIÇÕES GEOMÉTRICAS 
São proposições geométricas os postulados ou axiomas e os teore 

mas o 

POSTULADOS OU AXIOMAS são proposições iniciais aceitas sem de - 
monstração, 

Exemplos Postulados da reta 

2) A reta tem infinitos pontos. 
b) Por um ponto passam infinitas retas. 
c) Dois pontos distintos determinam uma única reta. 

TEBOREMAS são proposições que derem ser demonstradas para serem 
aceitas, à 

A este assunto nos dedicaremos na segunda parte deste trabalho . 

3. = CURVAS 
Dados dois pontos A e B de um plano, se deslizarmos a ponta de 

um lapis de A até B, sem levantá-la, estaremos traçando uma figura 
geométrica chamada curva. 

ALA, nd 

CURVAS FECHADAS — CURVAS FECHADAS SIMPLES s 

|» Uma curva fechada é uma curva tal que ao traçá-la deslocamos o 
lápis com continuidade sobre o papel e terminamos o traçado no pon- 
“to inicial, sm 

Se ao traçarmos uma curva fechada deslocamos o lápis com conti= 

Nulidade sobre o papel nfo passando por um mesmo ponto mais de uma 
Vez, temos uma curva fechada simples, isto é, uma curva sem cruza = 
Bento   
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INTERIOR E EXTERIOR DE UMA CURVA FECHADA SIMPLES 

Umas curva fechada simples determina no plano três conjuntos de 

pontos: o "interior" que é o conjunto dos pontos intermmos à curva, 

o "exterior" que 8 o conjunto dos pontos externos à curva e a curva 

propriamente dita, que não está contida nem no interior nem no exte 

rior., 

c | 
exterior | 

  

interior 

      cre 

Para distinguírmos com segurança se um ponto pertence ao inte = 

rior ou ao exterior de uma curva fechada simples, toma-se um ponto 

qualquer do plano que não pertença à curva etraça-se um segmento de 

reta que ligue esse ponto a um ponto qualquer da parte do plano ocu 

pada pela curvaí» &es o número de pontos de encontro do segmento de 

reta com a curva for par, o ponto é externo e se for impar é inter- 

nos 

No exemplo ao lado, AM 
corta a curva em 7 pontos, 

logo A é ponto interno e 
ao 8 ma | BN corta a curva em 8 pon 

y A re tos, logo B é ponto exter 

1 A AM 
o 

ada a 

4.= RETA, SEMI-REIA, SEGMENTO DE RETA. 
"A reta, como já vimos, é elemento fundam 

tem definição. 

NOTAÇÃO - Anota-se uma reta por um dos 

a) Letras minúsculas do nosso alfabeto ( 
r 

  

   

  

Exemplo: reta P 

b) Duas letras maiúsculas indicativas de dois quaisquer de ae 

Pontos, sobre as quais se coloca o sinal <-> , Assim a notação À? 

8e refere à reta que passa pelos pontos À e Bo, 
: =» 

a íB ao te A Exemplo: ret : 8         a rei
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fis. 4 

Semi-reta =Consideremos a reta "xr! e um ponto À É r. O ponto À dá 

vide a reta “rº em duas partes; cada uma delas chama-se semi-reta. O 
ponto A é a origem dessas semi-retas. 

h 

  

Fê 

Marcando os pontos À e B na reta, temos: 
AD, semi-reta de origem no ponto A, passando por B; 

+, Semi-reta de origem no ponto B, passando por Ao 

q B 
A A 

dE 

Segmento de reta - Seja a reta “x” e dois pontos distintos A e B 
pertencentes & retas. 

A 
VCS CS TIRIRA ar 0 E enetio cena ea 

o 

Chama-se segmento de reta ou simplesmente segmento ao conjunto dcs| 

pontos comuns Se semi-retas AB e. BÊ, Os pontos À e B são os extremos 

do segmento que anotaremos por AB e a reta “rx é a reta suporie do seg 
8 mento ABo 

QQuando escrevemos apenas AB significa que estamos nos refeindo à 
medida do segmento. 

Os segmentos podem ser: 

2) Colineares quando estão contidos na mesma reta suporte. 

A B e D 
rider Es E Sn é do and: 4 

% 
AB e CB são segmentos colinoares. 

b) Consecutivos quando o extremo de um é a origem do outro, não 
“possuindo outros pontos em comum 

> 
HG e TD são segmentos consecutivos 

e) Adjacentes quando dois segmentos forem simultaneamente consecu 

tivos e colineareso 

| | A B E O o ido E 

    
| AB e BC são segmentos adjacentes. 

à) Congruentes quando superpostos coincidem pod” gundo + ( Possu 
| CB à mesma medida)» s o 

Bo pas B E 

AB e CD são segmentos congruentes. 

PONTO MÉDIO de um segmento é o ponto que divide o segmento dado 
em dois outros congruenteso        



    

Fis. 5 

A M Er, 

M é ponto médio de ÀB, pois Al = MB 

POSIÇÕES RELATIVAS DE DUAS RETAS 

a) Paralelas são retas coplanares que seguem a mesma direçãos As 

- retas coincidentes são um caso especial de retas paralelas 

ais ea
 £ 

E 
É 

Pe = fs/%| 

b) Concorrentes são retas coplanares que têm apenas um ponto co- 

mm entre elas. 

Le »% 
  

gs & = 

Ps LN s=jAS 

  

  

Quando duas retas concorrentes determinam,no plano, quatro re 

-giões congruentes elas são ditas perpendiculares. 

  

ho at, R ; 
Ê 

E: IA Ap Se = a " poé== 

d
e
r
a
 

  

e) Revorsas são retas não coplanares que não têm ponto em comum 

TESE A: Dr 
A? 

1,4 54 

MEDIATRIZ de um segmento é a perpendicular 

Segmento o 

  

r dai mediatriz do segmento AB. / 

  

PLANO = O plo) como. dissemos no infeio é um dos elementos: “Sunêg 

Tentais de gecno prio e não so define 

1),7 SEMI=PLANO = Soja o plano st e a reta "7x" pertencente a «ia. re-     TV tar separa eé em duas partes o& e Sa, sem pontos comuns 
T 

* 

“a
my
 E 
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A reunião «Lou eta com a reta “r!, chema-se semi-plano. À reta 

| “sy & a origem de cada semi-planos - E 

  

sy 

    

SUGESTÃO DE TRABALHO PARA O ALUNO 

Apresentamos, como sugestão, uma instrução programada sobra os 

elementos fundamentais da Geometria. 

Este trabalho é indicado para revisão desses conteúdos . 

0 Orientação para responder à instrução programada que segue:     

a) Leia com atenção o ítem 1) completando de modo conveniente o 

espaço vago 

b) Vire a folha e confira sua resposta com a que é dada à esquer 

da do Ítem 2) na página seguinte, 

c) Caso você não tenha completado corretamente, volte e releia 

com atenção o ítem anterioro 

d) Caso você tenha acertado, leia o ítem 2) e complete-o conve = 

nientemente 

e) vá virando novamente as folhas, conferindo suas respostas e 

| completando o ítem seguinte até chegar ao ítem 4) quando você deve 
Q| retomar à primeira folha da instrução programada e, depois de confe, 

rir seu resultado com o dado à esquerda do ítem . 5) no segundo qua - 

dro, passe a respondé-lo e siga como antes. 

   Ver a sugestãio nas pás      
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bre e mesma reta o 
    Porque estão Bo= 

  

E 7: rim E NA R RA E 
SUGESTÃO DE TRABALHO PARA O ALUNO 

1) O ponto, a reta e o plano são os elementos funda 

RR mentais da Geometria. Estes elementos fundamentais aque 

ora. são o Bia eo RC não 

se definem 

5) Designaremos a reta, elemento 

maiúsculas |da » com letras minúsculas do nosso 

aifabeto (as bd; € c00) 

9) As retas tembém podem ser abotadas com duas le = 

rotas tras maiúsculas indicativas de dois de seus 

uaisquer. Sobre estas letras usaremos o sinal indicati 

vo de retas 4—s e 

plenos 13) Quando escrevemos "St" , “Bv, ... significa 

que estamos falando de o 

mw e, 
cOplenEsas 17) *" Ser coplanar" significa estar no mesmo E 

oo 21) A semi-reta tem origem num mas 

não tem ; ela é infinita apenas num sen 

tido. 

gemi-rota sh 25) Marcando os pontos A e B sobre uma reta, teremos: 

R AB, de origem no ponto À e passando pe 

a” lo ponto 6 BA » semi-reta de origem em B e pessan- 

do pelo ponto , me? 

findo dxima 29) Anotamos o segmento com duas le; : jas 

Eca indicativas do ponto de S doem tre= 

fis | pe, gobre as queda se coloca o 3 à SaORÊ er 

| veia 33) 08 segméntos que estão covER agree ato chal 
HM, W meados seguentos colineares, e a reta contém é chi 

mada reta suporte, RES 8 

geMi-peta na figura Roi ga , ÀB e TD 

Ho NR são ditos segmentos 
| ESgnento 

| 

  
   



    

  

“Eis, 8 
2) Designaremos o ponto, elemento 

  

so alfabeto (A, Bo CG cco) 

  

da » com letras maiúsculas do nog 

    

  

  

        
  

  

  

  

  

  

  

  

    

    
  

  

fundamen: 6) Assim, quando tivermos em Geometria, uma letra | 
; minúscula, sabemos que está designando ma $ 

QB 

- €> 
10) Assim, se escrevemos AB, significa que estamos 

DON TOS nos referindo à que passa pelos pontos 

e 2 

14) Recordando: as letras matúsculas de nosso alfa- 
planos beto indicem s as letras minúsculas indi 

cem e as letras gregas indicam fel 

28) A reta é infinita, isto é, não tem origem nem 
pleno e 

ponto 22) Para anotar uma sent-=reta, usaremos duas 
Mad — | maiúsculas, sendo uma a do ponto de origem o a outra | 
fim eu extres) de um ponto qualquer da semi-=reta, colocando-se so = 

Badede bre elas o sínsi —.» o 

E , - : ==> seni-pata, 26) O conjunto de pontos comuns bs somieretas AB 6 
R é o que chemamos "segmento de reta” ou simplesmen 

RECTA, te PU 
is o as de pontos comuns ks semi-retas ES 8 

| a Assam, AB indica um | og 
9Eâgem mos são ob pontos A e Bo 

c0liresy 34) "Ser colinear" significa estar na mesma a 

Suporte     
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3) Quando tivermos, em Geometria, uma letra maiúscue 
"aometria la, sabemos que ela está designando um : 

| 

7) Usaremos, então, letras de 
  

1 nosso alfabeto para designar as retas,     
  

11) Para designar o plano usaremos do 

alfabeto grego (at, PP 9 WA 9 wo) 

  

15) Ag retas contidas no mesmo plano são ditas retas 
coplanares., Então retas coplanares são con= 
tidas no mesmo planos 

  

    

19) Quando marcamos um ponto sobre uma reta, ela fica 
dividida em duas partes chamadas semi-retas que têm ori- 

entidade gem no marcado e sentidos opostos, 

Fim OU qro 

  

  

asa | Ea 23) Assim, MÊ indica uma que tem | 
o vias origem no ponto M e passa pelo ponto ê ; 

  

E” 27) Segmento de reta ou simplesmente 
aa é uma parte limitada da reta, 

  
    | 31) CD é um 

| Segmento são os pontos e o 

    

  

| 35) Quando dois segnentos são tais que a extremidade 
elis: RR ta de um é a origem do outro e não há pontos interiores em 

E um comum, eles são ditos segmentos consecutivos, Segmentos 
consesoutivos s£o tais que o extremo de um é & m 
do outro, e nfo possuem pontos interiores em comuns | 
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e 4) Usaremos então, letras sda SOR 
Fora nosso alfabeto para designar o ponto. 

mae 

fam Wmft Ee da cilce 8) Se escrevemos "a" ou "m", sabemos que estamos 
nos referindo a é 

E Rd: 

letras gre indi Latras 12) As le g esp carão os De ode 

sda 16) Retas que estão contidas no mesmo plano são cha- | 
y madas, pois, retas g 

20) Semi-reta é, pois, cada uma das partes de uma 
ponto que foi dividida por um ponto. 

E A RR 
mp 

| gemni-sreta 24) RS indica uma | 
B P 

que tem origem 

no ponto e passa pelo ponto a t 

    

  

Beguento 28) O sogmento tem origem e tem bi À o | 

MA = cpm 
|“ Bogmento |. 32) Retomando o que vimos, temoss MN jsmioa uma | 

“e que passa pelos pontos o 3 MNA N | 
BD que tem origem no ponto |   | remos o 

    
  

VN é um 4 i que tem og Eras 3 
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EXERCÍCIOS = GRUPO 1 

1) Represente um ponto e chams-o de “S", 

2) Responda: Quantas retas você pode traçar passando por “s" 9 

3) Marque os pontos M e No Quantas retes distintas você pode traçar 
passando por M e N ao mesmo tempo? 

4) Na figura abaixo temos: Ba 
a) O ponto de intersecção das retas AB 

e e é odevoco 

b) A intersecção das retas dê e EB é ão 

e) O ponto B é a intersecção das retas 
A B so0000 É 0099000 

& 

: d) Escreva simbolicesmente as questões 
&, Db, Go 

FE 5) Marque os pontos R, S, P, Q de modo que sejam colinsares. 
6) De acordo com a figura abaixo, escreva O que for pedidos 

+ E 

” D e 

EE
 T
OS
 

a) Dois segmentos colinearos: cscccssossecssso 
db) Dois segmentos consecutivos não colinsares : ceccsccscssccecs 
e) Dois segmentos colineares não consecutivos : ceccceccscccccos 
à) Dois segmentos consecutivos e colineares: coccsscscccsaco 

0 7) Escreva todos os segmentos que ficam determinados com os pontos P, 
» R da figura quo segue: 

o e 

P Q R 

8) Na figura abaixo, faça o que se pede & seguir:    
   

> o s      

a) Assinale a semi-reta RÉ com lápis vermeinh po 
   

b) Assinsie a semi-rota AD com lápis agul. 
e) Marque o segmento CB com lápis amarelo. 

à) Marque o sogmento AD com lápis verde, 

5 = ÂNGULOS 
Conceito=Chama=se ângulo a figura constituída por duas semi-retas Coat cones 

de mesma origem, incluindo uma das regiões por elas limitadas 

            
 


