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fro pri eded es das Relaxe des 

3) Rellexiva 

4 2) No diagrama do conjunto ACM : 

À -Trace a 8 Hechae cas im dicam 

A rela &o = de R em À j delínida 

fpor ao e mv ltiplo de yo, 

bo) Complete - 

Po | 

Ne) bpaas os elementos de A que 

São imagens de simesmos Apela relacás 

2 : j 

d) (Avais os Fa nas eo São A 

2)alNo diageama do conjunto Be 

Elie cen Tas techas que indicam a 

relaç do mM de Bem B: 

M=[66,5),(5,5), (34), (14,4)] 
b) vais os elementos de B quer Sdo imagens de si 

mesmos Seta relação MZ 

eltAvais os que nd» o são Z 

3) a) No diagrama do conjunto DCN'; 

“Trace as flecha s que indicam «q 

relaç do N e D em D, definida por 

he >u. 

bi) Complete é 

N= | 
€) idvais oe elementos de D Ge Ses Imegens de aê 

mesmos sela relação NZ 

d| btuyais os É id nes o SA aÃ 

     



Observe Les : 

Ne rólico do exercicio Em Lado onto possua aço, 

isto e, EA elermierido do conjunto À 2 irma gem de si 

nessa ela relação R; no ratico do exercicio & nem 
todo ponto Rose] laço” e mnê do exercicio &, nenhum pon 
Co taco. 

W Dizemos fnce 5 

DA relac co de À em À e reflexiva. 

À relaç ed mM ca DembB não | e reflexiva A 

A rela gos MEME VD era DO feio cel rellexiva. 
y 

De A Um modo geral 

Uma relaças R de À em À e re exiva se € So- 

mente se Vec A, (x, me)e R. 

Mo grático Ei EN 

q mó co para todo ponto do gráfico. 

E + « 2 Ê aa o . 2 e 

t) Simeétrica e fnbi-cimetrica 

4) ae Re | Rejane Sandra, Hugo, Carlos , Marcelo, 

Ana, Lyer anel. 

Sato pm Gas 8, Rejane e Carlos cão irma'os 

à Bvgo, Sandra 4 Marcelo São irmas 

Ana 2 Eu era a Sdo icmas 

e) Ne dia grerma de A trace as Zlechas GAL repre. 

Sertam a relaçao R de h em h j de linida. Appr tg é Irmão 
deY dl “ad EE 

b) Compl ete: 7 Wogo Rejane NE N 

R = ( ra IX 
f * Caros) 

| e “Sandra [ 

| Marcelo 
q Luciana”



a = o De du 6) ! e = &) Seta, És 24 ÃO y AS 3 & t; qo) E. N pen io eme 

diaar d + AT Re 2) No iagrama e Co Trace / Y 

  

/ e “As 
fecha Ss ua ima m a cela- | 

Eco 5 o SRA ' o pde Cemoe, de inida 4º er NES op vá 

Fo 
Ma “ E ai 

b) Complete : tear 

a 
3) Seja Dia | Dj 4% 402 bee a e Veado mo le 

Dema, m- |t3,4) (43), (85), (48,3), (a, 402) 
a) Ivo diagrama de vp iqece les Hechas Que 

fe pre sentam T. ada 
mr 

e a 7 a 
4 ef > 3 Dad! " 

a, e g 02 A a o ao “4 2 

= 

1 à q ) 
= 

ater e 
mass 

Osserve Gpue 1 

No Grafico da relação R, faia cade Llecha Fss 

doarte e Um ponto & outro, rd ovtra TRE frarte 

do Seopum do Arara v primeiro poi Com Siderados . Ge 
não ocorre nos neultcos ce be q, 

No gráfico a relaçao a ifzeiça Cada Eleeta Gus 
frarte de Uma porto are  OuUTTO , e e bo pri - 
meiro, não ha” fee. na Qua pafe ds segun do pa o 
primero : 

À rela cas R e simas bri ca : 

hs re. laçene Il e JÁ nao São simmedricas 

A relaças Eita Resinas drias. 

As relacoãe BR eT no& são ant-sime'lricas



  

De lá tim modo geral 

2) Uma rela e aí Rd heh e sime'trica ge e 50- 
mente se    

No grafico 

9 o 

ma y 

b) Uma rela ças R de Rem À e auti -simetrica se e 

Somente se 

No a ráico 

2 x E (para o + y) 

us) Transitiva. 
|Considere o conqunto a formado per alguns ota. 

netas do Se tema Sela r : 

Pe Mercurio, Vênus, Terra | E fer relaçao M de (E 

E delinida for Poe esta mais ae do Sol Ge pe 
a) No diagrama de ir trace as Hechas que re fora. 

Sentfam à relaçao MM. 

b) Complete: dpi 
M = | al e TR 

f 

| e 
Podemos dizer Que t q Terra ad y 

, NE Vvên u's A 

Se “Mercuvio < Ea! mars Ma: 2 
Cirapam eacrra + 

tróximo do Sol ae Vê iva ie] Representando Meraúnio 
Vênve 4 sho! mars proximo do 4por m, Vênus or ve Terra 

Sol ua e Terra tontos Merevtio for x ! fpode mos dizer Grau 

esta mais proximo do Sol que |Se (mu) M e ly, t)em 
Terra. ento (mitle Mo.



    
2) Considere o conjunto F, formada +pelos membros 

de uma milita; É] a 

Antônio, ai cle Manuel, At for Sua 
vez e! tai de Terinho, eb 08, reapechira entr, 
por GQ; Am € fe e taça PA qe Se pede : 

a) No dis amami ce E Trace as Lechas e Elcio a relação SUR o 4 de 
inida or a si de b) Comblete: f Da. elior a” 

S= | ANE 

Í o N 

Se lama Ss e Cm,ples ' m + j 

entas í ) ) & SG. Ee ; Rute 

) Seja Ds DA AB ENS T os clans do Boro BO 
definida for tor sul 

a) No diagrama de 
sentam a rela. c as Sh 

b) Com plete; ; As 5 Ea 

o 

8, trace as flechas que repre 

Se Lam nes números, “As REA A 

Cf eg. Se x maior fue 
f Ra É maior Que É) entas ppo- 

e mos afirmar du FRED o 

Tara as relaçoes pao pApodemos alirmar Rd 
Se e cota! RE o td e om v e y esta” Re is a ed 
com %,e ntos, ne echo Felino matlo com: Tore'm, pa 
nad podemos Jazer & mesma ad a rmacas para a re lacss. 

das e E dera relação S nad Frausiliva 
De Ui ima inodo acral 

Uma rela ços Ro AA e Eram sr tiva Selo 
Som ente S-2 

Np arático , ou 

 



Ra lorades da ordem e de equivalência 

Salad p= (4, del 9,45) e are rela cos Ao E de 

D de 9 o Red ae respealiva mente foov é 

(e e! mé hplo dey' 

“oc el menor pede a 

"oe e! primo Cormm Y 

toe tem o mesmo resto que y DA divisão pato 3 

Represente A y 8, Gen 

ea e E ra E Ea 
Pp E a g : R PB, fo N 

A N / AS 4 

I e4 | , 3º 

À f N ) 

4º 284 DO ae A A 
ap a Melo BT RR 

Reação O 

? dieta Y E! e P É 30 a y 

$ 3º A a e g | 

/ N / ) 
À e ! 

o Á 4 

k 1 
j o 

“a N ASA 

gº a do EA pla ar ú 
Rel 2. ge Rela ços D 

” 

Rae Cel de 2, É, fls putz 
As fosbeh, E Cotay o, D=(be th, 

E= (9. hi E z e h. o) a Ae relaçoãs de 

G em G de inidas Rca 
Ermo emana dao Ate ro de velas pao qu yo 
Fon X esta contido em yº 

Reprecenta as relaçors ER. 

) am. ) pas PE, td a E E q 

A vh 
f Er | 

8 A Eu Bo, | ; 

A e o Be. E 
o ” 4 E» f 

D À pDº if



Com Jete o acho aloaixo Rede cpigie lendo DS qua drinhos coOnve mentes fera imalica ra ca Ro prred odes das relaçoes A B, E, É, e 

1 
  

A Blc|lDl|e|F 
«a ! + 

Helbiexiva 
  

  
Sim etrica 

  
A nti- Sim Eles 

              Transi tiva       

E é | e 

Úwais das felaçoes jacima Seas QD mesmo Fem. 
“po A Fellexivas, simetricas e Ereiae ae 

ç (as soa, ao mesmo tempo, retlexivas, E e 

Simetricas 4 transilivas ? e 

“De um modo geral 5 

— Uma relagas 1% de hem A EM EN rela ça» 
; s SRA A el Ens 
de egunivalZa eia AS A é som exe Se R for rele- ERA alo pis A 
Xiva,. Sime'lriea e Tra msitiva. 

a - Uma celag o R de A em A. e! Uma relação de 
ocdem ER Somente se ia. sor cellexiva, EA ar 
brica e rara sifiva - 

É



  

INSTITUTO DE EDUCAÇÃO “GENERAL FIORES DA CUNHA 
ESTUDOS ADICIONAIS 1º semestre = 1981 

MATEMÁTICA 

PROPRIEDADES DAS RELAÇÕES 

I - REFLEXIVA 

1) ao No diagrama do conjunto A A A RE 

trace as flechas que indicam a relação P |. á f o 3 

de A em A, definidad por “x é múltiplo de yº. | ' | 

bo Completes No ; 5 Ta 
pre qui saia 

Go Quais os elementos de A que são imagens de si mesmos pela 

velação P? porem verme erre rmrirma 

& Quais os que não o são? 84 ra ! 

2) ao No diagrema do conjunto B / ag ) 
trace as fleçhas que indicam a relação M roi ç ; abç 

ão Bem Bo Ma [(5,5),(553)9(251)9(151)J. o 
bo Quais os elemontos de B que são imagens de ei mesmos pela 

relação? DA reis, 
Co Quais os que não o são? o EEN 

3) ao No diagrama do conjunto D Ee uti À ) 
trace as flechas que indicam a relação N f É 

de D em D, definida por “x Dby", o º pd 

do Complete: E ed 
is AR 

soQuais os elementos de D que são imagens de si mesmos pela 

relação Nº .. | a 
do Quais os que não o são? 

Observe ques 

Ho gráfico do exeroféfo 1, todo ponto possui"laço”, isto é, todo 

elemento do conjunto A é imagem de si mesmo pele relação R; no gráfico do 

exercício 2 nem todo ponto possui "laço" e, no gráfico do RAR PRãO 3 

memhum ponto possui lago, 

Dizemos que : 

A relação P de A em A é reflexiva, 

A velagão M de E em B não é reflexiva. 
A relação N de D em D não é reflexiva,  



De sm modo geral:     Uma relação R de A em A é reflexiva go e somente se Vx€ A 5 

(x,=) & Ro 

No gráfico : x «para todo pomto do gráfico, 

II-= SIMÉTRICS e ANTI-SIMÉTRICA À 

1) Seja A=[Rojene, Sandra, Hugo, Carlos, Maxcelo, Ana, Luciana o 

Sabemos que s Rejane e Carlos são irmãos, 

Eugo, Sandra e Marcelo são irmãos, 

Ana e Luciana são irmãs 

&o No diagrama de À trace as flechas que representam a relação 

R de A em A, definida por "x é irmão de y", LAO LAT rem 
“Mm, 

8 b. Complete : A/ ú a 
A = RA Sandra | 

is 1 aos o ) ; ) 
| Momesio Caco / 
EE a y / 

2) Seja 0=[10,15,27,42) No SE RE 
ao No diagrama de C, trace as flechas que indicem a relação L, 

te C em CG, definida por “x <y"o 4 É 40. cia 

be Complete: / ] ç (27 magenta, L= o A Co aque mpass 

3) Seja D=|3,7,18,402] “ea relação T,de D em D, 

ne | (357)5(703)9(353)6(1853)6(39402)) 
No diagrama de D, trace as flechas que representam To. 

e orem 

º Observe que : e sevdis 
No gráfico da relação R, para cada flecha que [ q 

pa rte de um ponto para ouiro, há outra que parte do se- 

gundo para o primeiro. O que não ocorre nos gráficos de N fee “voz / 
L e To De “ a 

qua 2 

No gráfico da relação L, para cada flecha que parte de um pon 

to para outro, distinta do primeiro, não há flecha que parte do segundo 

para o primeiro, 

“No gráfico da relação T, o que se observa? 

    E did E A ri is e Ti ca nd



A relação R é aimétrica. 

As relações L e T não são simétricas, 

A relação L é anti-simétricao 

às relações R e T não cão anti-gimétricas. 

  

De vm modo gerals 

&o Uma relação R de A em A é simétrica se e somente se 

No gráfico: 
E o oy 

bo Uma relação R do À em À é anti-simótrica ge e somente se 

No gráfico: 
Ee oy ( para x fg) 

TII=TRANSITIVA 

1) Considere o conjunto P, formado por alguns planetas do Siste- 

sado P=[Hercúrio, Vênus, terra ) e a relação M de P em P, defini= 
da por "x esté mais próximo do Sol que yº, 

&o No diagrama de P, trace as flechas que representam a relação Ho 
area caçar e tram qe 

fes bo Complete: ps Mercóriog E 
M= a N 

f € ) 
“ Terra Cê / 
md Envs 

Podemos dizer que: nr nc 

Se Mercúrio está mais próximo do Sol que Vênus e Vênus está mais 
o prósimo do Sol que Terra, então Mercúrio está mais próximo do Sol que 

Terras 
Representando Mercúrio por M, Vênus por v e Terra por t, podemos 

dizer que : Se (m,v)€ M e (vot)eM então (m t)e Mo 

2) Considere o conjunto F, formado pelos membros de uma famílias 
Antônio, pai de Manuel, que por sua vez é pai de Pedrinho, Represente-os, 
respectivamente, por a, me p e faça o que se pede. 

o NO diagrema de PF, trace es flechas que indicam a relação S de 

F em FP, definida por "x é pai de y''o ER 
pm a R ba Complete: A O! 
f ta? 

S= 
Ê e a. 

t
s
 
a
 

Se (am) € Se (mp)ES | 
então ( 5) É Bo o “P PAP 

   



3) Seja B=[5,7,14,15 ! e Ta relação Do E cu B definida por x yºo 
a. No diagrama de B, trace as ilechas que representam a relaç- 

  

mM Eis bo Completes Ha ç. Ne. 
Pa ; a Z " 

Sejam três números x,Y e Zo | é / 
À 5 o l a 

Se x é maior que y e y é maãor que 2, Ni Y 
Diem rm mea 

então podemos afirmar que x é A a 

Para as relações M e T podemos afirmar que Se x está relaciona- 

do com y e y está relacionadã com z, então x está relacionado com zo Po - 

rém, já não podemos fazer a mesma afirmação para a relação So 

Dizemos que as relações M e 7 são transitivas e que a relação 8 

não é transitíivao 

De um modo gerals 

Uma relação R de A em À pe transiiiva se e somente ge 

No gráfico : |. ey 

X a o8 

RELAÇÕES DE ORDEM E DE EQUIVALÊNCIA 

Seja P= (1,3,459515] e as relações A, B, Co8 D de P em P, defi- 
nidas, respectivamente, pox: 

"x é múltiplo de yº 

"x é menor que y" 

B "x é primo com y" 

“x Gem o mesmo resto que y na divisão por trôsr, 

Represente A, B, € e Do 

Relação A Relação B 

es “MS RD f of f 
eta RD dá o = Ai g . ? pi 

Relação € Relação D 

Pa. Tão aa aa 
/ 7 . f 8 
| o 1 ) | e 1 | 

' ! y f 
2. j N Sé A 

N º 45 di om ra “% ME 

 



Seja G= las B, € Do E r| onde A=) 

ridas por 3 

Es “X tem mezmo número de elementos q 

Ps “X está contido em Yº. 

Represente as relações E e F, 

Bobo) B=Ja,d/ » Om tal; 

= | eohot | e F= (ashçi,£) e as relações de G em G defi- 

ue x a 

tara a Sm e meme pare e q are v0 04 DRI A 8 e rn me 

Relação E Relação F 

A da A E " SF é [do 

(s E D ra é. Cc. «D PÁ 

complete o quadro abaixo, assinalendo com x os quadrinhos conve- 

ntentes para jnáicar as propriedades das relações A, B, € D, E a Fo. 
  Rel Ee RELAÇA 
PROPRIEDAD 

REFLEXIVA 

SIM ETRICA 

sol Ai RG | PE É 
  

  

  

ANTA —- SIM ÉTRICA 

TRANSIT) va 
beca em mar as Gm 8 € co rs as em eo Rae cris aderem enfiado cesatos 

Quais das relações acima são,ao mesmo tempo reflexizas, simétri- 

                    
transitivas? 

Quais são, ao mesmo tempo, reflexivas, anti-simétricas e transisivas 

De um modo geral: 

= Uma relação R de À em A é uma relação de equivalência se e so- 
mente se for reflexiva, simétrica e transitivao 

- Ums. relação R de A em À é vma relação de ordem (ampla) se e so- 
mente se R for reflexiva, sisiónicótrica e transi itivao 

EA me Ai db o id ese aiii pai iii ade DS Ns PD db O ae ST a RSRS RT ae DD VE


