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INSTITUTO DE FEDUCAGA0 ©“GENFRAL FIORSS DA CUNHA®
ESTUDOS ADICIONALS 19 memesire - 1981
MATEMATICA |

PROPRIEDADES DAS RELAQUES
I - REFLEXTVA

1) a. No diagrama do conjunto A A |
¥race as flechas que indlecam a relaglic P / At
de A em A, definidad por "x & miltiplo de y*.
bo Completes
: P = T it
8o Quals 08 elementos de A que s8io imagend de si mesmos pela

relac8io P?

- T ——————
sy i,
- ——,

&. Quais o0s que nHo o s&o? ,gﬂ,,,..__;;‘ £ :
2) a. No diagrams do conjunto B {"' v5 /
trace as flechas que indicam & relagfio M "‘m?’ﬂ i i
de B em By M= { (5,5}9(593);,(291}9(191)f. o
bo Quais os elementoe de B que sfio imagens de &i mesmos pela
relagéoM? St L NRET I
6o Quais osque nHo o sEo? AT T
3) 8. No diagrama do conjunto D f*:,w"J A / }
trace as flechas que indicam a relagtio N / 2 ,5
de D em D, definida por "x > y". é an’f
bo Complete: 17 R g
8c.Quais os elementos de D que s8o imsgens de si mesmos pela
relagto N?

do Quais os que nHo o mEo?

Obtserve ques

Ho gréfico do exeroféfo 1, todo ponto possui®lago", iste &, todo
elemento do conjunto A é imagem de si mesmo pelm relacHo R; no gréfico do
exercieio 2 nem todo ponto possui "lage" e, no gréfico do exercieio 3,
nemhux ponto possui lago. !

Dizemos que 2

A relegto P de A em A é reflexive.

A relaglio M de B em B nflo & reflexiva.

A releglio N de D em D nflo & reflexiva.




De wm modo geral:

Uma relacHo R de A em A é reflexive se e somente se 'Jx &€ A,
(x,%x) € R. ‘
o gréfico ¢ x 4 ) para todo pomto do gréfico.

ITI- SIMETRICS e ANTI-SIMATRICA

1) Seja A::[Re;‘ganeg Sandrs, Hugo, Carlos, Marcelo, Ana, Luceiana} 0

Sabemos que § Rejene e Carlos s8o irmEos,
Hugo, Sandra e Marcelo s8o irndos,
Ana ¢ ILueciagna p8o irmés.
2. No diagrama de A trace as flechas que represen'i:am a relacgHo
R de A em A, definida por *x é irmHo de y", ” Bl - e

&) bo Complete A/ .-:I*e.:go ‘ Regane\f;;
R = B Sa.lg&ra '%
| HMarcelo (?!axo'los ,E
2) seja c—{lo 15,27, 42] i .=_%I'“°iana
a. No diasgrema de C, irace as flechas que .“ndicam a‘;élé‘ég; Ly
de C em C, definida por “x <y, A, o s
b; Complete; ,15
\ 2 <7 masapeda
3) Seja D=13979189402l[ " e a relagHo T,de D em D,
P= { (397}9(793)9(393)9(1893}0(39402)}
No diagrama de D, ftrace as flechas que representam T,
® Observe que @ D 3’;'””%1“"\‘
No gréfico da relagBoc R, para cada flecha que j 7. :

pe rve de um ponto paras outro, hé outra que parte do se-g
gundo para o primeiro. 0 que n8o ocorre nos gridficos de "h 4.0 Y02 }'

e,

b
L 9 T o N “, o ’/
e T

No gréfico da relacHio L, para cada flecha que parte de um pon
to para outro, distinie do primeiro, nEo hé flecha que parte do segundo
para o primeiro,

No gréfico da relaghio T, o que e ohserva?




A relagtio R & siméirica.

As relagbes L e T nBo s8o simétricas.

A relacsio I, é anti-simétrica.

As rolagfes R e T nHo cfo anti-simndtivicas.

De vm modo geral:

8. Uma relagiio R de A em A & siméirica se e somente se

No gréfico:
X o o) ;}?’
bo Una relagHo R de A em A 4 anti-simdirica se e somente se

No gréfico:
% & oy ( para x 3 y)
ITT=-TRANSITIVA
1) Considere o conjunto P, formado por elguns planetas do Siste—

e P={Mercﬂrio, Vénus, Terra} e a relagBo M de P em P, defini-

da por "x estéd mais préximo do Sol que y*,

8. No diagrame de P, trace as flechas que representam a relacko M.

- A i i

bo Completes o 0 Mereurivg is 8
M= i . s
. @
‘~1.e"-a Vé‘nvs_“‘_*’!‘
Podemos dizer que: e DL o o

: Se Mercilirio estd mais préximo do Sol que Vénus e Vénusg e9td mais
@ présimo do Sol que Terra, entBo Merctric estd mais préximo do Sol que

Tarra.
Representando Merciirio por M, V8nus por v e Terra por ¢, pocdemos

dizer que : Se (m,v)€ M e (vyt)E M emtBo (m,t)e M,
2) Considere o conjunte ¥, formade pelos membros de uma famflias
Antdnio, pai de Manuel, que por sua vez & pai de Pedrinho. Represente-—os,
respectivamente; por a, m e p e faga o que se pede.
8. No diagrema de F, trace as flechas que indicem a relackic S de
P em Fy; definide por "x § pail de y". g
b. Completa: '

,,\Z

§= ' e
Se (a;m) € S e (m,p)€S

enifio ( o ) ¢ S, .



3} Seja 3:{59791@g15}- e T a relagle De B em B definida por x y9.

a. No diagrame de By trace as I'lechas gque representam a relag-

e
e

b. Completes ' g"éx o
= ‘ =
Sejan tr&s ndmeros :,¥ o Z. ' 2 ;
.-‘ 5 & -"Jf Q.‘f
Se x 4 malor que y e y é mador que z, N fff

a

R ] e

ent8n podemos afirmer que X & cocescsccoss
Para & relagles M e T podemos afivmar que 3 Se x esté relaciome=
do com ¥y 8 7 estd relacionadd com =z, ectBc x =sté relacionadp com z. Po =
rém, J& n¥o podemos fager a mesme afirmacto para 2 relagdo S.
Dizemos que as relagBies M e 7 sHo transitivas e que a relacglo S
‘inﬁc é transitive.

De um modo gerals
Uma relaglo R de A em A pe ftransiiiva =e o =zomente se

Ro gréfico : o

X o o

RELACOES DE ORDEM E DE FEQUIVALENCTA
Seja P= {193g499,15j e as relagles A, B, Cyge D de P em P, defi-
nidas, respectivamente, por:
"x 6 miltiplo de yv
"x é menor que y"
® "X é§ primo com y* _
"X tem 0 mesmo resio que y na divisfio por trésv,
Represente A, B, C @ D,

Relagao A Relagﬁq B
F? ’;""7 'S_‘Ih Sl . i 9 7 P 2 ’-rA & . -::{““‘ H
.""’ a B / - s
i o I ) (3. }
‘L\;{‘E— : ."I" “‘\“‘ L ? v j r"
Relagto C Releac¢lo D
} "ﬁ,/ £ i s " a 777:3.; : e
4 & ? 3} ) 9 ’\
{ e i !; « 4



4
/
’5

/

Seje G= {A. B, Cy Dy B, T} onde A=fa,v0) o B=fasbf, o= |afs
U {bﬁcﬂf} s BE= §g9h“1§ e F= igﬂhwivf} e a8 relagBes de G em G defi-
nidas por :

Fs "% +em meemo mimero de elemenios que TV

¥: *X estd contido em Y.

Represente as relacles E o F,

Relggﬁo E . Halggﬁo_r
R N s W) JF A e Y
-~ ”:; ﬂ 2 - R
4( . F FY
'b. t oD "‘\'-:L < e L) ,

Complete o guadro abaixo; assinalendo com X 08 quadrinhos conve—

nientes para indicar as propriedades das relajfes A, B, C, D, E @ Fo

® spien
NELAG A

PaoPRIEURT 2 o 0 Ao Bigl PR elE ] P
REFLEXIVA

S1 M ETRICA

ANTY - S M e"ra,ch

TRAWSITIV A

e - LA L TP SR MR S - om

Quais das relacgdes aeimaw;aoqao mesno tempo, 1:eflexinasp simétri-

cas @ transitives?

Quais s8o; ao mesmo tempo, reflexivas, anti-simétricas e transisivas
tivesy

De un modo geral:
— Unma relacBio R de A em A é uma relagdo de equivaldnecia se e so-

mente se for reflexivae, simétrica e transitiva.

= Uma relagfio R da A em A 8 vma relacHo de oriem (ampla) se e so-

mente se R for refiexiva, gniisuiwdtrica. a frensitiva.



