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CENTRO DI FROT:SSORIS LRIMARIOS DG ZSTADO DO RIO CRANDE DO SUL
CRUPO DS 1BST'ID0S SOBRT O TNSINO DA AT ATICA D3 FORTC ALSGRE.
CURSO: MATEMALTICA RIFORMULADA PARA 12 ANO PRIMARIO, 1'971

A CLASSIFICACAC DAS RELACUES

Fesumo =laborado pela prof? Bsther I. Grossi

Uma relacio ¢ um conjunto d2 paras ordenados. Para

b1

formd—los nos servimos de um ou dois conjuntos iniciais e uma lei segunco

a qual assoclamos os seus elementos. Podemos tambdm dizer gque uma relachc
¢ um sub—coajunto de um produto cartesiano.

As relacdes podem ser classificades segundo VEries .=
critérios. Um déles é guanto suas propriedades

reflexiva

simétrica

transitiva

gque s8¢ s3o possivais de se rsalizarem guan-
do os conjuntos de partida e de cheguda sdo coincidentes.

A reflexividade se caracﬁeriza pelo relacionamente de
todo elemento consigo mesmo, qu2 num esguema sagital (onde se usa flechag
gparece como uma lagada sm cada ponio representativo. dos elementos. Consi
derando os pares ordenados, a reflexividade se caractgeriza pela prasenga
entre éles, de tantos pares cujo 12 e 2° componentes sao iguais, dquantos
o530 08 elementos do conjunto em gus se aplica a lei.
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A simetris nos diz que, se umr elemento se rzlaciona -

(o - . ~ .
, éste 22 se relaciona com o 1°2. S&c as flechas de ida e de vul
ta no esduema.
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A transitividade sz rafere &s relagGes que, se
sentam os pares ordsnados
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apresentam também sempre o par
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Oz esguzmas sagitais representativos da transitivide -

com um 22

apre-

de s803
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% preciso observar bem gste caso.

Hd um eaminho de 'a" para Ye!s Lo cutro de el pelrs
"d"s por tanto para gue seja transitivo e préciso que haja de "d" para
ug", ou seja a lagada em "d". Por outro lado, como se peode iniciar a
trajetdria partindo de "s", constatamos Jue hd um caminho de "e'"para “u
outro de "d'" para "e"; donde para gue haja transitividade deve haver
ma lacada =2m "e".

Uma relacio que apresente no seu esquema represents

2

tivo algo como o0 gue se segue, nao serd transitiva.
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Entretanto, se no esquema sncontramos apenas
ndo teremos nada gque contaries a2 transitividade. 3sta nos diz que, se h:
2caminhos, deve haver ua terceiro que me leve diretamente da 12 pasicol
% ea, Mas se ndo hd dois caminhos, nZo € feita nenhuma exigéncia.

( % dtil gque, euw matematica, nos habituamos a obsar
var rigorosamente o gus dizem as definigles, As nossas intuigdes devem
ser postas a servico dessas definigdes e n8o tentar o contratio).

A partir dessas definigdes podemos classificsr da¢
relacdes em:

reFlexivas, ndo reflemivas, anti-reflexivas

simdtiricas, ndo simétricas, anti-simétricas

transitivas,n8o transitivas, anti-transitivas.

Combinea:do essas propriedades temos as

reflexivas
relagtes de equivaléneia Jsimétricas
tfransitivas

Jénti"simétricas
e as ordens <
l?ransitivasﬂ
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Dxiste pcém, um outro criterio para classificacio -
das relagdes que considera o numero de veézes que figuram os 2lemznt-
dos conjuntos nos pares ordenados.

Para ssta classificagdo pclsmos ter conjuntos de par
tida e de chegada diferantes, ou seja, nao coincidentes. De acordo cow
csta classificac8o, considerando em primeiro lugar os conjuntos de par-

tida, a classe mais imporsante € a das:

Aplicacoes
Se todos os elementos do conjunto de partida aparersn
uma 86 vez como primeiros componentes dos pares ordenados esta rzlagh

4 uma aplicagdo.
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j/ No esquema sagital isto corrsspond=2 & jue, de cada ele--
/f mento do conjunto de partida, cai sempre e apenas uma so flecha.
! A
/ Tambsm podemos dizer que uma relagao e uma 2

\\}_“

plicacio se o dominio coincidente com o conjui.-

to de partida e se cada elemento deste apars

e

sé uma vez na rolagio.

Anslisando as fas. componentes dos pares ordenades cias
gificamos as aplicagdes em:
inj2¢0es
" sobrejecdss
bijecdes
Injectes, se os elementos do conjunto aparscem
. no méximo uma vez nos pares ordenados, ou gque no conjunto de chegada nZo

pontos miltiplos.

A aplicagio € uma sobrejegdo s2 os elementos do conjurnic
de chesgad . aparecem SO mengs uma vez nos pares ordenados de relagfo,isfo
gue ngo hda pontos livres na chegada.

A aplicacglo € uma bijegBo se os elementos do conjunto da

chegada aparecem sempre somente uma vez nos par:s ordenados.
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Os esqguemas sagitals representativos da transitividade s8o:
7 G 7 2
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I preciso obsexrvaer tem éste. caso.
HE um caminho de "@" pars "e'; um outre de "e" pars "ds por tanto
para que seja trensitivo & precisc que haja de "d" para "4V ou Seja lacga-
da em "d", Por outre lado, comos pode iniciar a trajetdrisms partindo d
"e', consiatamos gue ha um caminhce de "e Y para “d" g outro de "gn )
e haver ume lac¢ads em "',

av
A e ey ~11a STTAC AT e T J FE e
Ume. felggaﬂ e apresente NO Sell esguens represe neativo algo Coimno

"\
Entretanto, se no esgusme cNCONGIEMOS 28Penas %P ™,, ndo benos
neda que contrarie a transitividade, Esta nos diz aue. se hd 2 caminhos,

deve haver um terceire que me leve diretamente da 18 posicéo a 32, Mas
se ndo hd dois caminhos, nfo & feita nenhume ewmigdneia,

(B dhin que, em matemditica, nos hebituemos a observar rigorosamenia
o que dizem as definig¢les. As nossas intuigbes devem ser postas a sewvico
dessas definicles e ndo btentar o contrdrio).

A partir desses definigses podemos clessificar as relacBes ems

reflexivas, nfo-reflexivas, anti-reflexivas
simétricas, nlo-sindtricas, anti-simdtricas
transitivas, nfo-trangitivas, anti-trensitivas

Combinado essas propriedade Lemos as
reflexivas
relagbes de equivaldpeia Y} simdétricas
trangitivas

anti—-gimétricas
e as prdens
trangtiviss




Existe porém, em outro critbérlo para classificacio das rela —
GOes que considera o nimero de VEzed que figuram os elementos dos com

Juntos nos pares ordenados.

Pera este classificacdo podemuz ter conjuntos de partide e de
chegads diferentes, ou seja. nfo colncidentes, De acdrdo com esta
classificagfo, considerando em primeiro lugar os conjuntos de parti-

da., 8 classe meis importante & a debs

APLICACOES

Se todos os elementos do conjunto de partida apa@ecem uma sé
Vez como primeiros componentss dos parves ordenados esta relacg&o &
um aplicacfo,

No mesmo esquema sagital isio corresponde a que, 8é cada eslemen-—
to do conjunto de partida, sai senpre e apenas uma sd flecha.

Tumbeém podemos dizer gue ume relacho
¢ uma aplicagi&o se o dominio coindi-

Egn de com o conjuntc de partida e se ca
o de elemento deste aparece sé uma vesz
ne relacéo.
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