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AREA DO TRIANGULO 

TRIANGULO 
  

Area = base x altura : 2 
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Area = lado x lado 

    

  

  

  

   Area = base x altura 
    

  —_
— 
>
 

A=bxh 
  

  

  

      

    

, 
Fe, 

  

    
  

A=2xXQ2 = Q? 

AREA DO PARALELOGRAMO 

PARALELOGRAMO . 

Area = base x altura 

| A=bxh 

AREA DO LOSANGO 
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Area = Diag. maior x diag. menor : 2 
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TRAPEZIO 
  

=— b —e 

    
  

  

 



| 

£.6- Gen. flers de Cunha- Gasne meds — Metemcdt ca 

ESTUDD OG RE CUP ERAS T SOA 251 
J) Oblenha 2 meme [Kem cede taco. 

@) A=(dixlaxr , oncke O44 = 33 

by Az (Oiflacr, onde O4A* i~4) © ( av-33) 
je A c<y 

yA = (Gry) nds Ore YA + (aus) x3, © O44 eres 

Ut KES 

(-j\ , % r>y 
) Az (Qui) 4x2, tal oe aie 

:) Delermina «e y de modo pre 28 denha Azt 

*) _f 2 adxe-k 

7) A= (5 Sea) / b= (3 4 ) 

-\ wac(M7 ayo (LR 
- oe _ {2% 

3) Dados Az (aig) ana, Ai 23¢-§ B= (Po), 
a ney va banrcdo oo A-=B. 

‘) clas rons 

j Daden op ovabrys Ae (2), 0-(8 8) C(24) 
ealwia : 

oe) At+darec d) 2(A-B) ~d( Otc) 
T 

b A-BH-C RL) 9A ->2'-C 

c) aB-$AtOCS 

5) Delkermina 
oO valores ole «K 2 y po ca os AMOS + 

essere 
6) Dades as mobnays A-(3 ‘| 2 e- (5 hi itso 

O «dal ork X +A-B=0 

) Sendo A-(2 72) 822 SEO a) 
a) A-% 

b) (A+ ®).¢ 

“ [ta -O)4C | r 

mina a ene 

ag    





_ INSTITUTO DE EDUCAGAO GENERAL FLORES DA CUNHA 

ESCOLA ESTADUAL DE 1° E 2° GRAUS 
© 2° GRAU NOTURNO 

Disciplina: Hol : Prof.: Towa CaS 

Semestre: 52 Turma: Data: /_ J a 
Aluno{a): 

Estudos de Recuperacgao 
    

  

  
  

waa 

en ; . : i 2 , se Vaz — 
1) Dada amatriz7A = (a;)3 x 2. tal que ay = 3/ — 2/2 B= (bijjaxr com by = {% seg at Aloe le sty ide € 

44g se > 

a) A: bs b) (A -3)*- 

z) Construa as matrizes: ~~ — 0,sei<j 

. . b) R= (aja x3, tal que aj = 43/ + 2), sei=j 

: i? -2, sei>j @) P= (ay)4 x2 tal que ay = (i+ /)? - 10 

i 4 a 

2, sei=j 

3i,sei<j , determine: 3) Sendo A = (a)2 x 3, CoM ay = 2) + 3), @ B= (by)2 x3, com bj = | 
i? + j*,sei>j   

by (a+ey = 

  

  
  

  

  

ay As B > 

2 08 -1 b 

h), Dadaamatriz |5 -2 3 4], calcule: A) ay, + agg + agg I Bae an 

150 6 

. |2 4 7 ~0 
5) Dadas as matriz: 5 10 2\° Calcule:: OQ a34—- a2 = bb) ais + aaa = 

3.6 1 8 

  
  

  

  G) . Consriderca a mate 3 apradcada, (? & i}: Co\elha a av (even Go 

4, %LO 
codubo wu 

entre o yicduke dos vlementos Aa Avaaunal 

cos clemento> da cragonal Sroumnakaern 

porepel x © ye 

4») Sabendo que M 6 matriz diagonal, calcule o produto dos elementos da diagonal principal. 

ened died 

x-6 .2x-y 

  

    

- . x + - . 
g) Calctilar os valores de x¢ y, na matriz A = wy ay — * , de modo que cla seja uma 

. og. 5x +10 3x + 2y 
matriz diagonal. 

9) . a 0 2a+d 
Calcule a + b+ c+ d,namatriz I, = 0 c-2 d+2 

b+5 0 1 

  10) | sendo a= Rich M™—" |) eB= 8 6 , ache os valores de x, y, me para que se tenha 
x-e2y 3mtn = 

-A=B. 

) Palcule a, b, ce d, de modo que se tenha: (2 ~ ° %) = ( 1 “15 ) 
3b+1 6 b+5 b+d 

  

2 steht ay xt Mpa ye reo i Bi Sendo A = 
(2) ence Fe + 2-5  



( 
(   
~ 357 

E)) Dadas as matrizes A = (ay}2 x 3 Com a,= i+ 2jeB= 4b 2 cleus (a — 0), sabendo que A = B. 

    

  

  

  

  

  

14) Dades as matnage ,_ | 8 6 9 pu [12 6 2] 9 debeemine: 
, -1 -3 5 ~ £40 8] 

a) A-26: bj SBA + Bz 

. . 2: 19 87 = |6 10 0O ina 

15) Dadas as matrizes A ¢ B, do mesmo tUpo, A= K 3 1] ve 8 I 3 al determina : 

o 

a) (3A + 3B) by A-2B = 

. 3 -l 2 3 
16) Dadas as matrizes A = (; :] eB= (| 10) , calcular 3.4 — + B. ~ 

A 49 34 ~ 
£7) « Dadas as matrizes A = (4 ‘), e-(*8 4 oc-( “40 ‘3 , calculec: 

A 1 
a) 2A - 3 8 d) -3A + se 

A 3 } . Dadas ° eee s . 

2 + . 

a-(2 ) a=(,3 \ec-(2 °) pcaleule < r 

a) Ar Orcz b) ZA-3B+C= 9) C -20: A) (@-A) = 

L4) Dadas as matrizes Rerprokan 

3 0 4 -6 1 0 
A= _B= , a) x= 

-6 9 -8 2 - 

5 -10 0 615 "eel 
c= eD= ’ 3 -1 

16 20; ~ 5 0 

encontre a matriz X, tal que: x 
[ 

a 3X-A=0 . a > \ 

[a] b. 2X+B=0 wha 4 
1 = ce 7% +D=8 

4, 5X-C=D 
    20) Dadas as matrizes | . Re Ey. 

A= B= ec= ’ a . 2 o 

0 1 4-4 34 “ ; 2 

calcule: bl 8 --8 
3B 2 

a 2A 42 -3 

b. 38 QJ 7 =" 

. 2A +3B Cc 27A438-C 5 
- 9 -6 

d. A-2B+5C a) ar 16 
A-2B+5C0 &  
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EXERMMOS OE FAKACKS 

MATRIZES a 

  

1. Considera a matriz abaixo e determina o valor de : 

_... - .INSTITUTO DE EDUCAGAO GEN FLORESDACUNHA 

9, Calcula x@ y para que sejam iguais as matrizes: 
3x 6 6 6 8 x3) (8 9 xy 
5 y}= (s 3 4 4y }-\4 2 2 

2x-4 3 6 3 5y-x 6 Ax + 2 =«8 
3y+l o}=|[5 0 3x - (5 6 5 y/2]7   
  

a) da + diz 
6 4 -1 b]) a33 - ax 
2 0 “a c} aa + 4an 
4 2 3 

2 -1 -3 
2. Escreve a matriz opostada matriz A onde A = ‘ 

3. (-2 3 

3. Escreve a matriz transposta da matriz 8 = ) 
4 

4. Escreve em cada caso o matriz A: 

a) A=(aij) .2x3 talque ai = -2i+j b) A=(aij}).1x4 talque aij =i-j 
c) A=(aij), 5x1 talque aij = i! d) A= (aij }.talque i/j 
e} A=(ai}.1xl talque i+ j fF) A= ( aif. 3x3, talque aij =( i+f) 2 

aiy= — g) A= (Qij) .3x2 talque aij = (-1)4 +i 
i+j h}) A= (aij},3x4 talque aij = 2 

i) A= ( aij), 4x3 talque aij = 0 i) “1 se ij 
l se i>j A= (aij). 3x3, tal que aij = 

I) A= (aij). 3x3 tal que aij -? I se ifj 
3 se i<j m) 2i+j se iF 

(3i seis j A= (ai;),3x3 talque aij = n) A=(aj;), 2x4 tal que aij = ls se ifj 
5j se i<j 

. Escreve a matriz iransposta da‘matriz A = (aij) quadrada de ordem 3 definida por 
4i se ix 

aij = 

i+jse i=j 

6. Calcula os elementos da diagonal principal e da diagonal secundaria das matrizes : 

a) A=(aiy) 2x2 com aij = 61-3] 
b) A=(ai) 3x3. com aij = i+] 

5 7 2Xx+4 
7. Calcula x e y para que a matriz A seja uma matriz diagonal . A -( 

3y -1 9 

3x +4 0 
8. Calcula x ey para que a matriz B seja identidade de ordem 2 Be ( 

Sy - 2 |
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Ge, AR VaS 

Ae) = {e. 

c+, Ae L#$ 

5) 2.\ ahs Nil Od elite HOS aa deegenal prmeyel ae rahi 

adtada oe occhum 4 ondcke ay zi a = 35 t4 . 

v ~ 68 = 

6) Dada & etn 35 A = (; -2 3 | encentra a 

+ &S -S 

Soma aa dnsgenal brnepel |  
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Classifica e resolve os sistemas: 

1. |2x-ytz2:= -3 
3x-2yt+Sz= 1 
-xt+y-2z = 0 

4. (3x-2y+z2 = 4 
2x+3y-22=-7 
Sxt+y+5z = 49 

7. (-xt+y-2 =c7l 
Qx-ytz = 4 

x-2y+3z=-3 

-x-2yt+zZ=-3 
10. -3xty-zZ =5 

axtyt+2 = 0 

13. (xty-Z = 1 

x-ytz2 = -1 
-xtyt+tz = 1 

16. axe -ytz = 3 

-2y-z2 = 0 
3x_ y+22= 1 

19. (xty+z2 = 06 

2x+2yt+42=0 
x +tyt+3z =0 

2. 

1. 

14. 

17. 

LISTA 5 

| 2x-y+z = 3 3 
x-2y-z = O 
xt+yt+2z2 =-3 

x-ytz = 4 6. 

x-2y-22=-1 
2Xtyt3z =1 

x+ty+z = 1 9g. 

xtZyt+3z= 2 
-x+y+3z= 1 

~3xty-Z22=5 1z 
-x-2Zy+z=- 

2x tytz =0 

ox+2y =2 15. 

2X- “yz =4Y 

3x+3y-22=3 

2xX+3y+52=10 18. 
4x+7y+9G2=12 

6x+1lly+132=15 

3x-2yt+z = 5 
xt+y-52 = 5 

z= 3 

21. 

xt+3y-62 = 
2x-yt2z = 

3x+Z2y-4z2=- 

2x-ytz = 
xty+2 = 

1x-yt2z2 = 

{2x 

x 

+ 2y = 
+ Vo 

+ ht
 

<
 

W
o
n
 

- 2y =z 
4 Zy 

3x + 2y= \ x + 4y= 

4
0
0
7
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TLE. Gen. Flores dea Cunhe - 2? Grav - Matematica 

TLE-Gen- Flores aa, Genhea - 2° Gray ~Mekmehea 

Vormae: Datla: 
Nome: Toles: Data: 

TESTANDO 
4) Saa\pewde A A= (org hane ) COm = a _ zz 

5° Sahendo oe A=: (Ae ane ,eom Aad = ene % - (laed axe, a ay = ae « Thee oS Os 

\0 (> = (bay)ax2, Com big = 4 ey dialer ma, alownean OA Cra 2 Cay Wa cree o, pevnclo 

Cz BR-2A, 
OS zglemen bos Craze Cay AA ING 2 C, San AO 

2) Qt os oaloves De x, ¥ c2 An smmocke CR 

NK)@me: 

° ESTANDO 

C= 2A -3B. 

a Bas oo cates de ret tevwode gma] [PSP ASE ol D a a 
oO 

_ 

er 4 *\7 e | : ri 5 » | 3) Sento A= (4 oye e-(*  ), celeste A6. 

4) (Resolve aQ se oink CARR ESO ° 

) Bendo Ax (5 7) e o-/% *) clu | | 

seo Doce dee ETS 

            
  

  
  

\; 1 -& © 

i) Resolve a he gnte sare cee ‘ 5) Rsalse, emiR, a earages a -~ afzA4h 

A 2% x . | 
2 4 x 

\ 3 if | |: b} Enon tra o dbhkeymmank ak: 

vu ~ f 7% ° o ~ = t 2 740 
0 Resolve, 2 IK & ear g& x A le 442 A. ( ° ) °) eG -? : | 

\ Za A x o -4L 4 

( Eon con bea Ae cle becom mom le Ae : 7) Resoloe , of segues sislemeas : 

PF) ed { b) e +) a) x + 2 = -Q xe -9-SY b) x +2yt3Z-6 

. tL 2 5 4 7 
ECG 5) p 2 4 teeny an) “ley esret fen yrte= < 

7 Resolve. ee “oe sistemas: ae bale oe ys eave ax ty~te= < 

2) or ”4 x+2yte:8 reread c) ax ey et 

- 2: - ~ 

a May eu sey tele ee tet ana 
me YN



      

s) (2 Bey. (9 ) 24-362," Sy me SN Bh ne Q21 asa) \3 0) Lo OF Is agi WS me) I: ee ee (-S rte 
(4 i) = (2 5 0 3%-24.f% 2 _fo ope 24) aos 3 oo 14716 = 30 

bin bre 5 2) \ on “G&G ? } 4 24) 0). 4s a oe Th 4 

2) x-5 2% F+y 25 ~Yro=!e jh ae OG eb It SS -wteee | an oo v3 | cA te ~ 7b ven 8. 
x2 ry y= b, 22-4 Ae ek ye ee aan 2 tyr? r3e . 

; : t a, t 
x? 

Cree as) f Taye Ay EERE vse ss o zie /4 O48 [ff  -t Albee 4 Ade ooh avy ep ee Btw gin -(Per 4 ee 
2 ALT aA s 9G 2 Bz 30 ag = 

x2 Boch a ye oO.) - 22 3° 2 { 

roa ey oe Se ae ee ee 2° 

  

  

    

  

      

~~ cy) < tia +22 

5} 4-2 Of | -2 a i cn ‘ Ae ty pp” " 

+ [Sot _ -&tjo:- Re > beic = os: 
| 2 ta ‘ x. 7e Eek OEE 2 Lxs fl, i! G 2 

od. J : 

| b hot l-2zteze yi 2-0 
6 . i” 2, AE 

6) a) a | 2 6-422, OP 4) on 22-22 | * 

4? c a 0 oI \¥b) fC 2 are ~ 
uy Po . A- 5 ct] 2-1 = [4+ 64z2—(-3 t4-4) = 

2. Alt 2: me PT NSA ee IS 
by{S. a4 o ° ~y.4oO = ~-5 _ oA, Oy 2 ee tht 2-8 ; ) 2S yess + -ler4 (RUE SR = ~ dx= [3s i 3, 2 P4443 (~2 42-6) = 

0 2 tr? 2 o°-t 4fot = 7G Z a at As 

by: [Sa KS = ~34e4ty-(Ste-te) 
; vous 2 2 25452 ree 

Fl a 2. -3 ; QA). PS} lly ess lb | IN tx 8-4 2 r* 30 A=| >< = 4toek, A 4 =, | vy [Az a rake ~—-2Hi tHe (442 

{2 - | = 3249-45 *F- 
-% 5 \ s--lh x= lble dh 1X. 1sS.d | 

i a = 4 ~ 25 “ Ms > i25 a 30 - _ _ 

Wis |"? 2| 77 o oe > tN Axe |e <y| La iY J *esUy, 22 sd, 
~& 

. a * _— 

qi x 2 ly Zz Ay - | ' | ~ S+¢4#F 232 1 z s - Fy i of. Ly a3ge3xJ bx:|3 e]s deere 
= tt. 4 2 -1 df - : ' y r ed 4 CBOE Ny hel ay [a that  



LISTA 6 

1. Determina o valor de a e b para que seja INDETERNINADO o 

sistema: 
fti-e gif ne TPB NO 1D COG em 

x - 2y + 52 = 5 2° ae a «9 ~Bea - EH OO . 

{3s +ayt2e=tl oo ys -t9 a. li “4 

5x - 10y - 72 =b oe __ 

2. Determina o valor de a para que seja IMPOSSIVEL o sistema 

| 
3 

ey { - yo 2 

{3x + ay = 2 
x- yel 

Determina m, de modo que o sistema seja IMPOSSIVEL: 

x + my +220 
-x + y-2 4 

‘4. Determina k de modo que o sistema admita uma sé solucéo:’ 

x + 22 = 2 

at kx + 2y-220 
| x - 3y +2=0 

{ 

| 
| 

| 

‘Ss Determina os valores de m para os ‘quais o sistema tenha 

apenas uma solucgédo: 

x -yt22=0 

2x - 3y + 22 = 0 
= Q 

zZ 

4x + Sy + mz 

'g. Para que valores de a eb é INDETERMINADO o sistema? 

x - 2y + 52 
2X + ay + 25 

5x - 10y - 7z 

H
e
o
 

b 

7. Para que valores de k o sistema admite infinitas solucdes 

x - Yr 3 = 
x - 2y - 22 
2x + ky + z 

a
)
 

wa
d 

      

LISTA 7 

1. Calcula a dist&ncia entre os pontos 

a) (-3,7) e (5,1) 
b) (9,0) e (7,0) 2 

ec) (2,6) e (7,-8) 14 
d) (-2,4) e (2,-4) ays 

e) (-7,5) e (2,3) ao 

2. Calcula a distancia entre o ponto A(4,-2) ea origem 

INS 

3. Calcula o perimetro do tr&ngulo cujos vértices sdo os 

pontos A(-1,1) , B(3,-2) e C(0,2). dag: 2 Aec:s 

dac: 2p = wot 2. 
4. Calecula o perimetro do trif&ngulo cujos vertices sao os: 

pontos A(1,5) , B(-2,1) e C(4,1)- ‘dag = 5 cdactS 

be ~ b& 
5. Determina a natureza dos triangulos cujos vet¥ices Sio. } 

os pontos: 

a) ACO,4) , B(-2,1) e C(2,1) daw:  dac-Jie doer 4 is 
b) H(5,2) , N(-3,11) e PC-7, 1) dr: WS dup: 
c) 4(2,7) NCS, 3) e P(10, 8) , 

d). A(-1,2) , B(4,3) e C(2, "0 S A wes los pes SSe. 
Awe Fhe dye ft CUES 
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o LISTA 4 | LISTA 5 

-2 1 2 2 0 -1 es . 
4 - Sabendo que a = 0 2 3 e b=lo -1 2 Classifica e resolve os sistemas: 

| 1 -1 4 4 3 1 i) 1. [2xeyez2 = -3 2. 2x-yt+z = 3 3. ( x+3y-62 

| calcula o valor de: 5 . 3x-2y+5z= 1 x-2y-z = 0 ee 

=xty-2z = 0 x+ty+22 =-3 2y- 

a) 3a - 2b b) a - b+ ab 
ytez 3x+Zy-4z 

t , 4. {3x-2y+z = 4 x~-ytz2 = 4 6. (2x-y+z2-= 

-9 ~ Resolve as equacdes 2x+3y—-22=-7 X~2y-22=-1 x+y+z = 

x 3 8 2°2 2 Sxty+5z = 9 2xty+3z =1 x-y+2z = 

a) |x+1l 2 1 = 5 b) g * 2|= 0 i 7. {exty-2 =-1 xtytz = g. [2x + 2y 

3 2 4 * 2x~ytz = 4 x+2y+3z2= 2 “Lx + oy 

2 4 1 
x x+2 

x~2yt3z=-3 
=—xt+y+3z= 1 

&? é Fi 2 = 0 qd) 5 4 = 3 | 10. ( -3x+y-z2 =5 11. -Sxty-22=5 - 12. 4x + Z2y= 

, | mxX-2y+z>-3 -x- aytze73 6x + 3y=s 

. 
0.seig¢ j | @xtyt2 = 0. 2x +y+z =0. 

3-SejaA=(a  )onde a = \itj se Sa | 13. (xty-z = 1 14. (x+2y-2 =2 15. {x + 2y 
ij ij i-j se id J | x-ytz = <1 Qx-yt+3z = 2x+ 4y 

calcula det A. 
~xty+z = 1 3x+3y-22= 3 

4 -Seja Az=C a ), 2x2 onde a = 31-33.Calcula det2A ° 16. {ayes - 3 17. lieerysoes i 18. \ ; oY 

*9 x9 3x-y+Z2= 1 6x+liyt+13z=15 

. 
_ 

. . \ - 

5 - Para que det 2A = 36, 0 valor de ana matriz abaixo | 1g xtytz = 0 20. 3x-2y+2 = 5 ot. bx 4 2ys 

2 4 | 2x+2y+42=0 x+ty-52 = 5 6x + 4y= 

i x +¥+32 =0 -x+3yt2z= 3 

A= GC cee ee eee | 

a 3 
j 

1 1 1 

| : - Caleula o valor de a 2a 3a 

| a 4a* Qa 

~-2 3 0 ~4 i 

7 - Sendo A = e B= calcula: 

so 4 2 3 2 | 

t t 

a) det ( 3A + B ) = by det ( A - B ) ; 

t t ' 

c) det ( B - 2A ) = d) det (A + B ) ‘ 
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Uma matriz do tipo m x n é uma tabela de AYMEr DE dispostos em 
m linhas e n colunas. 

Por exemplo, um volante da Loto ¢ uma matriz 10 x Jo: As deze- 
nas estado dispostas em 10 linhas e 10 colunas, 

mp Chuxn (oombenaa ruoiadi 

PAO TOOL Tyo sabe 

HOM OM OIG OdHOa OF UM UD LIU 
PANTS T IM TAN VOM MON Pi tong 20 

VEU BIN GINA BON aON AP SON Ps Io 

FVM BAN IIIA IB SONSTN IO! 30." 40 

HAUEAa ASMA aD) ON AT ADA tos, oo 

(OTUOAN BINGEN OOOO OPI ea.tG0" oO 

OLNORNGINGANOS OG Ori GM CDI TD | 

PUTA MPA ETON POC PM THN 70%! 6O 
WGN OIAIW OA Oar eo.:091 90) 

LOM NOINTIN PNOsSNOdOFNga'toD OF 

lOve 
ees nase ens 
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As linhas de uma matriz so numeradas de cima para baixo, e as 
colunas,da esquerda para a direita, Veja: ' 

coluna ecluna coluna coluna 

1 2 3 4 

t t t + 
linha l + 2 3 4 5 

linha 2 > | 4 0 J 

linia 3.> 6 ~2 4 0 

] | ponvendies 

, Os sinais ie ] c ( ) sdo usados como “molduras” das ma- 

tees as letras maitisculas sdo usadas para dar nomes as matrizes; € as 

letras mintisculas correspondentes representam seus elementos, 

Exemplos: 

2 1 

A) 4 2], matriz 3 X 2 (3 linhas ¢ 2 colunas). 

[6 3 

-5 3 7 

B= ,matriz 2X 3 (2 linhas e 3 colunas). 

1 O -3 

C=[5 3 8], matriz 1X 3 (1 linhae 3 colunas) 

5 

D= ; , matriz 4X 1 (4 Unhase 1 coluna). 

Rg ‘ ’ 

|} .2 3 

E=(1 4 9 |, matriz 3 X 3 (3 linhas e 3 colunas), 

1 8 27/7 

  
   



Ag eS ew eee LS CITC 
Toa 

mo aa imatnz A, que se encontra na linhaie na coluna j. 

    

linha 
  

    

> ij - coluna 

§ 6 
Por exemplo, na matriz A =| 10 12 | (3.%°2) 

: 1S .18 

  

Pipe 

o sfmbolo a3, representa o elemento que se encontra na linha 3 e na coluna 2, que € 0 18, Podemos escreyor entdo: 

By , an =6 : + 
a4, = 10 5 agg = 12 

, 
: 

83) =15 | 43, = 18 ‘ ' 

-Generalizandy, uma matriz A do tipo m x n pode ser representada | . por: 
; 

‘| 

’ 
nn if ‘ 

| 7 

Qiy Ayn Oyg .,, Ain 

A =| 921 422 493. 
! 
eM 8 ale © iene & 

+ Aan 

\ amy ana an; see amn 

_ ou, de uma forma mais sintética, por: 

Sig = (@i)mxn 

“iGIN 0 1<igm ek 7 4 JEN eI <jep 

2 Tipos de matriz 1 

Estudaremos agora alguns tipos especiais de matrizes, 

Matriz linha | 

Chama-se matriz linha a matriz que s6 tem uma linha, 
Exemplo: 

A=(3 45 6 7] «axs) 

Matriz coluna 

Chama-se matriz coluna a matriz que so tem uma coluna. 
Exemplo: “A 

El = 
ee 

4 
Ji 

(3 x 1) 

 



Matriz quadrada Zouws- 

Uma matriz do tipo mX_ n é quadrada quando m =n, isto é, quando“ be 

F o namero de linhas é igual ao namero de colunas. 

Quando se diz que uma matriz A é quadrada de ordem n, devemos 

entender que é do tipo n X n. 

Exemplos: 

. =[-3] | matriz quadrada de ordem 1 (1 X 1) 

—2 4 . a. B= matriz quadrada de ordem 2 (2 X 2) 
5 +3 \ 

1 0 5 

C=] 0 2 -6 matriz quadrada de ordem 3 (3 X 3) 
-5 6 3 

Os elementos a,1, 422, 293, ... , dgy de uma matriz A quadrada de 
ordem n, pertencem a diagonal principal: 

r 

6” 3] [3s 
0; ($] 4! VE 4 

Nos elementos ayy da diagonal principal o nimero da linha é igual 
ao numero da coluna, isto 6, i = j. 

A diagonal perpendicular a diagonal principal é a diagonal secun- 
daria: 

5 ol 6 -—3 
, ue 

[5] : 0. 1" 6 
‘Av ‘fb 

47 v2 -7"°8 4 

Nos elementos ay da diagonal secundaria ocorre queit+j = n+ I. 

Matriz diagonal 

Uma matriz qucdrada .\ = (ajjJnxn € uma matriz diagonal se todos 
os elementos que nfo pertencen 4 diagonal principal sdo iguais a zero, 
isto 6, aij = O se i 4j. 

woe ~ 0,0 0 0 3.0] [8 2 2] Jolbyo o 
0 3 ; ; 3 0 0 .$,0 

~ 0 0 O*-1 

Matriz unidade 

E toda matriz diagonal em que os clementos da cliagonal principal 
sao todos iguais a 1. A matriz unidade Je ordem n é indicada pelo sim- 
bolo fy. 

Exemplos: 

‘ I g { C oO 
i, = {0}, I, = . {, 0 ! Oo ete, 

oi 0 Oo | 

Obs.: A matriz unidade também é chamada de matriz identidade 
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Exercicios 
  a 

CH considere A = (ay)3y3, tal que ay = it j, 4. Calcule x @ y, sabendo que a matriz 
a. Quais so os elementos da diagonal principal? 3 -oxty 
b, Quais sdo os elementos da diagonal secun- A= 6 diagonal. daria? 

x-y=2: 8 
Resolucido: 
a, A matriz 6 da ordem 3. Logo, os elementos da Resolugdo: diogonal principal sfo By, 845, O55. 

x+y=0 
Devemos tor 

a, =~lti=2 2 
| gp atpeetsgh 

ay F2 +29 4 Rosalvendo o sistema, encontramos x =: 1 yd 4, ~39+9=56 
G 

b. Os elomentos da diagonal séo 945,43, O4,,. 
: ° Calcule x e y, sabondo que a matriz a,c1+3=4 4 

6, =2+2=4 4 
6 3x —2y—8 | a, =3tl=4 4 

fe é diagonal, 
x + 2y 9 

Cem cada caso, obtenha og elementos da diago- al principal e os da diagonal secundaria, 

10. Calcule x @ y, sabendo que a matriz 
a, A= (ai)a x2 ayy = Gi — 3j Cale xey q 

+b, A= (ai) sys aj) = i! 
xty 0 6 a matriz : : A= unidade de 

+ 
C A= (Gij)ax4 a) = eh 

O 3x-y-—2] ordem2, 

Matriz nula 

Uma matriz A do ti Po m X n 6 nula quando todos os seus elemen- tos sdo iguais a zero, 

Exemplos: 

0.2.0 
p= [ 0 0 | B= ae C= 0 0 0 0 0 0 

Matriz transposta 

Dada uma matriz A do tipo m X n, a matriz transposta de A, que indicamos por A‘, é a matriz do tipo n X m, cujas colunas sdo as linhas de A na ordem dada. h 

  

2 3 4 |— 
As 

—1 2 7/—4 

Dic 

Ab=]/ 3 

h
h
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11, 
Calcule 

os 
valores 

x 
6 

y, 
sabendo 

qua 
a matriz 

°. 
r 

7 
10 

0 
x
+
2
 

0 
A
s
 

A
=
 

6 
nula: 

-10 
7 

0 
0 

y
-
5
 

L 

d. 
[ 

1 
0 

0 
Rosolugao: 

Para 
qua 

a 
matciz 

s9ja 
nula, 

deve: 
x03 

ter 
x 

+ 
2
=
0
 

A
=
|
2
 

1 
0 

& 
¥
-
8
=
0
.
 
Logo: 

|
 

K
i
e
m
 

° 
y
=
3
5
 

3 
2 

1 

12, 
Calcule 

x 
@ 

y, 
sabendo 

que 
a 
matriz 

A é 
nula: 

e. 
{ 

0 
1 

2 
2x 

+B 
0 

A
=
 

1/0 
0 

5 
a
 

A
=
 

0 
8 

- 
y 

L 
0 

0 
. 
0 

r 
b. 

0 
x24 

' 
0 

; 
A=! 

9 
0 

A=] 
-2 

= 
y
?
-
9
 

0 
| 

7 
8 

9 

T
+
 

5 
0 

a: 
Ty 

4 
Vf 

* 
As 

. 
A=/| 

4 
2 

6 
0 

xy—4 
v3 

6 
3 

brent 
ad 

eat 
h 

[1 
oa 

4 
4 

(
o
p
 

tenha, 
em 

cada 
caso, 

a 
matriz 

A’ 
A
=
1
2
 

4 
8 

16 

a. 
[
2
-
5
 

6 
3.99 

27 
#1 

A
=
 

0 
8 

4 

=1 
7 

9 
i 

= 
[ -1 

2 
7 

] 

b. 
L
o
s
 

i 
[1 

=
 

—_ 
1 

A 
1 

0 
A
=
|
,
 

1 
3 

4 
[3 

  
Matriz 

oposta 
. 

' 
A 

matriz 
oposta 

de 
A, 

que 
indicamos 

por 
~A, 

é 
aquela 

em 
que 

o 
elemento 

que 
esta 

na 
linha 

ie 
na 

coluna j 
¢ 

0 
oposto 

do 
elemento 

que 
esti 

na 
linha 

ie 
na 

colunaj 
de 

A, 
p 

Exemplo: 

f3 
7] 

30007 
, 

A
=
 

\ 
a
 

ee 
A
x
 

0 
5  
   

0) 
§ 

< 
ev 

o 

Exercicios 

= 
C
4
.
 
J
o
b
t
e
n
n
a
 

&m 
cada 

caso, 
a 
matriz 

~
A
:
 

8 
A=[-7 

8 
-5] 

° 
w
R
 

PF 
3 

‘ 
3 

2 
4 

-§ 
~8 

A=] 
5 

~] 
| 

  

a 
q 

c
e
)
 

-
 

2 
18. 

Calcule 
x 

e 
y, 

sabendo 
que 

8 
= 

~A; 

Q 0 1 
4 

#7 
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& olang 

8) Oy © 1; 049 9 97, On, | 1; 05) 7 4; 

Gq 20; 9°09 

a @ 9 2 3 

  
  

afy 
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4 - 
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[20043 

e) fo) 

' 2 8 6 
3 6 (128 
o % 216 

afo 2 
1 3 
lag 

- ¢ 
wf2 2 2 2 
222 2 
(22°22 

1 

afo o o , 
0 0 0 
0 0 0 

jo 9 0 

nfs 0 © 
0 10 

jo o 4 

303093 
bax is 9 3 

1103 

4.8 
m As 18 6 

6? 

ny aefi 2 3] 

oe) A=[3] 

8. Reson 

2Smostes 

2. 0) Deegan! princigal:5,, = 3, a, OO 

Dragon! estunctien: a4) © 0,0), 2 8 

&) Decsoaal rincisat:@,, © 1,0) 5 4, 
@ ° 27 

Oxacora? tacundirls.84) © 1,05) o 4, 

Dy, 23 

€) Diagons! principals, 2, med 

ew 8: oye 2 

Degonal secundéria: 044 © 1,6) 9 1, 
Ge 1,a,01 

0. Rewtvide 

@ n°2, ye-t 

10 nal, yoo 

V1. Renotvido 

12. og) ne -4 yoR 

bxo2?, y=23 
ad s=ley*dounsdayot 

43. o} 20-1 

at= |-6 6 7 

646 

1 
O te 7 1 3 

‘ vio 4 

On ?  =10 
10 OF 

2 f[r2 3 
ate [oOo v2 

joo% 

o) fo oo 
ato] 1 0 0 

[2 6 © 

r To -2 7 
ate 2 0 8 

}-7 8 0 

Q 1 4 V3 
ae a2 86 

[v3 6 3 

w fr, 203 
t 1 4 e 

ew ly os o27 
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a OAs f7 -8 
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b} -3 
a= | -6 

L 1 

a [12 
Aw -1 4 

t 8 

a) & o.6U6°8 

-~AS 0 o 

jo o-1 
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Igualdade de Matrizes g 

e
s
 

Dizemos que duas matrizes A e B ~— ambas do tipo m X n — sio 
iguais (A = B) se os elementos que ocupam posi¢des iguais sdo iguais. 

  

  
A=Be aij = by 

    

  

  

we a 

Exercicios 

1, Sabendo que A = B, calcule x @ y, em cada c. 
um dos casos: [ x +5 12 

a. 3 x yt 5 A= i e B= 4 

A= e B= L -y 

-1 4 —1 4 

Retolugéo: d. _ [ x+ y 5 _ 3 5 
Devemoster}yt+t1=3 — y=2 A= e B= 

7 9 xt+S5y 9 

b. x+3 4 2 e. [ 2x4 3y 8 

A= e A= e 

9 o 7 x-4y 7 

10 4 2 rg ew 
B= B= 

Gaya F -1) 2?—-w 

4, Operacdes com matrizes 

Adicao 

Dadas duas matrizes A e B — ambas do tipo m X n—asomade A 
com B resulta na matriz C, do tipo m X n. Nessa nova matriz, o elemen- 

to que se encontra na linha ie na coluna j é a soma dos elementos de 
Ae B que se encontram na linha ie na coluna j. 

Exemplo: 

Se A= e B= 

243 348 447 

St9 643 ° Fao? 

   



  

/ iii 

a Qo 

Exercicios 5 

4. Dadas as matrizes biz Considerando as matrizes 

-§ -2 3 7 } J 2] ° 7 #-3 

A= , B= ' A=|3 4], B=| 2. —6], 

47-10 4 -8 5 6 _9 ; 

. 9 1 o 60 0 1 0 (Oo 

. c=) glo lo 0 c={-1 -o}e D=|0 O}, 
2 -2 o Oo 

efetue: efetue a5 operacoes: 

a AtB h, A+{(-A) a. A+B h, A+ (—A) 

b. BtA i. B+(-B) b. BtA i. B+ (BY 

c. AtC j. (-C)+C c AtC cj. (-C) +C 

d. Ct+A I A+(B+C) d. C+A 1 A+(B+C) 

e BtC m. (A+B) 4+C e. B+C com A+B) +O 

4, A+D n (A+B) f. AtD con. (A+B) 

g Bt+D o, A'+B! g. BtD co, A'+BT. 

Subtragao 

Dadas duas matrizes A e B do tipo m X n, subtrair B de A € 0 mes 

mo que somar 4 matriz A a matriz oposta de B. Simbolicamente, temos: 

  

  A-B=A+t(-B) 
    

Exemplo: 

7 3 = 5;i ~§ 2 1 
SeA=] e B= 

4 0 8 7 4 -3 

r> 630 gS} [sa 
A-B=A+4(-B)= + = 

4 0 8| |-7 -4 3 

fiz 84 

3-4   

 



Exercicios 
  

3. Dadas as matrizes 

42 

encontre a matriz X, tal que: 

a. X+A=86 

Rosolucie: / 
Pores resolver eats quasiJo, davemos proceder como ; 

se estivéssamos resolvando ums equacdo do primeai- ! 

ro grou. Assim, somamos sos dois membros da 
iguatdeda a matriz —A: 

X+A=B8 

X+A+(-A) =B+{-A) 

xX + [A+ (-Al}= 6 + (Al 
X+0= 8+ (-A) , 

xX=68r(--Al 

+ 0 O -—1 -1 -1 

x=/2 4 o| + |-2 -4 +8 

2 2 1 -3 -9 -27 

Qo -1 -1 

x=!}0 -3 -8 

-~1 =? 26 

b. X+C=A 

c. X+B=A 

d. X+C=B 

e. X+B=C 

Multiplicagao de um numero real por uma matriz 

Seja p um numero real e A uma matriz do tipo m X n. O produto 

do numero p pela matriz A ¢ a matriz. B. formada pelos elementos de 

§ 6 7 —2 56 -1 
A= B= 

—3 #O -3 0 2 0 

3 0 3 
ac= , efetue as sequintes 

0 7 0 

operacées: 

a A-B e B-C 

b. B-A f. C-8 

c« A-C qa (AtB)—(A+C) 

d. C-A h. (A—B)—{(AtC) 

4. Dadas as matrizes 

1°01 1 1 Oo O 

A=/2 4 Bi, B=/2 1 =O 

3 9 27 2 2 1 

9 8 7 

ec=|6 § 4], 
3.2 1 

A multiplicados por p. 

Exemplo: 

4 —! 

Seja A =| 1 2/e 

7 3 

4 

B=p-A=3+/} 1 

7 

Exercici ereicios 
  

5. Efetue e ceda u d OS Casos a ipli 
f m im multiplicacado 

-5 2 0 
a p=-2e A= 

1 4 6 
b. pH > eA=! 8 -10 

12-14 

v2 0 
c p= V2e A= 

p=3 

-1 12. ~3 

2\= | 3 6 

3 21 9 

6 Dadas as matrizes 

1 #0 2 -3 1 2 
A= B= ec= ' 

0 1 4 -1 3°«4 

caicule: 

a 2A 

b. 3B 

ce @A+3B-—-C 

d. A-2B+5C 

 



‘f 
7. Dadas‘as matrizes 

3 to 

-6 194; 8 
A 

5 -10 

c 
tk) 20 

encontre a matriz X, tal que: 

3x -A=0 

Rosolugio: 

Somando A aos dois membros, obtemos: 

3x-A=0 
BX -AtAZ= 
gx +O=A 
3x=A 

O+A 

3. Iqualdade de matrizes 

1. a) Aasovido 
bbx=7, y=3 
chx=—-7, y=0 
djxt2 ysl 
ax=lye9 r2=6 weg 

4, Operagdes com matrizes 

  

i 0 0 
-Ch4c = 

9 0 

i) 
A+t(B+C) = 

my 

(A¢Brec: 

  

Ma +By | . 
-2 

b. 2X+B=0 
i c 3X +D=8 

  

~ 
4 

t
o
 

4 

7 

3 

Respostas dos exerciclos 

q. at -1 a4) ? \ 
A-B= 

A+Be 5 ~2 -3 -? 

“4 7 - 
by -7 -1 

b} 8 -1 p-Ae 

BIA= 5 -2 L 3 2 

-4 ? ch [ 2 6 
A-C+ 

ce) J 3 [-3 7? 

AtC 2/2 4 
= 

d - - ? 4 na . 2 6 

a} 1 3 L? ’ 

CtA#|2 4 ah [5 6 

? 4 B8-Cc 
0 -§ 

7 ~2 _ 

"eee 1-6 " 5 5 

7 e-8 0 6 

A+0=] 3 4 {A+B)—1A4+C) © 

6 6 

“p -3 4) : 
, {(A-8)-(AeC} = 

B+D=| 2 -0 
-9 1 

4. a) Resolvido 

: | b} -8 +? 
nate A) & xel|-a <1 

0 ? 

0 ° cl ° 1 

a+i-B)= 1 0 0 xelo 3 

0 0 1 7 

Oo oO ~ -6 

(>)... a : | a 8 
xe | -4 = 

° ) 0 

8 0 o] 6 8 

” ssc 4 -? xa=la 4 

-2 6 1 

ef? 2 +Bec ol 4 -2 6 o)]10 4 

-2 6 4 2 = 

fm) 

0 : 1 

0 

  

4a 

12 

C 
b 
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